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O związkach między półgrupami rozkładalności Urbanika

a półgrupami Mehlera

Dla probabilistycznej miary borelowskiej µ na przestrzeni Banacha E, z algebrą ope-
ratorów liniowych i ograniczonych B(E), półgrupę rozkładalności Urbanika µ definiujemy
następująco:

D(µ) = {A ∈ B(X) : µ = Aµ ∗ νA dla pewnej miary νA} ; (1)

Urbanik [5], Jurek–Mason [3].
Jeśli półgrupa Urbanika D(µ) zawiera jednoparametrową półgrupę operatorów Tt,

t ­ 0 i jeśli w (1) oznaczymy ρt := νTt (reparametryzacja) to iterując własność rozkładal-
ności otrzymujemy, że

ρt+s = ρt ∗ Ttρs, dla wszystkich s, t ­ 0. (2)

Jednoparametrowe rodziny miar ρt spełniające równanie (2) nazywamy kocyklami miaro-
wymi (pojęcie z teorii kohomologii).
Z drugiej strony, równanie (2) jest warunkiem koniecznym i dostatecznym, aby opera-

tory Tt (na funkcjach ciągłych i ograniczonych)

(Ttf)(x) =
∫
E
f(Ttx+ z)ρt(dz), f ∈ Cb(E), t ­ 0, (3)

tworzyły półgrupę jednoparametrową w B(E). Półgrupy spełniające (3) nazywają się pół-
grupami Mehlera. Główny wyniki mówi, że (przy pewnych założeniach) półgrupy Mehlera
(3) są postaci

(Tt f)(x) = E[f(Ttx+
∫
(0,t]
Tt−s dY (s))], f ∈ Cb(E), (4)

gdzie Y jest pewnym stochastycznym procesem Lévy’ego.
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