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Mocna ultrakontraktywność dla ułamkowych operatorów

Schrödingera

Rozważamy półgrupy generowane przez operatory Schrödingera otrzymane jako sumy
ułamkowych potęg operatora Laplace’a i operatorów mnożenia przez funkcje rzeczywiste
zwanych potencjałami. Dopuszczamy potencjały znakowane i singularne z lokalnej klasy
Kato odpowiadającej symetrycznemu procesowi stabilnemu w Rd, d ­ 1. Dzięki ułam-
kowej wersji wzoru Feynmana-Kaca powyższe zagadnienie może być rozważane w ujęciu
probabilistycznym.
Dla takich półgrup scharakteryzujemy własność mocnej ultrakontraktywności (ang.

intrinsic ultracontractivity [3]) i podamy warunki w języku zachowania potencjału w nie-
skończoności, przy których rozważane półgrupy są mocno ultrakontraktywne. W szczegól-
ności wykażemy, że nadlogarytmiczny wzrost potencjału w nieskończoności jest warunkiem
wystarczającym dla mocnej ultrakontraktywności, a lokalne perturbacje nie mają wpływu
na tę własność. Porównamy nasze wyniki z klasycznymi rezultatami Simona i Daviesa dla
zwykłych półgrup schrödingerowskich [3].
Znajdziemy także dwustronne oszacowania dla funkcji własnych stanów podstawowych

rozważanych operatorów Schrödingera.
Komunikat dotyczy wyników otrzymanych we współpracy z T. Kulczyckim (IM PAN

i Politechnika Wrocławska) i J. Lőrinczi (Loughboroug University).
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