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Procesy o przyrostach blokowo stowarzyszonych

Zmienne losowe X1, X, ..., X, sa stowarzyszone, jesli
COV(f(Xl, e ,Xn),g(Xl, Ce ,Xn)) > O

dla wszystkich par funkcji f,g : R® — R! niemalejgcych po wspétrzednych, dla ktérych
powyzsza kowariancja istnieje (Esary, Proschan i Walkup [2]). Mozna pokazad, ze niezalez-
ne zmienne losowe sa stowarzyszone. W szczegdlnosci kazdy proces stochastyczny { X }i>o
o przyrostach niezaleznych ma przyrosty stowarzyszone w sensie Glassermana [3], tj. dla
dowolnego wyboru punktow 0 < ¢; <ty < --- < t, réznice

Al :th —X(], AQ :th —th, ey An :th _th—l

sg stowarzyszonymi zmiennymi losowymi.

Ta prosta i naturalna relacja nie jest juz prawdziwa, gdy badamy procesy o wartosciach
wR? d > 2. Celem naszych badan byto wiec takie zmodyfikowanie pojecia stowarzyszenia,
zeby kazdy proces o wartosciach w R, d > 2, i przyrostach niezaleznych miat przyrosty
stowarzyszone w nowym sensie.

Rozwazamy rodzing X = {X;,i € I} rzeczywistych zmiennych losowych indeksowa-
nych skonczonym zbiorem indeksow I = ;_, Ii, gdzie I} sa niepuste i parami roztaczne.
Oznaczamy przez X (Ir) wektor o sktadowych {X;,i € I}. Rodzing X nazywamy sto-
warzyszong pomiedzy blokami, jedli dla wszystkich niemalejgcych funkeji fi, : R — R,
k=1,2,...,n, wektor losowy

([L(X (1)), fo(X (L)), - - -, fu(X (1))

jest stowarzyszony, tj. dla wszystkich niemalejacych funkcji g, h : R™ — R

Cov(g(S1(X(11)),- -, (X)), h((f1(X (1)), ., fu(X (1)) = O,

o ile powyzsza kowariancja istnieje.

Blokowe stowarzyszenie ma proste charakteryzacje dla pewnych klas wektoréw loso-
wych, np. w przypadku wektoréw o wielowymiarowym rozktadzie normalnym jest rowno-
wazne nieujemnosci wspotezynnikéw o indeksach nienalezacych do jednego bloku w macie-
rzy kowariancji. Natomiast zastosowane do przyrostow procesu stochastycznego w klasie
wielowymiarowych proceséw gaussowskich jest réwnowazne z supermodularnodcia (w cza-
sie) funkeji kowariancji.

Istniejg przyktady ciagdéw wektorow losowych, ktére sg stowarzyszone pomiedzy bloka-
mi, a nie sa stabo stowarzyszone w sensie Burtona, Dabrowskiego i Dehlinga [1]. W szcze-
gbélnosci centralne twierdzenie graniczne z pracy [1] pozostaje prawdziwe przy ostabieniu
zatozen do stowarzyszenia pomiedzy blokami.

Wyniki zostaly otrzymane wspoélnie z Adamem Jakubowskim.
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