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Nieréwnosci maksymalne
dla semimartyngaléw i catek stochastycznych

Nierownosci maksymalne stanowig wazne narzedzie do badania i poréwnywania wiel-
kosci proceséw stochastycznych. Zatézmy, ze (2, F,P) jest zupelna przestrzenia probabi-
listyczna, wyposazona w filtracje (F;)>o taka, ze Fy zawiera wszystkie zbiory o prawdo-
podobienstwie 0. Niech X = (X;) bedzie rzeczywistym adaptowanym semimartyngatem
o prawostronnie ciagtych trajektoriach posiadajacych granice lewostronne, a Y = (V})
bedzie catkag z H wzgledem X:
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gdzie H jest pewnym prognozowalnym procesem o wartosciach w przedziale [—1, 1]. Niech
X* = sup,- | X¢| oznacza dwustronng funkcje maksymalng procesu X.

Pojawia sie wiele naturalnych pytan dotyczacych poréwnywania momentéw czy tez
ogonéw X oraz Y w terminach ich funkcji maksymalnych. W szczegélnosci, moga nas
rowniez interesowaé najlepsze stale w rozwazanych oszacowaniach. Punktem wyjscia jest
praca Burkholdera [1], w ktérej wprowadzono ogélna metode stuzaca do badania proble-
mow tego typu i udowodniono, przy oznaczeniach jak wyzej, iz
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gdzie v = 2,536 ... jest rozwigzaniem réwnania

v—3=—exp (“Tﬁy)

Dodatkowo wykazano, iz statej v nie mozna zastapi¢ mniejsza.

Technika Burkholdera polega na wyznaczeniu rozwigzania pewnego problemu brzego-
wego zwiazanego z badanym oszacowaniem. Metoda ta jest uniwersalna (w tym sensie, iz
jezeli wiadomo skadinad, iz dana nieréwno$¢ zachodzi, to mozna ja wykazaé¢ uzywajac tej
techniki), ponadto dopuszcza szereg wzmocnien i uogélnien: na przyktad, mozna nig badaé
oszacowania dla jednostronnej funkcji maksymalnej sup,., X¢; rozwazac¢ semimartyngaly
o wartosciach w przestrzeniach Hilberta; wyznacza¢ optymalne state w nieréwnosciach
dla procesow o ciggtych trajektoriach; dowodzi¢ oszacowania dla proceséw X, Y przy za-
tozeniu silnej dominacji. Celem odczytu jest zaprezentowanie tej metody oraz ciekawych
wynikéw, do ktérych prowadzi.
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