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O zastosowaniu stochastycznych równań różniczkowych wstecz

do wyceny opcji amerykańskich

W komunikacie rozważać będziemy problem wyceny amerykańskiej opcji kupna w mo-
delu, w którym cena akcji modelowana jest (przy mierze martyngałowej) przez rozwiązanie
równania stochastycznego

dX
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s,x
t dWt, t ∈ [s, T ], Xs,xs = x,

gdzie W jest standardowym procesem Wienera, r ­ 0 jest stopą procentową, d ­ 0
jest stopą dywidendy, a σ > 0 współczynnikiem zmienności akcji. Wiadomo, że cena
sprawiedliwa opcji kupna o terminie wykupu T i cenie wykupu K > 0 zadana jest wzorem

V (s, x) = sup
s¬τ¬T

Ee−r(τ−s)(Xs,xτ −K)+,

gdzie supremum bierzemy po momentach zatrzymania względem filtracji generowanej
przez W . Pokażemy, że funkcja wartości V jest

• rozwiązaniem pewnego nieliniowego stochastycznego równania różniczkowego
wstecz,

• rozwiązaniem pewnego problemu z przeszkodą.

Podane przedstawienia V wraz z rezultatami z pracy [1] prowadzą do łatwych w imple-
mentacji schematów numerycznych dla V .
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