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Stabe prawo wielkich liczb dla maksimoéw

Niech { X} }ren, N ={1,2,...}, bedzie ciagiem niezaleznych zmiennych losowych o jed-
nakowym rozktadzie (n.z.l.j.r.) okreslonym na przestrzeni probabilistycznej (€2, F, P). Po-
tozmy M, = maxicp<n |Xi|, n € N oraz niech || - ||, oznacza norme w L, gdzie p > 0 jest
liczba rzeczywista. Powiemy, ze { X} spelnia warunek (x), jesli

sup{z; P(|X1]| < z) < 1} = 0. (%)

Funkcja monotoniczna L jest funkcja wolno zmieniajaca (f.w.z.) jesli lim LL((QII)) = 1.

Twierdzenie. Niech {X;} bedzie ciggiem n.z.lj.r. spelniajgcym warunek (x) oraz
1 X1y < 00, 0 < g < oo. Wowcezas, nastepujgcych szesé warunkow jest réwnowaznych

Iim nP(|X| > €| Myllg) =0, Ve>0;
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E|X1|q][|X1|>x} jest f.W.Z.;
E(M?) = nL(n) oraz L(n) jest f.w.z.
Co wigeej, L(n) ~ E|X1|)x, >0y )

Niech { X} }ren bedzie ciggiem $cidle stacjonarnym, o2 = Var(S,,) oraz

n = sup||P(B|A) — P(B)|; A€ F/™', B e F5°y,,,, P(A) > 0],
JeN

gdzie F% 0 < J < L < oo, oznacza o-algebre generowana przez zmienne losowe
(Xg, J <k<L).

Whiosek. Zalozmy, ze {Xi} jest scentrowanym ciggiem Scisle stacjonarnym,
EX{ x| 5q) jest fw.z., 1 <1 oraz ¢, — 0. Wowczas, {0,'S,} posiada jedynie scentro-
wane granice gaussowskie.
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