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Zadanie 1. Sprawdz ze funkcjonaly liniowe w!, w? w3 okreslone wzorami

T
W xe | = 2kxy, — 1 — 10 — 25, k=1,2,3,
T3

tworza baze przestrzeni dualnej (Q®)*. Znajdz w tej bazie macierz endomorfizmu transponowanego
fT € End((Q?)"), gdzie

T T2
Vir,ae,as €Q: f 22 | = 23
T3 T1
Zadanie 2. Niech V := Ry[t] bedzie rzeczywista przestrzenia wektorowa wszystkich rzeczywi-

stych funkcji wielomianowych nie posiadajacych stopnia wigkszego niz 2. Zdefiniujmy endomorfizm
§ € End(V) wzorem (6v)(t) = v'(t), a funkcjonaly liniowe w* € V*, k € Z, wzorem w*(v) = v(k).
Pokaz ze funkcjonaty liniowe w®, w!, w? stanowig baze przestrzeni dualnej V*. Znajdz taks baze

przestrzeni V' do ktoérej jest ona dualna. Wyraz 67 (w™!) jako kombinacje liniowa w°, w!, w?.

Zadanie 3. Znajdz baze dualng do bazy C?

1 i 0
B={|l1],l0],]1
0 1 1

Zadanie 4. Zapisz baze dualng do bazy B := {1,¢, g, R %} rzeczywistej przestrzeni wektorowej

wszystkich rzeczywistych funkcji wielomianowych nie posiadajgcych stopnia wyzszego niz n przy
pomocy operacji rézniczkowania.

Zadanie 5. Niech 2, -, z, € Cbeda réznymi liczbami zespolonymi. Udowodnij ze zbiér {ev_, }7_,
funkcjonatéw ewaluacyjnych jest baza przestrzeni dualnej do zespolonej przestrzeni wektorowej C,,[z]
wszystkich wielomianowych funkcji zespolonych nie posiadajgcych stopnia wiekszego niz n. Znajdz
baze C,[2] do ktérej {ev. }7_ jest baza dualna.

Zadanie 6. W bazie kanonicznej, znajdz macierz endomorfizmu przestrzeni wektorowej Q° rzutu-
jacego wzdtuz podprzestrzeni

1 0 0 -1 0
1 0 0 1 0
span 11,1 3 1,]1 na podprzestrzen span 2 1
1 2 0 3 2
1 1 1 4 3



