Algebra z geometria 2013/2014

Seria 2, 15.10.2013

Zadanie 1. Niech o € S, bedzie dowolna permutacja zbioru {1,--- ,n}. Sprawdz ze zbiér
Ry :={(i,0"(i)) |i € {1,...,n}, k€ N}.
jest relacja réwnowaznosci w {1,--- ,n}. Ile jest klas réwnowaznosci wzgledem tej relacji gdy o = id,

a ile gdy o jest permutacja cykliczng?

Zadanie 2. Wykaz ze odwzorowanie f: X — Y jest bijekcja wtedy i tylko wtedy gdy
3y L X: gof=idy i fog=idy.

Zadanie 3. Udowodnij ze pélgrupa G jest grupa wtedy i tylko wtedy gdy V g € G odwzorowania
Geh—ghelG i Gehr— hged

sg bijekcjami. Nastepnie wykaz ze skonczona potgrupa G jest grupa wtedy i tylko wtedy gdy zachodza
prawa skracania:

Vg hkeG: (gh=hk = g=h) i (kg=kh = g=h).

Podaj przyktad nieskoniczonej potgrupy w ktorej zachodza powyzsze prawa skracania, ale nie bedacej
grupa.

Zadanie 4. W sali siedzi grupa oséb. Pokaz ze, po nieparzystej liczbie zamian miejscami 2 oséb,
co najmniej 2 osoby znajda sie na miejscach innych niz na poczatku.

Zadanie 5. Niech e bedzie elementem neutralnym grupy G. Udowodnij ze warunek
VgeG: ¢>=e

implikuje iz G jest grupa abelowa.

Zadanie 6. 76z permutacje w podanej kolejnosci, a nastepnie oblicz ich znak:
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