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Seria 7, 26.11.2013

CIAY.O FUNKCJI WYMIERNYCH

Zadanie 1. Oblicz najwiekszy wspoélny dzielnik nastepujacych par wielomianéw wymiernych:
a) '+ 223 — 22 — 4o —2 oraz a4 — 2% -2 -2,

b) 323 — 222 +x+2 oraz 2 —z+ 1.

Zadanie 2. Dla wielomianéw wymiernych u i v znajdz, albo pokaz ze nie istnieja, wielomiany
wymierne a i b takie ze au + bv = 1, gdzie:

a) u:=>br!t—12r —41 oraz v:=2°—5r—7,

b) u:=at—7r> oraz v:i=2%—5x+18.

Zadanie 3. (Zadanie 37 z zielonego zbioru.) Znajdz przeciwobraz podzbioru S C C wzgledem

zespolonej funkcji wymiernej danej wzorem f(z) := %, gdzie:

a) S:={z€C||z—r| <r},

b) S:={ze€ C|4Im(z) > 2 —3Re(z)}.

Zadanie 4. Rozl6z na utamki proste rzeczywista funkcje wymierng dang wzorem

x3 — 2
2+ 2x +2)2

q(x) =
(
Zr6b to samo traktujac g jako zespolong funkcje wymierng.

Zadanie 5. Rozt6z na utamki proste rzeczywista funkcje wymierna dang wzorem

1

Zréb to samo traktujac ¢ jako wymierng funkcje wymierna (tzn. funkcje wymierna z Q w Q).

Zadanie 6. (Zadanie 106 z zielonego zbioru.) Sprawdz ze, jesli zespolona funkcja wymierna
f spemia warunek f(z) = f(1), to istnieje zespolona funkcja wymierna g taka ze f(z) = g(%)
W szczegdlnosci, sprawdz ze f da sie wyrazi¢ przez % jesli:
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