PYTANIA EGZAMINACYIJNE 1

@ Skonstruuj liczby catkowite z liczb naturalnych. Udowodnij ze
kazda liczba catkowita ma odwrotnos¢ ze wzgledu na
dodawanie.

@ Skonstruuj liczby wymierne z liczb catkowitych. Udowodnij ze
kazda niezerowa liczba wymierna ma odwrotno$¢ ze wzgledu
na mnozenie.

© Udowodnij jedyno$¢ elementu neutralnego i elementu
odwrotnego.

@ Zdefiniuj znak permutacji.

@ Udowodnij taczno$¢ mnozenia splotowego.

@ Udowodnij ze wszystkie homomorfizmy ciat s3 injekcjami.

@ Znajdz wszystkie skonczone multiplikatywne podgrupy ciata

liczb zespolonych.
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PYTANIA EGZAMINACYJNE 1
@ Korzystajac z tego ze Va,be C: |a+b| < |a| + b,
udowodnij ze Va,b € C: ||a] — |b] | < |a —b].

Q W jaki sposéb kazde réwnanie stopnia n da sie sprowadzi¢ do
réwnania stopnia n bez cztonu z potegag n — 17

@ Udowodnij ze kazdy wielomian zespolony stopnia n > 0 jest
postaci a(z — r1) *...* (x — ry), gdzie a,71,...,7, € Cia #0.

@ Niech R bedzie dowolnym pierécieniem. Udowodnij ze
Vo, B € RINJ\ {0} : deg(a* ) < deg(a) + deg(p).

@ Niech n € N\ {0, 1,2}. Podaj przyktad dwéch réznych
wielomianéw nad Z/nZ stopnia n wyznaczajacych taka sama
funkcje wielomianowa.

® Udowodnij jedyno$¢ najwiekszego wspdlnego dzielnika
wielomiandéw nad ciatem.

@ Jak wygladaja utamki proste w ciele rzeczywistych funkgji
wymiernych a jak w zespolonych? 2/2



