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Udowodnij ze iloraz grup abelowych jest grupa abelowa.

Udowodnij ze odwzorowanie liniowe jest bijekcja wtedy i tylko
wtedy gdy jego jadro i kojadro znikaja.

Podaj przyktad surjektywnego homomorfizmu grup abelowych
ktdry sie nie rozszczepia.

Niech M = K @& L. Udowodnij ze dowolny element z M

mozna tylko w jeden sposéb napisac jako sume elementu z K
i elementu z L.

Udowodnij jednoznaczno$¢ rozktadu wektora w bazie.

Udowodnij ze dowolne odwzorowanie z bazy M w M mozna
jednoznacznie rozszerzy¢ do endomorfizmu M.

Niech V' = 0 bedzie przestrzenia wektorowa. Podaj przyktad
zbioru liniowo zaleznego rozpinajacego V' i zredukuj go do
bazy V, oraz zbioru liniowo niezaleznego nierozpinajacego V' i
rozszerz go do bazy V.
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Udowodnij ze nad ciatem jednorodny uktad 2 réwnan liniowych
z 3 niewiadomymi ma zawsze niezerowe rozwigzanie.

Pokaz ze macierz ztozenia homomorfizméw jest zmnozeniem
macierzy: MK[(g ] f) = MKJ(g)MJ[(f).

Niech B i C' beda bazami jakiej$ przestrzeni wektorowe;j.
Udowodnij ze macierz przejscia z B do C' jest zawsze
odwracalna. Jaka jest jej odwrotnos¢?

Udowodnij ze przestrzenie wektorowe s3 izomorficzne < maja
ten sam wymiar.

Niech W' bedzie podprzestrzenig wektorowa skonczenie-
wymiarowej przestrzeni wektorowej V. Udowodnij ze

dimW =dimV =W =V.

Podaj przyktad injektywnego homomorfizmu grup abelowych

ktérego odwzorowanie transponowane nie jest surjektywne.

Udowodnij ze konstrukcja bazy dualnej nie dziata w

zastosowaniu do bazy nieskonczonej.
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