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Definicja Niepusty podzbior W C V' nazywamy podprzestrzeniq przestrzeni liniowej V' jesli:

i) Vu,veW:u+veW,
i) Vvue WVvae K: aue W.

Zadanie 1. Dla kazdego z ponizszych podzbiorow W przestrzeni liniowej V' sprawdzi¢ czy spelnia
on warunek (i) oraz czy spelnia warunek (i) z definicji podprzestrzeni:

a) W= {(z1,22) € V|21,79 € Z}, gdzie V = R

b) W :={(x1,72) € V|21 =0 lub x5 = 0}, gdzie V = R?;

c) W= {(x1,22) € V||z1| — |22| = 1}, gdzie V = R?;

d) W= {(z1,22) € V| 2% + 23 = 22122}, gdzie V = R?;

e) W:i={weV: w(l)=w(-1) }, gdzie V =R|[N] (przestrzen wektorowa wielomianéw);
f) W:={weV: w =2w}, gdzie V=R[N] i w’ oznacza pochodng wielomianu w.

Zadanie 2. W zaleznoéci od wartoéci parametru p zbadac liniowa niezaleznosc trojki wektoréw
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Zadanie 3. Niech V = {v € R[N]|deg(v) < 2} i W = {w € V]w(l) = w(2) = 0}. Wykazaé, ze
W = span(2? — 3z + 2)

Zadanie 4. W przestrzeni wektorowej wszystkich funkcji rzeczywistych na R zbadaé liniows nie-
zalezno$é¢ ukladu funkeji:

a) 1, sinz, cosz.

b) sinz, sin2z, sin 3z, ...,sinnz.

Zadanie 5. Sprawdz liniowa niezalezno$¢ nastepujacych wektoréow w przestrzeni liniowej wielomia-
néw. Jesli sa liniowo zalezne to zredukuj system do liniowo niezaleznego.
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v =2° 4+ 227 + 3z + 4,
vo = 23 + 3x% + dx + 5,
03:m2+2x2+3x+3,
vy = 23 + 222 4 3z.



