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Zadanie 1. W algebrze macierzy M;(C), oblicz spektrum macierzy:

E,(t) := ( ffl ;f )n neN, teR\{0}.

Zadanie 2. Niech A bedzie algebrg z jedynka nad ciatem k, a a € A elementem odwracalnym w A.
Udowodnij ze A € specy(a) < A7! € specy(a™).

Zadanie 3. Niech k bedzie nieskoniczonym pierscieniem catkowitym, a F' € M, (k) dowolng macierza
gérnotréjkatng (tzn. i > j = F;; = 0). Udowodnij ze
[[(F - Fil,) =0,

i=1

gdzie I,, jest macierza jednostkowg rozmiaru n.

Zadanie 4. Niech
1 2 =2 1 11
T:=121 -2 |, c=112 3],
2 2 -3 1 3 4
T

Sprawdzi¢, ze C jest macierza odwracalng zaé D := C !TC jest macierza diagonalna. Poda¢

spektrum macierzy T oraz D. Obliczyé¢ T2013.

Zadanie 5. Oblicz wartosci wlasne macierzy
10 4 a V2b 0
A=10 01, B:=| +vV2b a V2b |,
1 1

0 V2b a
gdziea €e R\ {0} ibeR.

Zadanie 6. Niech A bedzie algebra z jedynka nad przemiennym pierscieniem k, i niech inv(k)
oznacza zbior wszystkich odwracalnych elementéw k. Udowodnij ze

o w o

Va,be A: specy(ab) Ninv(k) = spec,(ba) Ninv(k) .



