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Zadanie 1. Znajdź wartości, wektory i podprzestrzenie własne macierzy

A :=


2 1 −3 7
0 4 4 −1
0 0 2 1
0 0 0 2

 .

Zadanie 2. Oblicz wartości i wektory własne macierzy

Jx :=
~√
2

 0 −i 0i 0 −i
0 i 0

 , Jy :=
~
2


0 −i

√
3 0 0

i
√
3 0 −2i 0
0 2i 0 −i

√
3

0 0 i
√
3 0

 .

Zadanie 3. Znajdź wartości własne macierzy n× n

2 −1 0 0 . . . 0 1
1 2 −1 0 . . . 0 0
0 1 2 −1 . . . 0 0
0 0 1 2 . . . 0 0
...
...
...
... . . . ...

...
0 0 0 0 . . . 2 −1
−1 0 0 0 . . . 1 2


wiedząc że składowe wektorów własnych vk (k = 1, 2, . . . , n) mają następującą postać:

vmk = e
2πikm/n, m = 0, 1, 2, . . . , n− 1.

Zadanie 4. Pokaż że, jeśli f, g ∈ End(Cn) mają n liniowo niezależnych wspólnych wektorów wła-
snych, to f ◦ g = g ◦ f .
Zadanie 5. Znajdź wartości własne i wektory własne macierzy

A :=
(
2 −1
1 2

)

rozpatrując ją raz nad ciałem R a raz nad C.

Zadanie 6. Zbadaj czy w R3 istnieje baza złożona z wektorów własnych macierzy:

A :=

 2 −1 2
5 −3 3
−1 0 −2

 , B :=

 −1 3 −1−3 5 −1
−3 3 1

 , C :=

 0 1 0
−4 4 0
−2 1 2

 .
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