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Zad. 1. Udowodnij Twierdzenie o dzieleniu wielomianow.

Jesli W (x) oraz P(x) sa wielomianami i P(z) nie jest wielomianem zerowym, to istnieja takie
dwa wielomiany Q(x) oraz R(z), ze W(z) = P(x) - Q(z) + R(x), gdzie R(x) = 0 lub stopien R(z) <
stopnia P(x).

Zad. 2. Niech R bedzie pierécieniem catkowitym. Udowodnij, ze homomorfizm pierScieni przy-
pisujacy wielomianom nad R ich funkcje wielomianowe jest injektywny wtedy i tylko wtedy gdy R
jest nieskonczony.

Zad. 3.

a) Udowodnij, ze kazdy wielomian n-tego stopnia W (z) nad C da si¢ zapisaé jako
WeE)=a-(z—2z1) ... - (2 —2n),

gdzie a, 21, ..., zn € Cia #0,

b) Udowodnij, ze kazdy wielomian n-tego stopnia W (z) nad R da sie zapisa¢ jako
Wa)=a-(x—r) ... (x—rp) - @ +pz+aq) ... @ +pr+aq),
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Zad. 4. Udowodnij, ze liczba rzeczywista \/5 + 13+ /5 +... jest algebraiczna nad Q.

Zad. 5. Przypomnij sobie starozytny dowdd nieskonczonosci zbioru wszystkich liczb pierw-
szych. W analogiczny sposob udowodnij, ze zadne skoniczone cialo nie jest algebraicznie domkniete.



