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Algebra z geometrig 11 2012/2013

Pytania na kolokwium ustne (Seria C)

Podaj przyktad injektywnego homomorfizmu f: G; — Gs grup abelowych ktérego odwzoro-
wanie transponowane f1: Homgz(Gs, Z) — Homgz(G1,Z) nie jest surjektywne.

Udowodnij ze konstrukcja bazy dualnej nie dziata w zastosowaniu do bazy nieskoriczonej.
Podaj ogblny wzér na odwrotnosé macierzy i zastosuj go do macierzy 2 x 2.

Udowodnij ze, jesli kolumny macierzy F' € M, (Z) sa liniowo zalezne, to det(F) = 0.

. Wyprowadz wzory Cramer’a.

Ile elementéw musi mieé ciato dla ktorego istnieje uktad réwnan liniowych postaci

anr + apy =1
anr + axnpy =1

dopuszczajacy doktadnie 4 rozne rozwigzania?
Niech A := End¢(@y C). Podaj przyktad a,b € A takich ze spec,(ab) # spec4(ba).

Niech A := R|z] bedzie algebra wszystkich rzeczywistych funkcji wielomianowych. Jakiej po-
staci musza by¢ zbiory specy(a)?

Niech k bedzie dowolnym ciatem. Udowodnij ze, jesli kolumny macierzy F' € M, (k) sa liniowo
niezalezne, to det(F') # 0. Wywnioskuj stad ze kazdy element spektrum skonczonej macierzy
nad cialem posiada niezerowy wektor wtasny.

Sformutuj twierdzenie o rozktadzie C" na podprzestrzenie wtasne f € Endc(C™).

Niech P € M,,(C) bedzie macierza spetiajaca (2P — I,,)> = I,,. Oblicz ™.
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