1. Poda¢ przyklady takich macierzy A, B € My(R), ze:
(a) Neo(A),Bea(B)# A+oe€a(A+ B),
(b)y Aeo(A),B€0(B)# A0 €d(AB),
gdzie o(A) oznacza zbiér wartodci whasnych macierzy A.

2. Dla kazdej z ponizszych macierzy A wyznaczy¢ jej posta¢ Jordana B. W kazdym
przypadku wyznaczyé macierz nieosobliwg P takg, ze B = PAP™!.
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3. Dla kazdej z ponizszych macierzy A wyznaczy¢ jej posta¢ Jordana B oraz baze
Jordana:

1 0 0 [ 4 —4 -2
(a) | -8 4 —6 |, M | 3 4 1|,
8 1 9 9 6 5
2 1 1] [0 -1 —1
€ | -6 1 -2/, @2 3 1 |
5 -1 2 2 1 3
(-5 -1 —1] 3 1 1
e |8 1 3|, (f) | =8 =3 —4
10 -2 4 2 3

4. Wykaza¢, jezeli K = C lub K = R, to n-ta potega klatki Jordana rozmiaru r o
wartosci wlasnej A jest macierza o wyrazach aj; wyrazajacych si¢ wzorem

1 di—% \n . .
0, =1 G dlag >,

! 0 dla j <1,

&i=i
AN

gdzie A" oznacza n-ta pochodna jednomianu W(\) = A™.

5. Wykazaé twierdzenie Cayley-Hamiltona (mozna wykorzystaé poprzednie
¢wiczenie):
Niech A € M, (C) oraz niech W(t) = b,t" + ... + b, bedzie wielomianym
charakterystycznym macierzy A. Wtedy

W(A) = by A" + by 1 A" 4 . 4+ b, T =0.



