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Silna własność Piterbarga

Niech {BH(t) : t ∈ R} będzie ułamkowym ruchem Browna z parametrem
Hursta H ∈ (0, 1). Dla dowolnej stałej c > 0, zdefiniujmy nowy proces {Y (t) :
t ≥ 0} jako Y (t) = supσ≥t (BH(σ) − BH(t) − c(σ − t)). Proces Y modeluje
zawartość bufora w stacjonarnej kolejce napełnianej procesem BH .

Piterbarg [3] rozpatrywał własności asymptotyczne prawdopodobieństwa
P
(

supt∈[0,T ] Y (t) > u
)

, gdy u zbiega do nieskończoności oraz T = T (u) jest
pewną funkcją zależną od u. Jednym z jego rezultatów, znanym jako wła-

sność Piterbarga, jest następujące twierdzenie. Dla dowolnego H ∈ (1
2
, 1)

oraz funkcji T takiej, że T (u) = o(u
2H−1

H ),

P

(

sup
t∈[0,T (u)]

Y (t) > u

)

∼ P (Y (0) > u) , gdy u → ∞.

Dokładna asymptotyka P (Y (0) > u) = P(supt≥0(BH(t)−ct) > u) jest znana,
nie tylko w przypadku BH , ale także w przypadku bardziej ogólnych procesów
gaussowskich [2].

Podczas referatu zaprezentujemy silną własność Piterbarga. To jest, wy-
każemy, że, gdy u → ∞, wtedy

P

(

inf
t∈[0,T (u)]

Y (t) > u

)

∼ P (Y (0) > u) ∼ P

(

sup
t∈[0,T (u)]

Y (t) > u

)

.

Własność ta została wcześniej zaobserwowana w przypadku gdy BH zastą-
pimy procesem nieskończenie podzielnym (bez składnika gaussowskiego) [1].
Problem przypadku gaussowskiego pozostawał jednakże otwarty.
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