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Lokalnie samopodobne procesy gaussowskie:
ekstrema i stałe Pickandsa

Metoda podwójnej sumy Pickandsa pozwala wyznaczyć dokładną asymptotykę

P

(

sup
t∈[0,T ]

X(t) > u

)

gdy u → ∞, (1)

gdzie {X(t) : t ∈ [0, T ]} jest scentrowanym procesem gaussowskim z ciągłymi trajektoriami
([3], [4]). Klasycznie metodę tę stosuje się do klasy gaussowskich procesów stacjonarnych

lub lokalnie stacjonarnych takich, że

Var(X(t) − X(s)) = Const · |t − s|α(1 + o(1)) gdy t, s → t∗

dla pewnego α ∈ (0, 2], gdzie t∗ ∈ [0, T ] jest punktem maksymalizującym wariancję pro-
cesu X(·). Warunek ten ogranicza zastosowanie metody tylko do przypadków, dla których
analizowany proces X(·) lokalnie zachowuje się jak ułamkowy ruch Browna.

Podczas referatu zanalizujemy problem (1) dla klasy lokalnie samopodobnych procesów
gaussowskich X(·), dla których wariancja osiąga maksimum w punkcie t∗ = 0 oraz

Var(X(t) − X(s)) = Const · Var(Y (t) − Y (s))(1 + o(1)) gdy t, s → 0+ , (2)

gdzie {Y (t) : t ≥ 0} jest pewnym scentrowanym, samopodobnym procesem gaussowskim
(niekoniecznie ze stacjonarnymi przyrostami).

Wskażemy trudności w zastosowaniu klasycznego podejścia metody podwójnej sumy
do naszego problemu oraz przedstawimy nowe podejście, pozwalające znaleźć dokładną
asymptotykę (1) dla procesów spełniających (2). Dodatkowo analizujemy własności odpo-
wiedników stałych Pickandsa, które pojawiają się w asymptotyce. Teoria będzie zilustro-
wana kilkoma przykładami.
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