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Asymptotyka g¦sto±ci unimodalnych procesów Lévy'ego

Najbardziej znany wynik opisuj¡cy asymptotyk¦ g¦sto±ci przej±cia dla procesów czysto-
skokowych zostaª udowodniony w latach dwudziestych ubiegªego stulecia przez Pólya (1923)
w przypadku procesu na prostej oraz przez Blumenthala i Getoora (1961) w przypadku wie-

lowymiarowym i dotyczy g¦sto±ci p
(α)
t (x) niezmienniczego na obroty procesu α-stabilnego

Xα w Rd,
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Korzystaj¡c z jednorodno±ci rozkªadów stabilnych
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otrzymujemy asymptotyczne zachowanie p
(α)
t (x), gdy t−1/αx d¡»y do niesko«czono±ci (t|x|α

d¡»y do zera).
Podczas referatu zostan¡ przedstawione uzyskane ostatnio wyniki dotycz¡ce asympto-

tycznego zachowania g¦sto±ci przej±cia izotropowo-unimodalnych procesów Lévy'ego. Niech
X = (Xt : t ≥ 0) b¦dzie izotropowo-unimodalnym procesem Lévy'ego w Rd z wykªadni-
kiem charakterystycznym ψ. W artykule [1] udowodniono, »e je±li ψ jest funkcj¡ regularnie
zmieniaj¡c¡ si¦ w niesko«czono±ci z wykªadnikiem α ∈ (0, 2), to

lim
(x,tψ(|x|−1))→0

p(t, x)

t|x|−dψ(|x|−1)
= Ad,α. (1)

Ponadto istnienie granicy (1) poci¡ga, »e ψ jest funkcj¡ regularnie zmieniaj¡c¡ si¦ w nie-
sko«czono±ci z wykªadnikiem α ∈ (0, 2).

Naturalnie nasuwaj¡cym si¦ pytaniem jest, jak zachowuj¡ si¦ g¦sto±ci, gdy wykªadnik
α ∈ {0, 2}. W trakcie referatu zostan¡ omówione wyniki w przypadku α = 0. W pracy [2]
otrzymano asymptotyczne zachowanie g¦sto±ci przej±cia dla du»ej klasy wykªadników cha-
rakterystycznych, które s¡ funkcjami wolno zmieniaj¡cymi si¦ w niesko«czono±ci.
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