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Funkcje Craméra sum zmiennych losowych

Funkcja Craméra pojawia sie w procesie optymalizacji wyktadniczej nieréwnosci Czebysze-
wa:
Pr(X > a) < Be**e™* dlas >0,

wowczas biorac infimum po s > 0 otrzymujemy:

PT(X > a) < Hlf Eesxefsa = e sups>0{a3*lnEeSX}.
T s>0

Niech ¥%(a) oznacza sup,cgp{as — In Ee*X} o% jest funkcja Craméra, tzn. transformata
Legendre-Fenchela funkcji generujacej kumulanty 1y (s) = In Fe**. Jezeli EX = 0, to
dla @ > 0 sup,.o{as —In Ee’*} = % (a) i, przy tych zalozeniach, powyzsze oszacowanie
rozkladow ogonéw zmiennej losowej X przybiera posta¢ Pr(X > «a) < exp(—v¢%(«)).

Niech M oznacza rodzine wycentrowanych rozktadéw prawdopodobienstw posiada-
jacych funkcje generujaca kumulanty (o skoniczonych wartosciach) na pewnym otoczeniu
zera. W wystapieniu zostanie zaprezentowane oszacowanie:

sup Pr(}_ X; > a) < exp ( — sup _inf tﬂ/,;(v(ai)),
i=1 £>0: Sot=1 2 ci=a i

gdzie supremum po lewej stronie jest brane po wszystkich rozktadach tacznych wektora
(X1, ..., X,,) o ustalonych rozktadach brzegowych nalezacych do klasy M.
Przypadek sum (szeregow) niezaleznych zmiennych losowych zostal oméwiony w pracy
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