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Stochastyczne równania różniczkowe wstecz z dwiema
rozdzielonymi barierami

Niech L,U będą progresywnie mierzalnymi (względem pewnej filtracji F) procesami
càdlàg takimi, że Lt ≤ Ut, t ∈ [0, T ]. Rozważać będziemy równanie stochastyczne wstecz
z odbiciem z barierami L,U , tzn. równanie postaci
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Lt ≤ Yt ≤ Ut, t ∈ [0, T ].

(?)

W (?) zmienna ξ jest ustalonym warunkiem końcowym, a f jest zadaną funkcją (generato-
rem równania). Przez rozwiązanie (?) rozumie się czwórkę procesów progresywnie mierzal-
nych (Y,M,A,K) taką, że Y jest procesem klasy Dooba D,M jest lokalnym martyngałem,
A,K są procesami rosnącymi i (?) zachodzi prawie wszędzie. Interesować nas będzie przy-
padek nieklasyczny, w którym F nie jest filtracją brownowską.

W badaniach (?) rozróżnia się dwa zasadnicze przypadki:

(1) bariery spełniają tzw. warunek Mokobodzkiego, tzn. pomiędzy L i U istnieje pewien
semimartyngał, którego część o skończonej wariacji jest całkowalna,

(2) bariery L,U są rozdzielone, tzn. Lt < Ut oraz Lt− < Ut− dla t ∈ [0, T ].

W pierwszym przypadku Klimsiak [2] udowodnił istnienie i jednoznaczność rozwiązania
równania (?) z generatorem f monotonicznym ze względu na drugą zmienną przy dowolnej
filtracji F spełniającej standardowe warunki. Przypadek drugi był badany przez Hama-
dène [1] przy filtracji brownowskiej ze skokami generowanymi przez miarę poissonowską
i generatorem lipschitzowskim ze względu na drugą zmienną.

W referacie zajmiemy się problemem istnienia i jednoznaczności rozwiązania równania
(?) w przypadku drugim z dowolną filtracją spełniającą standardowe warunki i generatorem
monotonicznym ze względu na drugą zmienną.
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