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Uogólniony problem ruiny gracza: rozwiązanie poprzez
dualność Siegmunda.

W referacie przedstawimy uogólniony problem ruiny gracza i podamy ex-
plicite wzór na prawdopodobieństwo wygrania. Uogólnienie jest dwojakiego
rodzaju: 1) prawdopodobieństwa wygrania/przegrania w jednym kroku za-
leżą od obecnego kapitału (w dowolny sposób, w szczególności dopuszczamy
remisy); 2) jest to gra wielowymiarowa, którą można interpretować jako grę
jednego gracza przeciw d ≥ 1 graczom. Gra ta zawiera wiele poprzednich
uogólnień jako specjalne przypadki.

Typowym podejściem do zagadnienia ruiny gracza jest rozwiązywanie
odpowiednich rekurencji. W referacie przedstawimy odmienny sposób. Krótko
przedstawimy główny wynik z pracy [1], a mianowicie pokażemy, iż dla danego
łańcucha Markowa na częściowo uporządkowanej przestrzeni stanów łańcuch
dualny w sensie Siegmunda istnieje wtedy i tylko wtedy, gdy jest on Möbius
monotoniczny. Co więcej, w takim przypadku podajemy macierz przejścia
łańcucha dualnego. Wykorzystując związek między rozkładem stacjonarnym
ergodycznego łańcucha a prawdopodobieństwami pochłonięcia w łańcuchu
dualnym podajemy ogólną procedurę na rozwiązywanie problemów typu “ru-
ina” przedstawioną w [2]. Jako główne zastosowanie owej procedury pokazu-
jemy prawdopodobieństwa wygrania we wspomnianym uogólnieniu problemu
ruiny gracza. Krótko powiemy również o związku Möbius monotoniczności z
innymi monotonicznościami.
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