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Wyznaczanie kwadratowego zabezpieczenia za pomoc¡ BSDE

Kwadratowe zabezpieczenia s¡ jedn¡ z metod wyceny i hedgingu wypªat, które nie s¡
osi¡galne. W referacie zajmiemy si¦ kwadratowym zabezpieczaniem kontraktów, w których
przepªywy pieni¦»ne opisane s¡ przez pewien proces D, który jest postaci:

Dt(Y ) =

∫ t

0

Gu(Yu)dAu +

∫ t
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g(Yu)du+
∑

i,j∈K:i 6=j

∫ t

0

Zi,j(Yu−)dH
i,j
u ,

gdzie Y jest procesem warto±ci kontraktu, K jest zbiorem sko«czonym, natomiast H i,j

s¡ procesami licz¡cymi o stochastycznych intensywno±ciach λi,j. Okazuje si¦, »e z zagad-
nieniem kwadratowego hedgingu dla D mo»na zwi¡za¢ nast¦puj¡ce wsteczne równania
stochastyczne

Yt =

∫ T

t

[dDu(Y )− ruYudu] +
∫ T

t

φudSu + LT − Lt,

gdzie r jest procesem stopy procentowej, S procesem cen akcji, natomiast L martyngaªem
mocno ortogonalnym do

L2(S) :=
{∫ ·

0

φudSu : φ prognozowalny i E
∫ T

0

φ2
ud〈S〉u <∞

}
.

Rozwi¡zaniem BSDE tej postaci jest trójka (Y, φ, L). Poka»emy, »e jest wzajemna jed-
noznaczno±¢ pomi¦dzy istnieniem rozwi¡za« powy»szego BSDE a rozwi¡zaniem problemu
kwadratowego zabezpieczenia. Zaprezentujemy twierdzenia o istnieniu i jednoznaczno±ci
rozwi¡za« BSDE takiej postaci.
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