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Różnowartościowe odwzorowania harmoniczne z dylatacją

zadaną w terminach pewnych funkcji hipergeometrycznych

Niech φn będzie konforemnym odwzorowaniem koła jednostkowego na wypukły
wielokąt foremny o n wierzchołkach, n = 3, 4, 5, . . .. Znana jest reprezentacja takiego
odwzorowania za pomocą wzorów Schwarza-Christoffela

φn(z) =

∫ z

0

(1 − ζn)−2/n dζ .

W pewnych sytuacjach okazuje się, że wygodnie jest zapisać φn za pomocą funkcji
hipergeometrycznej
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K. Driver i P. Duren w [2] rozważali problem różnowartościowych odwzorowań
harmonicznych generowanych przez φn z dylatacją zk dla stosownie dobranych k ∈
{1, 2, 3, . . .}. Uzyskane przez siebie wyniki autorzy opisali właśnie w terminach funkcji
hipergeometrycznych, co umożliwiło im stosunkowo łatwe ilustrowanie graficzne obra-
zów tych odwzorowań przy użyciu komputera.

Ponieważ odwzorowanie φn jest analityczne i ograniczone, możemy rozważać róż-
nowartościowe odwzorowania harmoniczne generowane przez odwzorowania konforemne
z odpowiednio unormowanym φk

n jako dylatacją dla pewnych k ∈ {1, 2, 3, . . .}. Dodat-
kową motywacją do prowadzenia takich rozważań jest fakt, że ciąg {φn} dąży do iden-
tyczności, która gra szczególną rolę w zbiorze wszystkich możliwych dylatacji.

Wzorując się na pracy [2], my również używamy funkcji hipergeometrycznych do
reprezentacji otrzymanych wyników. Taki zapis pozwala nam przedstawiać obrazy uzy-
skanych odwzorowań w formie graficznej, co ilustrujemy wybranymi przykładami. To,
co odróżnia naszą pracę od [2], to między innymi zmodyfikowana metoda konstrukcji
oparta na wynikach zaczerpniętych z [1].
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