Rozmaitosci, 19.08.2026

16.1. [David Vreken] W tréjkacie ABC' kat przy wierzchotku C jest prosty. Punkty P,Q leza odpo-
wiednio na odcinkach C A, CB. Punkt M jest srodkiem AB. Tréjkat PQM jest rownoboczny. Udowodnij,
ze

|PAM| + |QBM| = 3|CPQ| + |PMQ)|.

16.2. [folklor] Udowodnij, ze istnieje dokladnie jeden ciag Ki, Ko, K3, ..., (nazywany ciagiem Kolako-
skiego) spelniajacy nastepujace warunki: Ky = 1, wszystkie jego wyrazy naleza do zbioru {1, 2} oraz K,
jest dtugoscia n-tego odcinka ztozonego z kolejnych réwnych wyrazéw. Udowodnij, ze jesli rozwazymy ciag
K, spelniajacy te same warunki oprocz K; = 2, to K,, = K,,+1. Ponadto udowodnij, ze nie jest prawda,
ze ciag K, jest okresowy od pewnego miejsca.

16.3. [Singapur] Niech a = 2026 oraz
<a+ a2+9) (b+ \/b2+1) =3.
Znajdz | |b] |.

16.4. [David Vreken] Tréjkat réwnoboczny jest opisany na okregu o promieniu 1. Oblicz sume czwar-
tych poteg odleglosci wierzchotkéw tego trojkata od punktu na tym okregu (w szczegdlnosci udowodnij,
ze jest stala).

16.5. [UK] Niech n € Ny. ZnajdZ liczbe rozwiazan réwnania 2% — (22| = (z — |2])? w przedziale
[1; NV].

16.6. [folklor] Udowodnij, ze dla kazdego punktu na torusie istnieje przechodzaca przez niego plasz-
czyzna, nierownolegta i nieprostopadla do osi symetrii, ktéra przekroj tego torusa zawiera okrag.

16.7. [folklor] Na ile maksymalnie obszaréw n cigciw moze podzieli¢ koto?

16.8. [folklor] Trojkat ABC' jest réwnoboczny. Kazda z cawérek punktéw: A, Cy, Co, B; B, A, As, C,
C, By, By, A lezy na jednej prostej w podanej kolejnosci. Czworokaty A;B1BsAs, BoC1C3B3, C3A1 AsCs

sg przystajacymi kwadratami, a trojkat A3BsC3 jest réwnoboczny i lezy wewnatrz ABC. Oblicz iloraz
|AB]
[A2B1]"




