Twierdzenie Cevy, 23.09.2026

17.-1. Udowodnij, ze dla kazych punktéw X # Y istnieje bijekcja miedzy przedziatem [0,1] a odcinkiem
XY zadana przez p — (1 — p)X + pY. Ponadto, punkt Z := (1 — p) X + pY spelnia % = 1%} oraz jest
$rodkiem masy uktadu ztoznego z punktéw X,Y o masach 1 — p,p.

17.0. [tytulowe twierdzenie] W tréjkacie ABC, niech A’, B’, C’ leza odpowiednio na bokach BC, C A, AB.
Oznaczmy p = %—‘g,q = %—i/,r = ‘2—%’. Udowodnij, ze AA’, BB',CC" przecinaja sie w jednym punkcie
wtedy i tylko wtedy, gdy
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17.1. ZnajdZz zalezno$é miedzy tréjka p,q,r z poprzedniego zadania a takim ukladem (u,v,w), ze
wspomniany punkt przeciecia jest jednoczes$nie srodkiem masy ukladu punktéw materialnych A, B,C o
masach u, v, w.

17.2. Przypu$émy, ze przy zalozenich zadania 0 odcinki AA’, BB’, CC’ przecinaja si¢ w jednym punkcie
M. Jakie jest, w zaleznoéci od p, g, T oraz pola tréjkata ABC, pole trojkata B’ AM?

17.3. Przypuéémy, ze przy zalozenich zadania 0 odcinki AA’, BB',CC’ nie przecinaja si¢ w jednym
punkcie. Jakie jest, w zaleznosci od p, ¢, r oraz pola ABC, pole trojkata wyznaczonego przez te odcinki?

17.4. Przypuéémy, ze przy zalozenich zadania 0 odcinki AA’, BB’,CC’ przecinaja si¢ w jednym punk-
cie. Niech A”, B"”,C" beda $rodkami bokéw BC,CA, AB. Prosta k4 jest réwnolegla do AA’ i przechodzi
przez A”. Analogicznie definiujemy proste kg, kc. Udowodnij, ze proste k4, kg, k¢ przecinaja sie w jednym
punkcie.

17.5. Wszystkie 3 pary przeciwleglych bokéw pewnego szesciokata sa rownolegte. Udowodnij, ze proste
taczace $rodki przeciwlegtych bokéw przecinaja sie w jednym punkcie.

17.6. Na przyprostokatnych BC i C' A tréjkata prostokatnego ABC zbudowano, po zewnetrznej stro-
nie, kwadraty BEFC oraz CGHA. Punkt D jest rzutem prostokatnym punktu C' na prosta AB. Wykaz,
ze proste AE, BH oraz CD przecinaja sie¢ w jednym punkcie

Offtopic:
17.7. Niech ay,...,ay,... bedzie ciggiem zadanym rekurencja
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Zadania pochodzg ze zbioréw zadan V. Prasolova, W. Pompego oraz folkloru.



