Koé6tko inauguracyjne na przyblizony dzien 7, 11.03.2026

0.1. Udowodnij, ze wysokosé h w trOJk@c1e prostokajcnym o przyprostokatnych a, b opusz-
czona na przeciwprostokatna spetnia — =+ b2 = ﬁ.

0.2. Udovvodnij7 ze dla dowolnych punktéow A, B na plaszczyznie i stalek k, zbiér punktow
takich, ze B PP +1EPE P‘Q = k mozna otrzymac jako przekrdj pewnego torusa pewna plaszczyzna
réwnolegla do jego osi obrotu.

0.3. Udowodnij, ze wysoko$¢ H w opuszczona z wierzchotka D czworo$cianu ABCD w
ktérym katy ADB, BDC, CDA sa proste, spelnia
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0.4. Dany jest okrag w o srodku S przechodzacy przez punkt T. Odcinek T'P jest éred-

nica w. Punkty A;,..., A, leza na w i sa wierzchlokam n-kata foremnego. Dla kazdego
J, prosta A;P przecina ' := O(P,|PT|) w punktach By;_1,By;. Udowodnij, ze punkty
By, Bo, ..., By, sa wierzchotkami 2n-kata foremnego.

0.5. Niech w bedzie okregiem o obwodzie n, punkty Aj,..., A, wierzchotkami n-kata
formenego wpisanego w w. Luk a ma diugo$é¢ n®/* i jego érodkiem jest T. Udowodnij, ze
lim,, s oo ZAk¢a |AxT|~2 = 0 oraz
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0.6. Dla b € N, oblicz 3-7°, L.

0.7. Dla b € N, oblicz Z;.Lozb m

0.8. Dla k,b € N, oblicz ", — n+1)(n+2) FE=T)

0.9. Dla k € N, niech S, = >_°°

- n=1 ”2(”+1)("+12)...(n+k71) oraz S =y "
Udowodnij, ze Sy, = Sk + kSki1.

1
n=1 n(n+1)(n+2)...(n+k—1) "

0.10. Dla k € Noraz |z| < 1, co jeste$ w stanie powiedzie¢ o sumie® >

n=1 n(n+1)(n+z2).u(n+k:71) ?
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1To zadanie jest trudne. Moze si¢ przydaé wiedza, ze —In(1 — x) = =1 o



