Niniejsza rozprawa doktorska jest poswiecona badaniom ergodycznych wtasnosci proceséw
Markowa  stowarzyszonych z  ukladami rosngcych  homeomorfizméw  odcinka =z
prawdopodobienstwami. Takie systemy w ogolnosci sa powigzane z fraktalami i dynamika
czeSciowo hiperboliczng. Nasze obiekty zainteresowan staly si¢ wazne z powodu zwigzkoéow z
przyktadem Kana dyfeomorfizmu z dwoma atraktorami, ktorych baseny atrakcji sg wszgdzie geste 1
maja dodatnig miar¢ Lebesgue’a. Rozdzial 1 wyjasnia zwiezle powyzsze zwigzki.

Rozdzial 2 opisuje podstawowe fakty na temat zachowania rozwazanych procesow Markowa.
Dynamika zalezy od wartosci tak zwanych $rednich wykladnikéw Lyapunowa w 0 i 1. Jest tam
dowiedzione, Ze jesli obydwa wyktadniki sg dodatnie, to istnieje rozklad stacjonarny p, taki ze
w((0,1))=1. W tym wypadku systemy okazuja si¢ by¢ synchronizujace, to znaczy odlegtos¢
pomigdzy trajektoriami startujacymi z dwoch punktow zbiega do zera prawie na pewno.

W Rozdziale 3 dowodzi sig¢, ze $rednia odleglos¢ pomiedzy trajektoriami maleje wyktadniczo
szybko, o ile system sklada si¢ z dyfeomorfizméw klasy C*. Dowdd silnie polega na pewnej wersji
twierdzenia Baxendale’a dowiedzionej przez Gharaei 1 Homburga, ktére mowi, ze §redni wyktadnik
Lyapunova wzglgdem miary stacjonarnej jest ujemny. Wykladnicza zbiezno§¢ pozwala nam
pokaza¢ klasyczne probabilistyczne twierdzenia graniczne. Metoda polega na rozwigzaniu rOwnania
Poissona i aproksymacji martyngatem.

W ogolnym przypadku nie wiadomo, czy S$rednia odleglto$§¢ pomigdzy trajektoriami maleje
wykladniczo. Niemniej jednak mozna wykorzysta¢ pewne wyniki Dominique’a Malicet z 2014
roku do podania oszacowania gornego na S$rednig odleglos¢ 1 pokazania klasycznych
probabilistycznych twierdzen granicznych. Tutaj metoda polega na aproksymacji martyngatem 1
wykorzystuje kryterium Maxwell’a-Woodroofe’a. To jest zawarto$¢ Rozdziatu 4.

Rozdzial 5 poswiecony jest studiowaniu pewnego szczegodlnego systemu homeomorfizmow
odcinka z prawdopodobienstwami zaleznymi od potozenia, zwanymi ukladami Alsedy-
Misiurewicza. Wszystkie znane techniki dowodzenia ergodycznosci i stabilno$ci iterowanych
uktadow funkcyjnych z prawdopodobienstwami zaleznymi od polozenia polega na S$rednim
zwe¢zaniu, ktére nie zachodzi w rozwazanych systemach. Niemniej jednak udato si¢ znalez¢
dowody tych wtasnosci.



