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doktora Bartosza Trojana

Pan doktor Bartosz Trojan wyszedt spod reki pani prof. dr hab. Ewy Damek, ktora
promowala zar6wno jego prace magisterska (obroniona w roku 2000) jak i doktorska (obro-
niong w roku 2004). Przygotowana przez niego rozprawa habilitacyjna nosi tytut ,,Dyskretna
analiza harmoniczna”. U matematycznego wnuka Profesora Hulanickiego nie moga dziwic¢
zainteresowania analiza harmoniczng, ani widoczne tu i 6wdzie inklinacje probabilistyczne.
Kluczem do choc¢by powierzchownego zrozumienia tematyki p. dra Trojana jest jednak oczy-
wiscie stowo ,dyskretna”, ktore rownoczesnie sygnalizuje fundamentalne problemy, z ktorymi
radzi¢ musi sobie w codziennej pracy habilitant.

Niestety tematyka ta, choé¢ niewatpliwie mozna uznaé ja za czes¢ analizy funkcjonalnej,
lezy daleko poza obszarem moich zainteresowari, o kompetencjach juz nie moéwiac. Zapewne
tylko temu, ze przebieg kariery naukowej p. dra Trojana wykluczyt z grona potencjalnych re-
cenzentow znakomitych specjalistow z Wroctawia i Warszawy, przypisa¢ nalezy fakt, iz mnie
wtasnie poproszono o opinie o jego wynikach. Ma dos$¢ zapewne zrozumiala wobec powyzsze-
go che¢ odstapienia od tego zadania powstrzymata jedynie znajdujaca si¢ w przedstawionych
mi dokumentach informacja, ze drogg ta poszto juz dwoch — lepiej ode mnie wykwalifiko-
wanych — potencjalnych recenzentéw. Jak wynika z lektury autoreferatu i materialéw mu
towarzyszacych, p. dr Trojan moze bowiem pochwali¢ sie dorobkiem na tyle znacznym, ze —
mam nadzieje — nawet niespecjalista taki, jak ja, jest w stanie z grubsza ocenié¢, iz zastugu-
je on na stopien doktora habilitowanego. Innymi stowy, nie chciatbym, by z powodu mojej
niekompetencji zainteresowany czekal na decyzje kolejne miesiace. A wszystko to w sprawie,
ktora wydaje si¢ z mego punktu widzenia, w swietle dokumentéw, ktore mam przed soba,
do$é oczywista.



1 Autoreferat

Musze zaczaé jednak od tego, ze autoreferat czytalem smutno konstatujac, iz wyrazanie sie
poprawnie po polsku przestalo byé¢ wérod matematykow wartoscia. Robi on bowiem wrazenie
do$é¢ bezrefleksyjnego ttumaczenia z jezyka angielskiego, zachowujacego styl, kolokacje, in-
terpunkcje i sktadnie anglosaska, ktore dla polszczyzny sa nienaturalne, karykaturalne, obce.
Co wiecej, jego autor zdaje sie nie rozumieé, ze stowa, ktore brzmia podobnie moga mieé
w roznych jezykach inne znaczenia. Pewien zastuzony dla polskiej probabilistyki profesor
sadzit, ze angielskie stowo ,eventually” znaczy ,ewentualnie”, ale byt to cztowiek starej daty,
z pokolenia, ktore postugiwato sie gtéwnie niemieckim, francuskim i rosyjskim. Troche wstyd,
ze tak obyty w $wiecie mtody naukowiec, jak p. dr Trojan, nie wie, iz referencje mozna daé
bytemu pracownikowi, ale szukaé¢ ich w naukowych monografiach nie ma po co — znajdu-
je sie w nich za to literatura, bibliografia lub spis materialow zréodtowych (zob. np. ,Wielki
stownik jezyka polskiego”, PWN 2018). Podobnie angielski ,argument” to w matematycznych
tekstach dos¢ rzadko ,argument” tozsamy w jezyku polskim z ,racja”’, a najczesciej swojski
wywod” (=rozumowanie), cho¢ — przyznaje — granice sg nieostre (vide np. ,his argument go-
es as follows”). Tematu mnozacych sie ,sekcji” a ginacych ,podrozdziatow” i, rozdzialow” nie
bede rozwijal: musze jednak doda¢, ze stowa twierdzenie, lemat, czy wniosek pisane wielka
literg w licznych fragmentach typu ,dowod twierdzenia 6 zawiera” to btedy ortograficzne.

Z drugiej strony lektura autoreferatu $wiadczy tez o tym, ze p. dr Trojan $wietnie orien-
tuje sie w historii swej dziedziny, zna powody, dla ktérych takie, a nie inne zagadnienia sg
wazne, wie takze jakimi metodami otrzymuje sie rézne rodzaje wynikow. Rozumie, co jest
analogiczne, a co jakosciowo nowe; widzi zaréwno ogélny obraz jak i jego techniczne szczegd-
ly. Potrafi oceni¢ czy zmiana zatozen twierdzenia wymaga nieznacznych korekt dowodu, czy
tez wypracowania zupetie nowej metody. Nie trzeba chyba dodawac, ze tego typu rozeznanie
cechuje wysokiej klasy specjalistow.

2 Rozprawa

Na rozprawe sktada sie pie¢ artykutow, z ktorych dwa p. dr Trojan napisal wspoélnie z panem
dr. hab. Mariuszem Mirkiem, opublikowanych w latach 2015-2020 w dobrych i znakomitych
czasopismach.

Oprocz nazwiska wspotautora dwa pierwsze z nich (pierwsze takze w sensie chronologicz-
nym) laczy tematyka: w obu gléwnym wynikiem jest wersja jednego ze znanych twierdzen
ergodycznych, opisujaca przypadek, w ktorym zamiast sSrednich po wszystkich liczbach na-
turalnych rozwaza si¢ je po zbiorach innych — ciekawych i dobranych nietrywialnie. Praca H1
poswiecona jest wiec wariantowi twierdzenia Cotlara, w ktéorym do sumy wchodza jedynie te
potegi grajacego gléwna role operatora, ktore maja wyktadniki bedace liczbami pierwszymi.
W artykule H2 z kolei autorzy analizuja ergodyczne twierdzenie Birkhoffa-Bourgaina i do-
wodza jego wersji z wyktadnikami wyznaczonymi przez pewne przeksztatcenie wielomianowe
— w rozwazanej tu sumie wystepuja komutujace, odwracalne operatory zachowujace miare,
podnoszone do poteg opisanych pokrotce wyzej. Szczegdlnie ten drugi, bardzo ogélny wy-



nik, robi na mnie wrazenie — nic dziwnego, ze zostal opublikowany w American Journal of
Mathematics.

Warto tu dodaé, ze — zgodnie z typowa dla teorii ergodycznej procedura dowodzenia —
kluczem do obu prac sa pewne, dosé¢ delikatne, oszacowania, same w sobie interesujace i zde-
cydowanie nietrywialne. Trzeci z artykutéow wchodzacych w sktad rozprawy, opublikowany
w Mathematische Annalen, idzie pod tym wzgledem o krok dalej i poprzez analize ogra-
niczen r—wariacyjnych pétnorm dla operatoréw Radona prowadzi do rozszerzen twierdzen
ergodycznych Birkhoffa-Bourgaina i Cotlara.

W nieco innym kierunku prowadzi praca numer cztery. Tu sednem jest analiza sytuacji,
gdy wykladniki wyznacza dany wielomian o argumentach rozrzuconych odpowiednio rzadko!
w zbiorze liczb pierwszych — ale wracamy do przypadku jednego tylko odwzorowania; jak to
napisatem wyzej, w pracach drugiej i trzeciej mieliSmy do czynienia z ich skonczona iloscig.
Autor dowodzi pewnego eleganckiego, nieoczywistego oszacowania na poétnorme wariacyjna
dla zwigzanych z takimi rzadkimi zbiorami srednich, ktore okazuje sie byé¢ narzedziem do
dowodu pewnej klasy twierdzen ergodycznych.

Praca pigta jest do pewnego stopnia podobna do pierwszej: znéw poswigcono ja sumowa-
niu po liczbach pierwszych, ale sposéb ich doboru jest nieco inny i inne sa wagi. Kluczowe
oszacowanie jest tez innego typu niz te omawiane poprzednio.

3 Dorobek poza rozprawa

Na dorobek poza rozprawa sklada sie kolejnych pietnascie artykutow, ktore ukazaly sie po
roku 2011 i znéw w dobrych, a czasami znakomitych czasopismach; nie biore tu pod uwage
kolejnych siedmiu, nad ktérymi autor pracuje. W omawianej liScie uwage zwraca przede
wszystkim fakt, ze wszystkie wchodzace w jej sktad publikacje, poza jedna, p. dr Trojan
napisal z innymi matematykami. To bardzo dobrze rokuje jego wspolpracy w przysztosci
i $wiadczy o dos¢ szerokich zainteresowaniach badawczych. Z drugiej strony artykuty te
wyraznie tacza sie wieloma ni¢mi z sama rozprawg — nie ma w tym nic dziwnego, bo przez lata
tematyka, ktorej poswiecit si¢ kandydat do stopnia doktora habilitowanego ulegala pewnej
rektyfikacji. [ znéw stwierdzi¢ nalezy, ze taka dwoisto$¢ dorobku znamionuje matematykow
dojrzatych.

Gdybyz wszystkie wnioski habilitacyjne odznaczaly si¢ tym poziomem merytorycznym
i, ach, gdybyz pisano je cho¢by poprawnym — juz nie méwie, ze pieknym — jezykiem polskim!
Obawiam sie jednak, ze to drugie marzenie podobne jest temu, by niektorzy tak zwani
,humanisci” w dostepnych powszechnie publikacjach nie o§mieszali sie ignorancja w sprawach
elementarnej matematyki.

!Dusza humanisty w ciele matematyka buntuje sie nieco czytajac o ,cienkim podzbiorze”. To prawda, ze
podstawowe, najbardziej znane, znaczenie angielskiego stowa ,thin”, ktore jest tu tltumaczone, to ,cienki”.
Ale ,thin” mozna tez powiedzie¢ o wlosach i roslinnosci i wcale nie chodzi tu o wlosow grubosé; w takich
sytuacjach lepiej wiec sléwko to ttumaczy¢ ,rzadki’; nie ma tez watpliwosci, ze ,thin air” to nie powietrze
,cienkie” lecz ,rzadkie” wtasnie (zob. np. The New Kosciuszko Foundation Dictionary, The Kosciuszko Fo-
undation, 2003). Uwazam, sadzac po podanej w autoreferacie definicji, ze to ostatnie okreslenie jest bardziej
adekwatne do opisu zbioréw liczb, ktére znajdujemy posérod liczb pierwszych tylko sporadycznie. Nie jestem
jednak specjalista i upieraé¢ sie zapewne nie mam prawa.



4 Konkluzja

Nie mam watpliwosci, ze zaréwno wybrany cykl artykutéow jak i dorobek poza nim spetniaja
wszelkie zwyczajowe i ustawowe wymogi stawiane kandydatom do stopnia doktora habilito-
wanego. Z pelnym przekonaniem wnosze wiec o to, by pan doktor Trojan zostatl dopuszczony
do dalszych etapow przewodu. Jedli jego kariera bedzie sie rozwijata tak jak do tej pory, to
wkrotce bedzie mogt sie tez staraé o tytul naukowy.

Adam Bobrowski



