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Recenzja osiggnigcia naukowego dr. Volodymyra Berezovskyiego pt.

Cauchy type fundamental equations of certain mappings of Riemannian spaces and spaces with
affine connections

w ramach postepowania habilitacyjnego.

Jednotematyczny cykl publikacji obejmuje 4 prace wydane w latach 2014-2018. Sg to publikacje 3-
4 autoréw. Wspolautorem wszystkich jest prof. J. Mike§ z uniwersytetu w Otomuficu. W sumie jest
to 27 stron publikacji wliczajac w to bibliografi¢. Najdtuzsza jest pierwsza liczgca 13 stron i opubli-
kowana w Bulletin of the Malaysian Mathematical Sciences Society w roku 2014. Czasopismo to
jest wydawane przez Springer Verlag od 2015 roku, IF za rok 2017: 0.84. Kolejne dwie prace
zostaty opublikowane w Mathematical Notes (Springer Verlag), IF za rok 2017: 0.577. Ostatnia
praca zostala wydana w Filomat, publikacji Uniwersytetu w Nisz (Serbia), IF za rok 2017 0.635.

Wszystkie 4 prace dotyczg istnienia odwzorowan pomiedzy rozmaito$ciami z koneksjami,
odpowiednio specjalnych odwzorowan prawie-geodezyjnych pomiedzy rozmaitoscia z koneksja,
a rozmaitoscia Riemannowska, rozmaitosciami afinicznymi, odwzorowan konforemnych na
rozmaitosci Ricci-symetryczne, oraz odwzorowan geodezyjnych z rozmaitosci afinicznej na
rozmaitosci Ricci-symetryczne, odpowiednio.

Twierdzenia udowodnione w tych pracach sg oparte na schemacie: istnieje odwzorowanie
o zadanych wiasno$ciach wtedy i tylko wtedy gdy odpowiedni ukiad réwnan rézniczkowych
czastkowych ma rozwigzanie. Sam pomyst sprowadzenia istnienia odwzorowania o odpowiednich
wlasnosciach geometrycznych do rozwigzania pewnego ukladu réwnan rézniczkowych
czastkowych nie jest wynikiem badan dr. Volodymyra Berezovskyiego ani tez nie pochodzi od
wspélautorow publikacji. Zostat zaczerpniety z duzo wezesniejszych prac radzieckiego matematyka
N. S. Sinyukova, jak sam habilitant przyznaje mozna to juz znalez¢é w ksiazce opublikowanej w j.
rosyjskim w roku 1979. Pomyst ten jest podstawa wszystkich najwazniejszych wynikéw zawartych
w w/w pracach. W kazdym przypadku narzucone warunki geometryczne pozwalajg na
przedstawienie odpowiedniego ukladu réwnaf rézniczkowych czastkowych w uproszczonej .
formie i wyciggnagé wnioski na temat ,,wymiaru” przestrzeni odwzorowan. Uklady réwnan sa
przedstawione lokalnie, w zadanym ukladzie wspéhrzednych. Dlatego tez mozna byto otrzymaé
wazne warunki konieczne na istnienie takich odwzorowan. Wystarczalno$¢ tych warunkéw zostala
potraktowana jako co$ oczywistego. Ale jak sadzg istnienie lokalne, w pewnym matym otoczeniu
dowolnego punktu, nie zapewnia istnienia odwzorowania globalnego o zadanych wiasnosciach.
Brakuje mi w tych pracach przedyskutowania tego problemu.

Dorobek niezawarty w rozprawie

W autoreferacie dr Berezovsky wymienia 25 prac naukowych, z czego dwie pierwsze
zostaly opublikowane przed otrzymaniem doktoratu. Volodymyr Berezovsky nie jest jedynym
autorem ani jednej z tych prac, a wspotautorem az 23 jest J. Mikes. Przynajmniej 10 z tych prac
zostata opublikowana w sprawozdaniach konferencyjnych, a jedna z nich to ksigzka opublikowana
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przez Wydawnictwo Uniwersytetu w Otomuncu.

2 prace byly opublikowane w Acta Universitatis Palackianae Olomucensis, Facultas Rerum
Naturalium, Mathematica (MR cit. = 0.06),

w Acta Math. Acad. Paedagog. Nyhazi (MR cit. = 0.04) - 2 prace,

w Int. J. Pure Appl. Math 1 praca, od 2011 to wydawnictwo nie jest indeksowane w MR,

w Miscolc Math. Notes (MR cit. = 0.19) - 1 praca,

w J. Math. Sciences (obecnie Springer) - 2 prace,

w Ann. Math. Inform. (wydawnictwo Uniwersytetu w Eger, Wegry) (MR cit. = 0.10) -
1 praca,

rosyjskich czasopismach naukowych 4 prace w tym w Math. Zamet. (MR cit. = 0.35) -
2 prace,

w J. Appl. Math (Hindavi) - 1 praca (wtedy to czasopismo nie bylo indeksowane w MR).

W zasadzie wszystkie prace dotyczace odwzorowan sg oparte na wynikach N.S. Sinyukova
i dotycza poszczegdlnych klas tych odwzorowan wyr6znionych w pracach tegoz autora. Prace na
temat odwzorowan starajg si¢ odpowiedzie¢ na pytanie kiedy istnieja odwzorowania danego typu
na rozmaito$¢ o zadanej strukturze geometrycznej. V. Berezovsky w zasadzie rozwaza dwa typy
odwzorowan: geodezyjne i prawie-geodezyjne.

Najwieksza grupa prac jest poswigcona odwzorowaniom prawie-geodezyjnym 1, 2, 4, 5, 6,
7, 8,10, 11, 13, 14, 15, 16, 18, 20, 21, 24, 25, mniejsza odwzorowaniom geodezyjnym 3, 9, 18, 22,
25, a dwie innym problemom 19, 23.

Wiekszo$¢ prac na temat odwzorowan prawie-geodezyjnych zajmuje si¢ szczegdlnymi 3
klasami tych odwzorowan zdefiniowanymi przez Sinyukova. Podobnie jak w rozprawie podstawa
jest rozwazanie uktadu rownan rozniczkowych typu Cauchy'ego. Wigkszo$¢ prac dotyczy
odwzorowan pierwszego typu Sinyukova.

Berezovsky w swoich badaniach odwzorowan geodezyjnych i prawie-geodezyjnych opiera
sie na podstawowych wynikach Sinyukowa i uzywa metod wypracowanych przez niego
w zmieniajgcych sie kontekstach geometrycznych — inaczej mowigc narzuca pewne dodatkowe
warunki geometryczne na rozmaitosci bedgce badz dziedzing badz przeciwdziedzina, co pozwala
uprosci¢ stowarzyszony uklad rownan rozniczkowych i wyciggnaé wnioski co do rozmiarow
przestrzeni odwzorowan. Trudno w tych pracach znalez¢ oryginalne metody i pomysty. Jednakze
autor wykazuje sie biegtoscig liczenia i redukcji rownan tensorowych i rézniczkowych.

Dr Berezovsky jest wspotautorem jednej ksiazki, Differential Geometry of Special Mappings,
wydanej przez Uniwersytet w Olomuficu w 2015 roku, w ktérym to uniwersytecie pracuje prof. J. .
Mikes.

Cytowania

Web of Science (Core collection) odnotowuje 5 prac habilitanta pod nazwiskiem

a) Berezovskii - 3 prace bez cytowan

b) Berezovski -2 prace z 10 cytowaniami (wigkszos¢ Serbia) oraz ksigzka

z indeksem h=1
(dostep 30/03/19)

Duzo ciekawsze informacje dostarcza MathSciNet (dostgp 30/03/19)
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Baza odnotowuje 37 cytowan przez 17 autorow. Jedynie 12 z nich mozna uzna¢ za
cytowania zewnetrzne, a dodatkowe 3 warunkowo (cytowania przez wspotautora publikacji).
Glebsza analiza cytowaf pokazuje, ze cytowania, z wyjatkiem jednego to cytowania w pracach
matematykéw z wigzanych z Uniwersytetem w Otomuncu lub Nisz (Serbia). Jedyne cytowanie
spoza waskiego kregu wspotpracownikow habilitanta i prof. J. Mikesa dotyczy pracy o odwzoro-
waniach geodezyjnych do przestrzeni Berwarda (specjalnych przestrzeni Finslera) i jest powigzane
z problemem ,,projective equivalence” rozmaitosci z koneksja.

Habilitant twierdzi, ze uczestniczyt w 43 konferencjach naukowych w 10 krajach Europy.
Sadzac po liczbie prac opublikowanych w sprawozdaniach z konferencji dr Berezovsky na wielu
z nich wyglosit przynajmniej krétki komunikat. Jednak habilitant nie wymienia zadnego tytutu
wystgpienia na konferencji ani jego dhugosci.

Dr Berezovsky nic nie informuje o kierowaniu jakimikolwiek grantem. Jedynie wspomina o
2 grantach Republiki Czeskiej w ktorych uczestniczyt.

Takze nie ma zadnych informacji na temat recenzowania publikacji naukowych czy tez
grantow.

Na temat dydaktyki i metodyki nauczania matematyki dr Berezovsky opublikowat 89 prac.
Za swoje osiggniecia na tym polu otrzymat dekretem Prezydenta Ukrainy tytul ,,Zastuzony
Edukator Ukrainy”. Byt promotorem pomocniczym jednego obronionego doktoratu na
Uniwersytecie w Otomuncu (2017), a takze wkrotce bedzie kolejnego na tymze uniwersytecie.

Habilitant nie podat zadnych informacji na temat udziat u w komitetach redakcyjnych i radach
naukowych czasopism, ani udzialu w komitetach organizacyjnych konferencji naukowych.

Przedstawiona rozprawa i dorobek naukowy dr V. Berezovsky iego nie stanowia znacznego
wkltadu W rozwo6j geometrii rézniczkowej, a nawet w rozwdj teorii odwzorowan pomiedzy
rozmaitosciami ze dodatkows strukturg geometryczng. Dorobek naukowy ma charakter drobnych
przyczynkéw, dodatkéw do teorii rozwinigtej przez innych matematykow. Niewielka liczba
cytowan jedynie potwierdza powyzsza opini¢. Natomiast dorobek dydaktyczny oceniam
pozytywnie.

Uwazam, ze przestawione osiagnigcie nie spelnia wymagan okreslonych w Ustawie z dn. 14 marca
2003 r. o stopniach naukowych i tytule naukowym, art. 16 w/w ustawy oraz w uzupetniajgcych
rozporzadzeniach Ministra Nauki i Szkolnictwa Wyzszego stawianych rozprawom habilitacyjnym



