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Les définitions et notations sont celles de DParticle précédent [1].
Une question qui se pose naturellement est la suivante: soient E et F
des Banach tels que toute suite bornée contienne soit une sous-suite

faiblement convergente, soit une sous-suite de Sidon. L’espace EQF
a-t-il la méme propriété?

D’apres un résultat récent de Rosenthal [2] ces espaces sont exacte-
ment les espaces de Banach faiblement séquentiellement complets. D’autre
part, les espaces ayant la propriété de Schur sont des espaces de Sidon.

La réponse a la question est en général négative:

L’espace 2@ % a des sous-espaces fermés isomorphes & C, (par exemple
le sous-espace diagonal engendré par (e;®e;) ou (e;) désigne la base canoni-
que de I!). Or C, n’est pas faiblement séquentiellement complet.

De méme L'[0, l]éL1 [0,1] a des sous-espaces fermés isomorphes
a lzél2 et n’est pas faiblement séquentiellement complet.

On a cependant le

THEOREME. Le produit tensoriel injectif d’un Banach faiblement séqu-
entiellement complet et d>un Banach ayant la propriété de Schur est faible-
ment séquentiellement complet.

Soient F et F des Banach faiblement séquentiellement complets, et
(u,) une suite bornée dans & (E,, F,) telle que, pour tout ¢ ¢ E’ et tout
f'e F'y u,(e'y f') soit une suite de Cauchy. Il est bien connu qu’il existe
ue L(E,, F,) telle que

w(e'y f') = u(ey f).

D’aprés [1], si E a la propriété de Schur, £ (E,, F,) muni de sa norme
est un sous-espace fermé de ‘K(BI(E’)stl(F’)s) muni de la topologie
de la convergence uniforme. ’

D’aprés le théoréme de Lebesgue la suite (w;) converge faiblement
dans %(B,(E’), x B,(F'),), donc converge faiblement dans Z(E., F,).
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Remarque. Sans utiliser le théoréme de Rosenthal, en reprenant
presque mot pour mot la démonstration de [1], il est facile de voir que
si F est de Sidon et si F a la propriété définie dans la premiére question,
% (E,, F,) a aussi. ‘
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