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Problémes.

21) A étant un ensemble de nombres réels qui n'est de I caté-
gorie dans aucun intervalle, existe-il une décomposition: A==B--C,
BXC=0 telle que ni B ni C ne soient de I catégorie dans aucun
intervalle? |

Remarque. On en pourrait donner la solution affirmative dans
I'hypothése- supplémentaire que A possdéde la propriété de Baire
(au sens etabli dans ce volume), p. 8319. M. Sierpifski en a si-
gnalé, d’autre part, la solution affirmative dans 'hypothése du con-
tinu, Ry == 2%

Probléme de M. Kuratowski.

22) Appellons l'ensemble (linéaire) X parfaitement mesurable, si
tout ensemble homéomorphe & E est mesurable au sens de Le-
besgue. Quelle est la puissance de la classe des ensembles par-
faitement mesurables? Un ensemble complémentaire & un ensemble
parf. mesurable est-il toujours parf. mesurable?

Probléme de M. Urysohn.

23) Existe-t-il une fonction d'une variable réelle f(x) pantachi-
quement dicontinue et telle qu'on ait pour tout x réel
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Probléme de M, Steinhaus.

24) Une fonetion satisfaisan' b la coudition de Baire, est-elle
nécessairement mesurable (L)? Quelle est la puissance de toutes
les fonctions d'une variable réelle satisfaisant & la condition de
Baire? (On dit qu’une fonction f(x) satisfait i la condition de
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Baire, si elle continue sur tout ensemble parfait quand on néglige
les ensembles de premidre catégorie par rapport & cet ense?nble
parfait).

Probléme de M. Sierpidski.

25) Un ensemble plan, tel que toute droite le rencontre en deux
(et seulement deux) points, peut-il étre mesurarable (B)? (L'existence
d'un tel ensemble a été démontré, i I'aide du théortme de M. Zer-
melo, par MM. Mazurkiewicz®) (en 1914) et Rosenthal?
(en 1922)).
Probléme de M. Sierpinski.

Probléemes résolus.

Probl. 1) lorsque tn ensemble de points P est .une image binhivogque et
continue {dans un sensj de @ et ¢ est une image biunivoque et continue de I’,
pent-on affirmer que les ensembles P et ¢ sont homéomorphes? ‘

Solution négative de M. Kuratowski, Fund Math. t. 1I, pp. 158—160.

4) Existe-il une décomposition d’un intervalle en ), ensembles mesurables {Bj,
non-vides et sans points communs deux 3 deux?

Solution affirmative de MM, Lusin et Sierpinski, Compfes Rendus, t. 175,
p. 367 (note du 21 aolit 1922). ‘

6, troisiéme partie) Peut-on démontrer gu'un produit de &, ensembles (4)
n'est pus nécessairement un ensemble (47

Solution affirmative de MM. Lusin et Sierpinski, Journ. de Math. 1923
(Les auteurs définissent un ensemble qui est complémentaire d'un ensemble (A)
sans étre (4) lui-méme. Ils prouvent, en méme temps, que le complémentaire d’un
ensemble (4) est le produit de x, ensembles (4)

8) Peut-on donner un exemple effectif d'un ensemble de nombres réels E, tel
que toute somme, toute différence, tout produit et tout quotient de demx mombres
de E (excepté la division par 0] appartienne 4 E, et que E soit non-dénombrable,
distinct de J’ensemble de tous les nombres réels?

Solution affirmative de M. Souslin, Fund. Math. 1V, p. 311

10, premiére partie) Existe-il une fonction de deuxiéme classs qui ne soit pas
la limite de fonctions presque partout discontinues?

Soluton affirmative de M, Zalcwasser.

1) Comptes Rendus de lu Soc, des Seiences de Vatsovie, t. VII, p. 382,
7) Sjtzungsber d. Bayer. Akad; d, Wiss., math -phys. Kl. 1922, p. 223 |

Fundamentn Mathematicaa V. 2%



ICM Biblioteka Wirtualna Matematyki

370 | Problémes

12) Un eusemble ordonné dont tous les sous-ensembles bien ordonnds (erois-
sants ou décroissants) sont au plus dénombrables, a-t-il nécossairement wune puis-
sance non supérieurc & celle du continu?

Solution afflrmative de M, Urysohn, FPund. Math. V (4 pavaitre).

15) Existe-il un continu dont tout sous-continu est inddcomposablo?

Solution affirmative do M. Knastor, Fund. Math. 11T pp. 247 —286.

16) Existe-il un continn qui est une somme de ses vrais sous-continus satarés
disjoints? |

Solution affirmative de MM. Knaster et Kuratowsnki, Fund, Math, V
(i paraitre).






