Uber das Abelsche Summationsverfahren
von

S. SIDON (Budapest).

Ich beweise hier den Satz:
Dafiir, daff die Folge ¢yy..., 0yens cine Falktorenfolge in
engerem Sinne des Abelschen Summationsverfahrens sei, d. h.

)
’ 0 . 1 . -
jede nach diesem Verfahren summierbare Reihe 2w, in eine eben-
k=0

: ® &
solche X w e, mit |lim X'u, 0 x| < C max | 3 u,x*| und nur
=0 #H pa L

von den « abhdngigem C iiberfiihre, ist ihre Quasi-Vollmonolo-
nitdtt) hinreichend und notwendig.

Beweis. Ist @,..., @,... quasi-vollmonoton, so gilt die
1 1

Darstellung a,= [#*dp(t) fir k==0,1,2,... mit [1dp @] <e0.
0 b

Daher ist, wenn fir die Abelsch summierbare Reithe 2'u,
P

St

fir 0 <x<1 gesetzt wird und 0 <o <1 ist,
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Y k
Sueet= [t dp®.
k=0 (')
1) Eine Folge nenne ich guasi-vollmonoton, wenn sie die Differenx zweier
beschriinkter vollmonotoner Folgen ist.

Y F, Hausdorff, Sumationsmethoden und Momentenfolgen, Math, Zeit-
schrift 9 (1921) p. 74 ~109,
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Hieraus folgt wegen der gleichmiBigen Stetigkeit von f(x)
im Intervalle 0 < x <1 . :
lim S'u,e0* = [£0dp®,
¢ gm0 5
und da auch )
R 2
5
in Suce 1< 1400 max 0|
gilt, ist die Folge «,..., ak',... tatsichlich eine Faktorenfolge in
engerem Sinne des Abelschen Summationsverfahrens.

Ist @,..., a,... eine Faktorenfolge in engerem Sinne des
AbelschenKSummationsverfahrens, so gilt fir jedes Polynom

P(x) = 3u,x*
k==0 X
| 2 ukakl~<00123§1|1,’(x)|-

B?{zeichnet a(f) den Wert des dem Polynom P(x) den Wert

2 @, u, zuordnenden, fiir die Gesamtheit der im Intervalle 0 <x <1
k=0

iiberall stetigen Funktionen stetigen Funktionals fiir eine der ge-
nannten Klasse angehdrenden Funktion f(x), so ist nach einem

wohlbekannten Satze des Herrn F. Riesz
1
() = [ dp®
0

1
mit nur von den o abbingigen p(¢) und fl dp ()| <eo.
: 0

1
Also ist a,= a(t) = [¢*dp(9) fir k=0,1,2,..., d. h. die
0

Folge a,,..., &,... ist quasi-vollmonoton.

(Eingegangen am 10. 8. 1939).
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Ilpo Adeaenmit MEOTON CYMYNBAMLA
¢, Cigont (Bymauenr),

(Posromo)

B uilt mori mosemena Taky TeopeMa:

Jlxs roro, mo6 mockimoBuicTs @, ¢y, ... &,,... Oyia mocmi-
mopmierio Mumomnmkis B wicuimomy posymimmi s AGeienoro
MeToxy cyMamii (Tofro, W06 womummi cymoBHMIE IMM MewoxoMm

00
Pam Y u, TODETBOPIOBABCA B TAKON CYMOBNUH IEM MeTOXOM
=0

w » *
pan 3 u,¢,), mo samononnuse uepismicrn
kw0
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N - 4 k
|lim X' u, @, x*| < Cmax | 3 u, x*|,
% %k %
XY foaz ) 0LX XL hun
me crama C samewmrs mimexm Bix o, @y, ..., Heobxigmo i mo-
orTh, 1of ma mocmixosumictns Oyxa upasi-mosmoMoIOTONHE (T0GTO,
mo6 Gyns pismmumero ABoX OGMEOMENUX i IOBIOMOIOTORMIX IO
cuimosHocrelt).
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‘Uber Algebren mit endlicher Basis

von

D. WAJNSZTEJN (Rowno).

0.1, Ist R ein Ring, so bestimmen die Elemente aus R eine
Algebra, Sind die Elemente aus % Matrizen, so bestimmt R eine
Matrizenalgebra. Ist BCR eine Untermenge von N und ist P
auch ein Ring, so nennen wir die von P bestimmte Algebra eine
Unteralgebra.

Ist R durch Adjunktion' von einer endlichen Anzahl von
Symbolen -

E1s &y Breeny &y
zum Ring der gewdhnlichen komplexen Zahlen entstanden (indem
&, bei Multiplikation mit komplexen Zahlen vertauschbar und
fir 8, eine Multiplikationstafel angegeben ist), so nennen wir R
ein hyperkomplexes Zahlensystem und die von R bestimmte Al-
gebra nennen wir hyperkomplexe Algebra oder Algebra mit einer
endlichen Basis (¢, nennen wir hyperkomplexe Einheiten).

Poincari?) hat folgenden Satz bewiesen:

 Jede hyperkomplexe Algebra’ ist einer Matrizenalgebra iso-
morph.

0.2. W. K. Currorp ¥) hat hyperkomplexe Zahlensysteme mit
2" Einheiten untersucht. Er erklart die hyperkomplexen Einhei-

9 L. E, Dickson, Algebras and their arithmetics, p. 92.

H W. Clifford, American Journ. of Baltimore 1 (1878) p. 350—3858;
Enzgkl. der Math, Wiss, Il A~B, p. 1410—1419, D, Wajnsztejn, Annales de
la Soc. Pol. de Math, 16 (1937) p. 65.
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