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P15,R2. V. Jarnik (Prague) a évalué les deux limites qui
restaient a trouver: il a montré que

lim inf (cos n)*=lim inf (sin n)*=—1.

Le probléme est donc clos.
La. solution avec certaines généralisations paraitra dans un
travail de S. Hartman dans le volume suivant.

L1, p. 33 et 34; L2 p. 149,

P19,R1. Henry Helson (Cambridge, Mass.) a montré que,
abstraction faite de certains u liés evec des nombres cardinaux
inaccessibles et pour lesquels le probléme reste ouvert, la réponse
est affirmative pour des u satisfaisant a certaines conditions et
négative pour les autres u.

La publication de ce résultat est prévue pour-le volume sui-
vant.

L1, p. 35

P25,R1. La réponse est affirmative en toute généralité. Elle
résulte de certains théorémes de Tarski (Berkeley, Calif)?).

L2, p. 144.

1) Voir le livre: A. Tarski, Cardinal Algebras, New York 1949, p. 33,
Corollary 2.34, et p.213, Theoremn 15.27; cf. A. Tarski, Axiomatic and algebraic
aspects of tmo theorems on sums of:cardinals, Fundamenta Mathematicae 35
(1948), p. 97, &, et p. 98, Theorem 5.

P26,R1. R. Sikorski (Varsovie) a établi certaines condi-
tions en question ?).
Le probléme concernant I'espace (c,) reste ouvert.

1,2, p. 150.

1) ce fasecicule, p. 285-288.

¢
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R. SIKORSKI (VARSOVIE)

P51. Formulé dans la communication On the separability of-
topological spaces.

Ce fascicule, p. 283.

M. NOSARZEWSKA (WROCLAW)

P52. Formulé dans la communication Evaluation de la diffe-
rence entre laire d’une région plane convexe et le nombre des
points aux coordonnées entiéres couverts par elle.

Ce fascicule, p. 311.

E. CECH (PRAGUE)

P53. La dimension dimE<n étant définie par l'existence
des recouvrements ouverts finis arbitrairement fins d’ordre <C n-+1
(c’est-a-dire tels que tout point de E appartient au plus & n-41
ensembles ouverts qui participent & ce recouvrement), est-ce que
la dimension d'une partie de I’espace complétement normal ?)
est au plus égale a celle de l'espace entier? '

La réponse est affirmative pour les espaces normaux dans
lesquels tout ensemble fermé est un Gs, en particulier pour les
espaces métrisables 2), ’

Nouveau Livre Ecossais, Probl. 76, 29, IX. 1948.

') Pour la définition, voir ce fascicule, p. 284, renvoi,
?) Casopis pro péstovani matematiky a fysiky 62 (1933), p. 291.

K. BORSUK (VARSOVIE)

P54. Etant donnés dans I'espace de Hilbert un ensemble
compact E et un point a, soit C(a, E) le céne formé de tous les
segments rectilignes ax ou x parcourt E.

Est-ce que toute fonction continue f qui transforme C(a,E)
en sous-ensemble de lui-méme admet un point invariant, ¢’est-a-dire
satisfaisant a I'équation p=#(p)?

Varsovie, 21. XII. 1948.
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M. BIERNACKI (LUBLIN)

P55. T étant un tétraddre qui contient a I'intérieur le centre O
de la sphére circonscrite, le segment joignant O & un sommet quel-
conque § de T traverse l'intérieur du triangle dont les sommets
sont des pieds des perpendiculaires abaissées de O sur les faces
de T qui passent par §, et on peut montrer !) qu’il le traverse en
un point P tel que OP/OS<1/2.

Est-ce que le nombre 1/2 peut étre remplacé par un nombre
moindre?

Lublin, 22. XII. 1948.

) M. Biernacki, Sur les cercles et sur les sphéres qui passent par 3 ou 4
points d'un conlinu, Aunnales Universitatis Mariae Curie-Sklodowska Lublin, 3
(& paraitre).

A. BIELECKI (LUBLIN)

P56. Il n’est pas difficile de démontrer que, m étant un en-
tier positif quelconque, toute famille de segments situés sur une
droite dont tout point appartient & m segments au plus se laisse
décomposer en m familles dont chacune est formée de segments
disjoints deux a deux.

Existe-t-il un m tel que toute famille de rectangles (aux cotés
respectivement paralleles) situés sur un plan dont tout point
appartient & 2 rectangles au plus, se laisse décomposer en m fa-
milles dont chacune soit formée de rectangles disjoints deux
a deux?

L’exemple suivant') montre qu’il n’en est pas ainsi pour
m<53.

1) Cet exemple est composé de 16 rectangles. Il est une modification,
due & J. G-Mikusifiski, de mon exemple antérieur gui a ét€ composé de
17 rectangles.
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Existe-t-il un exemple analogue composé d’un nombre infé-
rieur des rectangles?
Lublin, 22. XII. 1948,

W. WOLIBNER (WROCEAW)

P57. Etant donné sur le plan un systéme de n droites arbi-
traires Dy, Dy,...,D,, désignons par ok(p) la distance entre le
point p et la droite Di. L’ensemble P des points p du plan
qui satisfont a 1’équation

1~‘§1 aror(p) =Db,

o a et b sont des constantes arbitraires, est une ligne poly-

gonale composée de m segments (abstraction faite du cas particu-
lier ou P cgntient une région).
Trouver le maximum de m pour tout n donné.

‘Wroclaw, 22. XII. 1948.

R. S. INGARDEN (WROCLAW)

P58. Démontrer que tout espace de Finsler défini par le
tenseur métrique -
2 k k]2

g, = 5 ZUG 2

ax’!ax'j (isj1k=1,..-,ﬂ),
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ot la fonction F satisfait & certaines conditions de régularité
(a celles de Finsler?), par exemple) se laisse plonger isométri-
quement dans un espace de Minkowski défini par le tenseur

1 22[Gy")?

gap{yn‘) =2 By’aayﬁg

(a,ﬁa'}':Is caas M m}’”—)a

ot la fonction G satisfait & des conditions analogues de régularité.

En termes de Cartan ?), la métrique g; doit étre ,induite”
par la métrique gup, mais pas nécessairement ,intrinséque” dans
I’hypersurface y*=g¢*(x') qui définit le plongement.

Analytiquement, ce probléme équivaut au suivant: démontrer
I'existence de m--1 fonctions ¢*(x') et G(y%) satisfaisant au sy-
sttme de n(n-1)/2 équations fonctionnelles

[32[G(y,)]'2] 2¢%(x%) agf(xY)  22[F(x*, 2™
= 7 7i *
ooy’ yr=a——“?;{f-—k]xr: ox! 2l ax"ax"]
X

Ce systéme est plus général - que ceux d’équations différen-
tielles partielles car les dérivées des fonctions inconnues @*(x¥)
figurent dans les argumenis de l'autre fonction inconnue G(y%).

Le probléme est en rapport avec certaines recherches sur
la transformation optique dans les milieux anisotropes généraux.

Wroctaw, 23, XTI, 1948.

1) P. Finsler, Uber Kurven und Flédchen in allgemeinen Réumen, Disser-
tation, Gbttingen 1918, p. 33.

2) £, Cartan, Les espaces de Finsler, Actualités scientifiques et industrielles
79 (1934), p. 24.

H. STEINHAUS (WROCLAW)

P59, La loi des grands nombres dite forfe, congue dans sa
forme la plus simple

]imxt(t)+ . %a(?)
n

n—yoo

=p pour presque tous les %,
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1
ol fx;(t)dt=p pour i=1,2,..., les fonctions uxy(f), x,(f),... étant
0

supposées indépendantes et a distributrices égales, se laisse établir
déja sous I’hypothése de I'indépendance de tout systeme de 4 fonc-
tions (puisque les démonstrations usuelles n’exigent pas davantage).

Est-ce que cette hypothése peut étre atténuée, en réduisant
le nombre en question & 3 par exemple?

Nouveau Livre Ecossais, Probl. 42, 15.1IL 1947.

V. JARNIK (PRAGUE)

P60. Nous disons qu'un systéme

(*) DiperesDs (s>1)

de nombres réels admet ’'approximation ¢ (la fonetion @(x) étant
supposée positive et définie pour des x suffisamment élevés)
lorsque le systéme d’inégalités

|9i—pilq| <elq)

admet des solutions en p; et g entiers pour g aussi grand que
Pon veut.

Soit n=>e=>0. Existe-t-il un systéme (*) qui admet 'approxi-

(i=1,...,9)

841 841
mation 1/x7s log®’x sans admetire I'approximation 1/xs log7x?
La réponse est affirmative pour sn>11); pour sn<1 on
I'ignore.
Nouveau Livre Ecossais, Probl. 75, 29.IX. 1948,

1Y) V., Jarnik, Uber die simultanen diophantischen Approximationen, Mathe-
matische Zeitschrift 33 (1931), p. 505-543, en particulier p. 511, Satz 5.
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C OMPTES RENUDUS

SOCIETE POLONAISE DE MATHEMATIQUE
SECTION DE WROCEAW

SEANCE DU 16 AVRIL 1948
E. Marczewski, Concerning the symmetric difference in the
theory of sets and Boolean algebras (voir ce volume, p. 199-202).

Henry Helson (Cambridge, Mass.), On the symmetric dif-
ference of sets as a group operation (voir ce volume, p. 203-205).

H. Fast (présenté par S. Hartman), Un théoréme sur les fon-
ctions périodiques (voir S. Hartman, H. Steinhaus et H. Fast,
Sur les presque-périodes des fonctions périodiques, ce fascicule,
p. 297-304, en particulier p. 302-304).

SEANCE DU 23 AVRIL 1948

J. Lo§, Sur les matrices logiques.

Soit § la classe de toutes les expressions d’une logique arbitraire
des propositions dans laquelle on a les foncteurs Fy . Fo ... Fk,
et les variables p;,ps,... Pour tout i=1,2,...,n, le foncteur F;
est a k; arguments.

Une classe X(C S sera dite systéme, en symbole: Xe®, lors-
qu'elle est close par rapport a la substitution, c'est-a-dire que

aeX implique a*eX toutes les fois que ¢* s’obtient par substitu-
tion d’expressions de la logique considérée a des variables de a.

On sait que les systtmes de la logique des propositions se
laissent interpréter par les matrices logiques. Soit

M= {4, B, f1, ko, ko> ks

une telle matrice, f;, étant pour tout i=1,2,...,n une fonction
de k; variables ). '

Désignons par E(I) la classe des expressions satisfaites par
toute suite de valeurs de la matrice .

1) Pour la définition de la matrice logique, voir J. Lukasiewicz und
A. Tarski, Untersuchungen iiber den Aussagenkalkill, Comptes Rendus de la
Société des Sciences et des Leltres de Varsovie 23 (1930), p. 33.
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