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where y is a real constant and @(z) a polynomial without zeros in
|2|]<1 and satisfying the condition Im@(0)=0. Without loss of
generality we may assume that y=0. Hence

(411) p=F,F,...F,, where F;=BG F,=F;=...=F,=G""
All the functions F; are bounded, and so also of the class H™,
Assuming as we may, that ImGY*(0), we see that each F, is repre-
sentable by the formula (4.6), where the g; are of the class L™«
and real-valued. Hence

Tp:T[Fle-'-Fn]=T*[gugza-"7gn]-
The functions g; also belong to "% (because a>>a; or simply because
they belong to every L7, r>0). But the formula (4.5), which was
initially established for g; simple, shows that the operation can be
extended to IL™*xI™*x...xI"*, with the preservation of the
inequality (4.10). Combining (4.5) with (4.11) we get

IITPIquHT*[guyz,u 3 9n]lluye

( l—t n/a )n l—tMtn{f!g \"Iadt}

The lagt product I here does not exceed

2n aln 27 ajn
]J{ Jime rea =[] { 1616 ea " @y
i N

which gives (4.4) with
K=(2m)"% §", where d=max(4

njay ) 'n,/az)'
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Sur Popérateur de translation
par

J. G.-MIKUSINSKI et C. RYLL-NARDZEWSKI (Wroclaw).

1. L’opérateur de translation e** peut &tre défini, pour >0,
par 'égalité?)

—=s{h(4,1)},

| 0 pour 0<i<A,

h(A,t)=
(2,%) ll pour O0<A<t.

Le développement formel de ¢™** en série de puissances a la
forme
sl s?
(1) —“_1—»— +or
Nous démontrerons, au § 2, que cetie série est divergente pour tout 140;
elle ne peut donc pas servir comme définition de l'opérateur &,
Nous verrons cependant, au § 3, que la suite

s}' b 12
1+
n
converge pour n—>oo, quel que soit A positif, et a pour limite 6%
il existe donc, dans ce dernier cas, une analogie avec la fonction ex-
ponentielle classique.
2. Supposons que la série (1) converge pour certain 1,7 0. Alors

il exigte une fonetion ¢qeC non identiquement nulle et telle que
tous les termes de la suite

8“‘2"
an——-q[l——+ A (=1 ]

1) Voir J. G.-Mikusifiski, Sur les fondements du caleul opératoire,
Studia Mathematica 11 (1949), p. 58-59.
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. sont des fonctions de clagse C et que la suife a, converge for-
tement. I s’ensuit que ¢ doit é&tre indéfiniment dérivable pour
tout >0 et nulle au point {=0 avec toutes ses dérivées. On peut
done écrire

A 22
lima,= {q(i)~ 1—‘;q’(t)+ —é%q"(t)——...} .

Or, on a le développement formel
2

A A
2) Q(i—-l)=£l(t)—*ﬂ_¢1'(t)+~2~!Q"(t)—---;

la derniére série converge pour tout {=>0 et A=4,, par consé-
quent, pour tout |A|<A,. La série de Taylor de ¢(f) a donec un
rayon de convergence positif pour tout ¢>0; d’aprés un théoréme
de Pringsheim ?), c’est une fonction analytique pour ¢>0. Or, on
a ¢"(0)=0 pour »=0,1,2,..., d'ott ¢({)=0 identiquement pour
>0, ce qui est faux.

3.0n a
R

n n—1
fu(A,H)= (;) ———(nf_l)! exp (w ’—f) ;

d’aprés la formule de Stirling, la suite f,(1,f) tend, pour 0<<t#£A1>0
et n—>o0, vers la méme limite que la suite

iﬂ[t (1 1\
i V|7 =T
c’est-a-dire vers zéro, car
1 )
exp|l—— —
P( A)<t

) 8i 2 et n sont fixes, la fonction f,(A ,t) atteint son maximum
unique au point t=(n—1)i/n; il s'ensuit que la suite f.(4,t) con-

=~) ‘Vofu' R. P. Boas jr., 4 theorem on analytic functions of a real variable,
Bullet].!l of the American Mathematical Society 41 (1935), p. 233-236; Z. Za-
horski, Sur un ensemble des poinis singuliers d'une fonction d'une variable

réelle admetiani les dérivées de tous les ordres, Fundamenta Mathematicae 34
(1947), p. 239-244. .
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verge uniformément vers zéro dans tout intervalle 0<Ct,<t<i,,
ne contenant pas le point t=A.
Or, on a

L0 et [uh,0di=1,
0

done la suite
i

J1a(4,7)dr

0
converge pour 1 fixe vers h(4,f) uniformément dans tout interval-
le 0, <t<Ct,, ne contenant pas le point =41, et la suite

i Ty
fdr, 2, 7)dx
b0

i
converge pour A fixe vers [h(i,7)dv uniformément dans tout in-
0

tervalle 0<{t<%, (contenant, ou nom, le point ¢=1).
Or, ceci signifie que la suite I*(1-+ As/n)™ converge fortement
vers I{h(4,t)}, ce qui entraine

lim (1+ %)ﬁr‘:é—“.

n-roe
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