Cc O M P T E S R E N D U 8§
SOCIETE POLONAISE DE MATHEMATIQUE
SEANCES DE LA SEOTION DE ORACOVIE

18, IX.1951%). H. Steinhaus (Wroctaw), Nouvelle interprdtation dw
coleul des probabilités (voir Swr' les fonotions indépendantes (X ), Studia
Mathematica 13 (1953), p. 1-17).

13.IX.1951. W. Wrona, La vie et Poewvre de N.I. Lobatchewsksi.
e} Loster, Le livre de 1. I. Privaloff ,,Pw'opfrie’tds aux limites des fone-
tions analytiques®.
T. Wazewski, La didactique et la méthode d'enset Jnemeozf mthé-
matique dans U Undon Soviétique.

18.IIT. 19562. W, Ottenbreit, Sur la monotonie de I'éoart d’ensemble
par rapport & une dasse de fonctions génératrices.
~ Appelons fonclion génératrice toute fonetion w(p,q) & valeurs réel-
les, continue, non-négative et symétrique du couple de points p,q d'un
espace métrique quelconque M, assujettie & la condition w(p,p)=0.
Etant donné un ensemble compact non-vide FC M, posons pour
tout systdéme ™ formé de m -1 points p,,py,...,p, de B

(1) V(p(n)) == ” w(pj)plc)’ Vn =max V(p(’ﬂ:))’ Uy == [V'n]nm(mﬁ{.l%

0 <hiSn pm— B

oh [ ] désigne Ventier. F. Leja a démontré que la suite {v,} esti con-
vergente. Le nombre

limw, pour Es£0,
@(,E,(l))x{ fro0
0 pour F==0

sera dit 1’doart.de 'ensemble ¥ par rapport & la fonetion génératrice .

1) Pour les séances antérieuves des Sections de Cracovie, de CGrdansk, de Lub-
lin, de L.6d4, de Eoznaﬁ et de Varsovie, voir Annales de la Soociété Polonaise de
Mathématique 24 (1853), p. 183-193, et pour celles de la Section ds Wroetaw ~— Collo-
quium Mathematicum 3 (1953), p. 76-86.
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"Admettons que le maximum (1) est atfeint pour le- systéme ¢™
de points de E et formons les produits

A(f) (™) = I]w 9,qs) pour §=0,1,...,n
P
Les points ¢,q1,...,q, étant rangés de fagon qué Pon ait

AD (@™ <AP(¢™)  powr j=0,1,...,n,
Posons
dn(E}w):IAw)]lln-
On a le théoréme: .
1. Quel gue so0it Pensemble compact non-vide BC M et quelle que sotl
la fonction genératrice w, on a Uégalité
limsup d,(B,0)=2(¥,n).
(n)
Sment 4 prégsent M le plan de la variable complexe et a4,a,,...,6,
un systéme de s-+1 points de M, différents et dont a,=oo. Posons
{ [l (z—ap)*  pour >0,

k=1

p(e)=
1 pour s§=0,
oiL o, sont des constantes réelles positives, d’mlleurs arbitraires, et for-
mong la fonction génératrice

[#—w|
lp () p(w)]

Considérons sur le plan M trois ensembles compacts non-vides:
un ensemble E ne contenant aucun péle de la fonction (2), un ensemble
F situé dang l'une des régions-composantes de M —F qui en contien-
nent les pdles et un ensemble G situé dans 'une de celles qui n’en con-
tiennent ancun. On a alors le théoréme

II. 2(H+G,0)=v(B,0)<v(B4-F,o).

25.1V.1952 (séance commune avec la Section de Cracovie de la
Société Polonaise de Philosophie). G. Klaus (Jena), Moterialistische wnd
sogiologisohe Grundlagen der Emtwiokelung der Mathematik. _

30.V.1952. J. Mikusginski (Wroctaw), On bounded moments.

Let F(#) be a complex valued function, integrable in a given inter-
val [0,b] and such that |F(z)| <M. Suppose, that f;,...,8; are posit-
ive numbers, different from each dther. Puf

b
= [aPF (2)dn
¢

(2) : o (zw)=
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Then the following inequality holds:

b ke
| [F(o)de| <20mM +| Y app(0e) ™| for —< o<,
1] =1 !
where
1 "( 1)( s)“l ’“( 1
= min — 1 —} {1 — ¢ = 1A
s»1 8 Q ﬁu ﬂv ’ ﬂ ﬂ‘:v
and

o p
! r
Ly, =3 = N
S I

One can deduce from this inequality the well known theorem on
vanishing moments, due to Miintz, and the recent theorem on hounded
moments, due to Mikusinski and Ryll-Nardzewski®),

23.1X.1952. A. Rényi (Budapest), Sur gquelques nowveaun résulials
de la statistigue mathématique.

7. X. 1952, 8. Lojasiewicz, Sur le probléme d'itération.

Le probléme d'itération (de J. Hadamard) consiste & trouver,
pour une fonction donnée g(#), une fonction f(a,x) telle que

1) fla,f(b,2)=F(a+d,2), (2)  fL,m)=g(a).

Lorsque la variable a parcourt un groupe & et la variable w parcourt
un ensemble B quelconque, la solution générale de 1'équation (1) sans
condition initiale (2) se laisse obfenir & I’aide de la théorie des espaces
homogénes?). Soient, en effet, H, une famille arbitraire de sous-grou-
pes de @, indice » parcourant un ensemble quelconque de valeurs, ef
B=3K, une décomposition de E en ensembles K, de la méme puissance

gue celle de lespace homogeéne G/H,. La transformation biunivoque
u,(K,)==G/H, établissant cette égalité dc puissance, la solution géndrale
de (1) est la suivante:

flo,2)=u"(a,u,(2) pour zel,.

§i le groupe & est celui d’addition des nombres, il faut, pour savtis-
faire & (2), résoudre 1’équation d’Abel
(g (@)) =1+, (o)
pour chaque #%, séparément.
%) J. Mikusinski and (. Ryll-Nardzewski, 4 theorem on bounded moments,

Studia Mathematica 13 (1953), p. 51-53.
3) N. Bourbaki, Algébre, Structures algébriques, Purin 1042,
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Si @ est un groupe topologique et F est un espace topologique, et
gi Pon cherche des golutions f(a,s) qui soient continues dang l'espace
Gx E, les sous-groupes H, doivent &tre fermés et les transformations
u, doivent é&tre des homéomorphies.

En particulier, lorsque le groupe @ est celui d’addition des nombres
réels et la fonction g¢(@) croit de g(0)=0 & g(1)=1 dans lensemble
E, qui est lintervalle 0<<a<1; toute solution continue de (1) est de
la forme

(3) , fla,2)=h""{0%()),

ot ¢ est une constante positive et h(x) est une fonction continue gtric-
tement monotone qui transforme intervalle 0<2<1 en intervalle
< z<<oo et satisfait a I’équation de Schroder

h(g(m)):G’h(mX

8i, en outre, g(x) est dérivable & I'entourage de ¢ et g'(#)=k+ O (»)
o 0<<k<1, la solution est unigue et s’exprime par la formule (3) dans
laquelle

olt ¢" désigne la n-idme itération de g, le point @, est fixé arbitrairement
gur le segment 0<<w<<1l et f(a,4) ne dépend pas de x,.
S8i ¢ est une fonction analytique, il en est de méme ‘de f.

22.X.1952. V. Knichal (Prdgue), Sur les ondes modulées par la
fréquence.

23.X.1952. V. Knichal, Sur les lois de Kirchhoff.

29, X.1952. P. Turdn (Budapest), On o new analytical method and
its application (voir ce fascicule, p. 91-112).

25. X1.1952. J. Gérski, La monographie de G M. Golusin.

M. Krzyzafski, Nowvelles monographies sovidtiques sur les équations
de la physique.

T. Wazewski, Recherches gqualitatives dans le domaine des équa-
tions diffdrentielles.

2.XII.19582. M. 4yezkowski, Sur Vévaluation de la différence

.entre ume fonotion et la somme de premiers termes de son dédveloppement

en série de Taylor.

En approchant une fonction (d'une variable) par les premiers ter-
mes de son développement en série de Taylor, il importe d’évaluer l'er-

Colloquium Mathematicum III. 2 12
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reur absolue |R,(s)| de l'approximation (c’es-d-dire la valeur absolue
du reste de la série) et, dans certaing cas, aussi Lerreur relative
|Pp (#)|= | Ry (x)]/|f(®)| exprimée en pourcents. D’habitude, I'évalua-
tion de ces erreurs en un point donné #=w, ne comporte pas de difficulté,
tandis que leur évaluation dans lintervalle 0<{a<{m, tout entier, sou-
vent indispensable (lorsqu’on fait 1'usage de la formule de Lagrange pour
le reste de la série de Maclaurin par exemple), est plus difficile et peu
précise. On peut démontrer toutefois que sous cerbaines hypothéses
concernant les coefficients de la série et le point @, on a toujours

1By (@) |<|Rp(mo)]  ef  [Pp(@)|<IPpla0)]

dang lintervalle 0<{o<{#, tout entier.
L’évaluation des erreurs en question dang un intervalle se laisse
donc réduire sons ces hypothéses & celle au point a,.

24, T1.1953. G. Majcher, Sur wun probléme miwvie concernant les
dquations différenticlles du type hyperbolique.

Il s’agit de trouver une solution de 1'équation

(1) Hlul=upy+ a(5,9) 45+ b(@,9) % +0(2,9)u=1(2,y)
satisfaisant aux conditions suivantes:
(2) A(Y)uz(2,9)+ B(y) uy(2,9)+ 0(y)u(@,y)=g()

powr 2=0(y),y=0, 0 (y)>0 et &(0)=
(3) oow(®,0)=v(®) pour x>0,

La démonstration de lexistence d’une solution de 1’équation (1)
repose sur la théorie des équations intégrales de Volterra. HEn admet-
tant des hypothéses supplémentaires, on établit 1'unicité de cette solution.

24.111.1953. J. Litwiniszyn, Sur un probléme & deux dimensions
concernant les dooulements turbulents. '

M. Krzyzatski, Remarques sur le probléme de J. Litwiniseyn (voir
du méme auteur Sur le probléme de Fourier dans une bande illimitde,
Archiwum Mechaniki Stosowanej, & paraitre en polonais).

SEANCES DE LA SBOTION DE LUBLIN

9, XI1.1951. M. Biernacki, Les rdsultats de I. M. Vinogradoff dans
ia théorie des nombres.

Esquisse de la célabre démonstration, due & Vmogmdoff de I'hypo-
thése de @oldbach: tout entier positif suffisamment grand est somme
" de trois nombres premiers. '
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23.X1.1951. F. Jakébezyk, Fractions périodiques et congruence
chinoise.
7. X11.1951. J. Krzy%, On a theorem of H. Lasker.
If U,40 and b, are complex numbers such that the series Db, Un
n

converges, then (b by+...4+b,) U,—>0. The theorem is known for
special cases b, =1 and b,z 0. For the former case it is due to E. Las-
ker, and in the second case to Ch. J. de 1a Vallée- Poussin.

7. 1011952, J. Krzyz, On monotonity - preserving transformations
(Annales Universitatis Mariae Curie-Sklodowska, Sectio A, 6 (1952),
p. 91-111).

21. I11. 1952. K. Tatarkiewicz, La méthode de W. Rite de résoudre
approvimativement les dquations différentielles.

28.1I1.1952. K. Tatarkiewicz, Une nouvelle formule pour U esti-
mation de Perreur de la w-iéme approximation de W. Rite (voir Annales
Polonici Mathematici 1, & paraitre).

25.V.1952. K. Tatarkiewicz, Sur un théoréme asymplotigue.
Démonstration des propriétiés asymptotiques des solutions du systéme
d’équations différentielles non-linéaires

o=z

i Wy (V)04 Fo {0y ooy By 1)y

T{\/g

-

ot ay, sont des constantes et les fonetions f; satisfont A certaines condi-
tions; ces propriétés sont analogues & celles connues des solutions du
systéme d’équations différentielles linéaires

1"2’"’1/c blc+f1():

ot lim ag (f)= og.

B —>o0

30.V.1952. M. Biernacki, Swur wune indgalité entre intégrales due
& Tohebyoheff (voir séance du 24.V.1952 de la Section de Poznarti).

14. XTI. 1952, K. Tatarkiewicz, P.L. Tohebycheff et Pinfluence de
868 06UVYeS.

28. X1.1952. M. Biernacki, M. A. Lavrentibff e ses 'prinoipaum
résultats dans lo théorie des fomotions analyliques.

18.IV. 1953. K. Tatarkiewicz, Un thédoréme de la théorie des matyi-
ces et ses applications & celle des dquations différentielles.

Tne méthode simplifiée de la démonstration des formules expli-
cites pour les solutions des systémes de n équations différentielles liné-

12%
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aires homogénes & -coefficients constanfs, bagée sur un théoréme de la
théorie des matrices. Simplification des formules explicites en question.

25.IV.1953. §. Golyb (Cracovie), Sur wun théoréme imtégral de la
géamétrie différenticlle.
Les intégrales

(1) [[Kds et _UH(ZG,
&

olt § est une surface régulidre fermée, K — la courbure de Gauss, H — la
gourbure moyenne et do — un élément d’aire de 8, sont traités dans des
manuels clagsiques de la géométrie différentielle. Les recherches de
Pautenr ont porté sur les intégrales '

(2) [[Ends ¢ [[Hndo,
S 8

ol n est le vecteur-unité normal & lu surface S. Des conditions néces-
saires et suffisantes ont été établies pour que, S étant wne surface de
révolution, les deux intégrales (2) s’apnulent. Luntz?*) et Krzystek
ayant démontré la formule

[{Hndo=6
K

pour les surfaces § fermées, le probléme est posé si la formule dnalogne
avec K au len de H est également vraie pour ces surfaces.

4.V.1953. K. Tatarkiewicz, Sur les solutions bmnées de oertaines
dquations différentielles du second ordre.
Démonstration des conditions snffisantes pour que I'équation dif-
férentielle
& —2a () —b(t)o=1()

ait une famille &4 0, 1 et 2 paramadtres des solutions bornées. Hxemples
qui montrent que ces conditions ne sont pas nécessaires et ne se laisgent
pas modifier essentiellement sans cesser d’8fre suffisantes.

11.V.1953. M. Biernacki, Sur une équation différenticlle du 4-éme
ordre.

Démonstration des théordmes suivants:

1° 8i la fonetion A () est positive, non-décroissante et contintment
dérivable pour >, 'équation ¥y A(w)y=0 a toujours une inté-
grale tendant vers 0 avec @-»oo.

) C. Lunts, Recherches sur lg rdsistence des fluides dans wn mowvement mon
permanent, Pubhcatmns Scientitiques ot Techniques du Ministare de ' Adx, Paris 1984;
J. Dubnow, Uber Tensoren mit nichiskalaren Komponenten, Abhandlungen aus dem
Semindr fir Vektor- und Tensor-Analysiz I, Moscou 1833, p. 196.220.
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2° §i la fonction A(w) est en outre telle gue lim A(#)=co, on a
€T~ 00

lim y(2)[A (2)]/*"*=0 pour fout >0, pourvu que # ne parcourt pas

I—>00

certaing intervalles exceptionnels dont la longueur totale est finie.

3° 8ilon a en outre A”(z)< 0 pour tout #> a,, le produity ()[4 (#)1°/®
est borné lorsque x->oco et les intervalles exceptionnels n’existent pas.

SEANCES DB LA SEOTION DE POZNAN

238.IL. 1952. M. Krzyzadski (Cracovie), Sur une solution de I'égua-
tion de la chaleur.
Conditions suffisantes pour que 1’intégrale

1 by ,
w(®,t)= -;)T/: f @ () e @ g
LAY A o

tende é.‘qa(mo) avee (#,t) tendant & (m,0).
M. Krzyz'mskl, Sur un processus stochastigue.

Rapports entre 1e processus stochastique homogéne en abscisse®)
et la solution élémentaire®) de Péquation de la chaleur.

1.1IT. 1952, 8. Hartman (Wroclaw), Une généralisation du théo-
réane de Kroneoker. :

20. IIT. 1952. W. Jankowski, Sur les zéros des polyndmes aux
paraméires arbitradres.

Démonstration du théoréme suivant: p, ¢ et r, ot p<<g<r, étant
les degrés des polyndémes P(z), @(z) et R(z) respectivement dont aucune
racine ne dépasse en module les nombres P, @ et R respectivement, le
polynéme P(2)+a@Q(z)+DbR(z) a p zéros ne. dépassant pas en module
le nombre 8(p,q,7,P,Q,R), qui ne dépend pas des paramétres a et b.

39.I11.1952. J. Albrycht, On Saks theorem for abstract polynomials
(voir Studia Mathematica 14 (1953), p. 79-81).

J. Koped, On vedtor-valued almost periodic functions (voir Anna-
les de la Société Polonaise de Mathématique 25 (1982), p. 100-105).

26.IV.1982. 8. Golgb (Oracovie), Quelques théorémes de la ihéorie
des courbes planes convewes.

') uf A Xununu, Acumnmomunecrue saxons meopul seposmuocmeti, Mocksa
1936, p. 17.

8) M. Krzyzanski, Sur lu solution élémentaire de Véguation de la chalsur,
Atti Accademia Nazionale del Lincei, Rendiconti Scienze fisiche, matematiche e natu
rali, Serie 8, 8 (1950), p. 193-190. :
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Recherche relative au probléme, posé par lauteur, d’établir les
conditions pour que le rapport de D’aire dun segment de courbe plane
convexe 3 celle du rectangle circonserit & ce segment soit voisin de 2/3.
Démonstration, entre autres, des théorémes suivants:

1. Oe rapport tend vers une limite lorsque la courbe satisfait & cer-
taines hypothéses de régularité,

2. Cette limite dépend de l'ordre de contact entre la courbe et la
tangente,

3. Cette limite est égale & 2/3 lorsque la courbure de la courbe est
finie et différente de 0

5.V.1952. H. Steinhaus (Wroclaw), The establishment of paternity
(voir Travaux de la Société des Sciences et des Letfres de Wroclaw,
Série A, N° 32),

24.V.1952. M. Biernacki (Lublin), Sur une inégalité enlre inté-
grales due & Tohebycheff (voir Anuales Universitatis Mariae Curie-Skio-
dowska, Sectio A, 5(1951), p. 25-29). '

Généralisation des résultats antérieurs de Tauteur ).

Soient f(w), g(x) et p(x) des fonetions 111‘rég1'1.1)]es dans un intervalle .

{a,b) et assujetties aux conditions:
1° la fonction p(z) y est positive,
2° les fonctions

@

Ip (Jv)f( f p(@
()= ‘.. et i (B) == e

fp(m )yda fpm

n’y atteignent leurs valeurs extrémes qu’en un nombre fini de points,
ces points étant les mémes pour les deux fonctions
Alors on a l'inégalité

[
me)f dw}p dafsz fla)da [p(x)g(a)da

ou linégalité inverse, suivant que les fonctions f,(#) et ¢y (2) oroissent
et décroissent dans lintervalle (a,b) simultanément ou que Pune y croft
1orsque Pautre décroit.

- 13.X.1952. V. Knichal (Prague), Les problémes mathématiques dans
Pélectrotechnique.

") Voir M. Biernacki, Sur le deuaidme théoréme de lo moyenne el sur Pindgalitd

de Tchebycheff, Annales Universitatis Mariae - Curie-Sklodowska Sectio A, 4(1950),
p. 123-130.
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23.X.1952. M. S8tark (Varsovie), Le plan des éditions mathématiques.

29. XI1.1952. W. Orlicz, Les résultats de la mathématique sovidtigue
dans le théorie constructive des fomctions.

J. Albrycht, Les rdsultats réocents des mathématiciens sovidtiques
dans la théorie des dquations fonclionnelles non-linédaires.

13.I11.1953. R. Taberski, Revue de la littérature wmathématique
tehécoslovaque lo plus réeente.

R. Taberski, Théorémes de Couchy sur les suites of régles de De
1’ Hopital.

Une démonstration unifiée des regles de De I'Hopital
f()

lim * > =Tlim °,
p—xp (B x—szy ¢ (F

f{® 0 oo
pour T et —,

" basée sur les théorémes de Cauchy. On a

" L Uy,
lim -2 = lim —*t %

T~ 00 ’U'n n—co 'Dn_{_]._/vn

(pourvu que le membre droit existe) dans les deux cas suivants:
1° Him 4,=0 =lm v, et la suite [vn] egt  strictement monotone;

" —r00 T == OO

2° la suite {w,} est arbitraire, la suite {v,} croif indéfiniment et

" lim v, =oc.

n—>00 . )
Cette démonstration permet de généraliser un peu la régle de De
PHépital pour oco/co, & savoir par suppression de I'hypothése que

lim f(#)= co. Ainsi généralisée, cette régle a trouvé l'application dans
T—>Tp
la démonstration du théoréme concernant la relation entre I'asymptote

et la fangente.

J. Koped, Sur les développemems de Peano et de Taylor.

Mise en relief des avantages quil y a & appliquer le développement
de Peano (comme comportant des hypothéses plus faibles) pour exa-
miner les valeurs extrémes et pour déduire 'équation du plan oscula-
teur, vue notamment la simplicité du mode de démonstration de cette
équation & laide de la régle de De "Hopital. )

Une démonstration simplifide de la formule de Taylor donnant le
regte de la série dans la forme intégrale.

20.1I1.1953. M. Biernacki (Lublin), Sur la dérivée logarithmique
des fonotions rapidement croissantes (voir Annales Universitatis Mariae
Curie-Sktodowska, Sectio A, 6(1954), p. 55-64).
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Soit A (») une fonction positive, continfiment différentiable, non-
-décroissante pour 2> o, et tendant & oo avee g—oco. Alors, une fonction
y(#) quelconque étant donnde qui safisfait pour 2=, aux indgulités
y>0, >0, ..., ¥" V>0 et 0<y™jy<4d (2), on a pour 2>, les indga-
lités

y' g® m-1)

%/—<n![A(m)]V”, o J},—< LA @, {1/ - <nld (@),

On ne sait pas si les facteurs a!, ..., nl/k!,..., % peuvent &re rempla-
cés par des constantes indépendantes de ». Ils le peuvent en tout oas,
4 savoir par le nombre 1, lorsque n==2, et il en est encore de méme lors-
que #==3 dans le cas ol le rapport A'j4 ne décroit pas, en méme temps
que la fonction y(x) est 4 foig différentiable et satisfait & I’équation
¥ =yA (#). Enfin, en admettant de plus que 4'/4 tend & oo avee x> oo,
on a pour les » suffisamment grands les inégalités

'l <y'ly <y"pyr<yPly".

SEANCES DE LA SECTION DE TORUN

7.X.1952. J. Lo#d, Sur les processus stoahasmqws du type poissonien
(voir Studia Mathematica 14 (1954), & paraitre).

5. XII.1952. L. Jedmanowicz, Sur le ddveloppement des mathdmali-
ques en URSS.

30. XTI, 1952. J. Lof, On two applications of G. Birkhoff’'s theorem
oonoerning the imbedding of an algebra into a product of algebras.

Utilizing a theorem of Birkhoff *) two following theorems are proved:

1. A ring P is a subdirect union®) of fields if and only if there
are no nilpotent elements in P.

2. Every subgroup of a group & is an endomorphic image of @ if
and only if there exists a normal divisor N in & such that G/ is a sub-
direet union of all subgroups of @.

The- theorem 2, due to E. Sasiada, is connected with a problem
of Kertesz and Szele ),

L. Dubikajtis, Sur une condition ndoessaire ot suffisamte powr qu un
sous-groupe UCGXH soit wn produit de sous-groupes G,CG et H,CH.

®) G. Birkhotff, Subdirect unions in wniversal algebra, Bulletin of the American
Mathematical Society 50 (1944), p. 764-768.

) See ibidem.

¥) A, Kertesz and T. Szele, On abelian groups every mwlt@ple of which s
o direot summand, Acta Scientiarum Mathematicaram 14 (1952), p. 157-166.

COMPTES RENTDTU S 185

9. TYL. 1953, A. S‘niatycki, Un systéme d’axiomes de lo planimétrie
basé sur Palgebre de Boole. dénombrablement additive.

Les demi-plans, dont on admet qu'ils satisfont aux axiomes de 1’al-
gébre de Boole dénombrablement additive, sont pris pour éléments pre-
miers du systéme. Les quatre axiomes suivants sont admis:

Al 8Bi A est un demi-plan, A’ en est également un.

A2. Trois régions non-vides X, ¥ et Z étant donndées, il existe soif
un demi-plan A tel qu'aucune des régions AX, A'X, AY, A'Y, AZ et
A'Z nest vide, voit trois demi-plans 4, B et ¢ tels que

XA H(Y+2D)A+TB +H( X4+ Z)B+Z0 + (X +-Y)0=0.

A3, S quatre demi-plans 4, B, (! et D satisfont & la condition
(ABCH+A'B'C'YD=0, on a ABC=0 ou A'B'¢'=0.

A4 Si quatre demi-plans 4, B, € et D sont différents et tels que
(4B +A'B)(CD'+0'D)=0, on a AB'C+A'BC=0 ou AB'('+A4A'BC=0.

Les axiomes AI1-A4 entrainent ceux d'incidence du systéme de
Hilbert pour la géométrie du plan.

SEANCES DE LA SEBOTION DE WROOLAW
4. L1002, A, Zigha, Sur los estrémums mistes.
11. 1. 1952, J. Lo (Torun), Théorie des espaces logigues et celle des
classes d'algébres définissables.
18.1.1952. O. Ryll Nurdzewski, On superposition of functions.
H. Steinlhaus raised the following problem on continuous functions:
Let be
{*) . f(aﬂ,il/,#):(]f’l((lf,’lpl ('}/,3)) = (I-“z(’!la"/’z(z’m)) .

Thew: are there two functions gz and vy such that

Fla,y,8)=(¢"2,ys(w,9) ?

The andwer is positive for functions having continuous derivatives:

If () holds in a neighbowrhood U of a point at which fu,f, and f, do
not vanish, then f is of the form

fla,y,2)=A{a(8)+b(y) -+ oz ))

in a neighbowrhood VC U,

An analogous theorem holds for functions of n variubles.

C. Ryll-Nardzewski, Sur le probléme des momenis bornés (voir
J.G.-Mikusinski and ¢ Ryll-Nardzewski, A {theorem on bowunded
moments, Studia Mathematica 13 (1953), p. 51-55).
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W.. Wolibner, Sur une propriéié de lo surface sphérique.

- BExemples des distributions continues, mais pas homogéneﬂ des
magses sur la sphére pour lesguelles il existe des calottes (distinotes de
Phemisphére) qui en couvrent une partie égale dans chaque position. Ces
distributions sont en rapport avec certains problémes de H. Steinhaus.

25.1.1952. M. Warmus, Swr le caloul opératoire des fonotions de
plusieurs variables.

La méthode d’espaces abstraits, analogue & celle employée par
Mikusifiski®) dans le caleml opératoire des fonctions d'une variable,
permet d’y introduire leg opérateurs des fonctions de plusieurs varia-
bles. Il suffit de le montrer pour le cag de deux variables.

Soit 4 la classe des fonctions continues am{a(tl,tz)} 4 valewrs com-
plexes, définies pour les variables réelles non-négatives #;, et % 8i lon
définit dans A D'addition et la multiplication par les formules

{ (t,%2) }+{b tlytz }—{ tlytzH“b(tl;’sz)}
{a(tl,tg)] . {b(tlj'@)}z{! d’r]_bf “(tl— T17t2’—* ’Z‘Q)I)V(T“Tz)dfgl,

A devient un anneau commutatif n’ayant pas de diviseurs de zéro 1),
¢’est-d-dire tel que ab==0 entraine =0 ou b==0. L'anneau 4 peut
étre prolongé en un corps € dont les éléments sont des fractions

a { (tl,tz)}

b Plam)
ot aed, bed et b0, Elles porteront le nom d’opérateurs.
Laddition et la multiplication dans le corps ¢ sont définies par
les formules :

a ¢ ad -+ be i 4 ¢ ae
— e — = — g e =

b4 b b @ ba’

On introduit les opérateurs intégranx I et ly:

:ﬁlj_ l =_ﬂ?.L
R R T
et on prouve que

by ' 2
ll{ a(ty,t )] '!“(lefz)dﬁ}, Zz{‘fb(f'hiz)]mu‘Mhﬂz)d'ﬂs}'

11) J » Mikusifaki, Sur les fondements du ealoul opératoire, Studia Matheina-
tica 11 (1949), p. 41-70.

) J. Mikusifiski et C. Ryll-Nardsewski, Un théordme sur le produit de
compositéon des fonctions de plusieurs variables, Studia Mathematica 13 (1953), p.
62.68,
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On introduit enfin — comme dans le travail précifé de Mikusinski

—- les opérateurs numériques a={a}/{1}, ot « est un nombre complexe
et leg opérateurs différentiels ‘

1 1
1=, Sg==— .
ll 2
Ceci fait, on montre que si la fonction a(ly,?,) possdde la dérivée
partielle (Llizfltg—l(f/l,tg) absolument continue, on a la formule

Ht

{(af.ill;(tl o)} = 8 (1)) -%‘lsi {aﬂn-i[; (0, 1)}

n i
N G .
— _4_; 50 [a:tm u i 11 y ” I “—Z : 18;8% {a't;l—t {;-1(070)} .
1,: ==
Cettie formule permet d’obtenir la solution opératoire d’une équation
aux dérivées partielles

m
24 _E“tw t“t" tlat2)=f(tlytz)s

ol ay, sont dex coefficients constants et f(f;,%,) est une fonction donnée,
sommable dans le domaine 0Ty, 0<t, < T,

On obtient la solution finale de. cette équation lorsque la solution
opératoire se laisse écrire comme une fonction de deux variables #; et .
Trapplication de cette méthode est illustrée par quelques exemples. On
peut Dappliguer aussi pour résoudre les systémes d'équations aux
dérivées partielles avec coefficients constants.

Un réle important revient dans ce calcul aux opérateurs de trans-

lation. Si, par exemple, {a(t,t)]={f(ts)}, c’est-d-dire que g (4;,t)=0,

on a
0 pour 0t Ay,

-
oo L (] )1z m

At O8] D flta—dn)  powr  0<Ih<ty,
e

ot A est un nombre réel et s,/(s;+As,)*" est un opérateur de translation.

Pluy généralement, toutes les méthodes du caleul opératoire de
Mikugifiski se laissent introduire par isomorphie dans celui des fonctions
de plugieurs variables ainsi formé. (est que les fonctions d'une variable
f(t) et g(t) v sont les opérateurs [f(£)], et [g{f)], définis par les formules

_ [F) =8 lf("l)}s [g(ta)Te= 81 {g(ta)] ,
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dans lesquelles {f(#)} et {g(ty)} sont & considérer comme des fonotions
de denx wvariables 1, 1,

[fa) =P, )},  {g(t)}={6(,n)}

On montre que

[ (tg) 3+ D (f6) ==L (ta) -+ b () Js,
[(I»(f,,: ]b r]) f,‘ ( f ﬁ “‘TrL b TL) dT,,')

oll i=1 et 2.
1.11.1952. 8. Zubrzyceki, Sur les ohatnes @'dioiles (voir Zastosowania

Matematyki 1 (1954), p. 197-205, en polonais avec um résumé anglais). -

H. Fast et A. Gotz, The Orofton formula for linearly measurable
plane sels.

H. Steinhaus, Quelques remarques sur la formule de Taylor.

8.11.1952. J. Perkal, Sur les indices anthropologiques (& paraitre
dans Przeglad Antropologiczny 18 (1953), en polonais).

S. Hartman, Zur Gitterpunkiverteilung bet  Verschiebungen von
Mengen (voir Studia Mathematica 13 (1953), p. 87-93).

15.IL.1932. A. Rybarski, Une mdthode dlectriqgue powr déterminer
la quantité de siliciwm dams Vacier (voir Zastosowania Matematyki 1L
(1954), p. 173-187 ot 354, en polonais avec un résumé en anglais).

J. Mycielski, Quelgues identités de la théorie analytique des nombres
a paraitre dans Colloquium Mathematicum).

19.IL.1952. J. Mikusidski et O. Ryll-Nardzewski, 4 theorem
on bounded moments (voir Studia Mathematica 13 (1953), p. 51-55).

22.11.1952. K. Florek, Solutions de quelques dquoations fonotionnelles.

29. IT. 1952. A, Waﬁke, Une méthode @'dludier la frdquence des com-
plemes de caractéres (voir Przeglad Antropologiczny 19 (1953), p. 138-181,
en polonais).

L. Marcezewski et 0. Ryll-Nardzewski, Remarks on the compaat-
ness and non divest products of measures (voir Fundamenta Mathematicae
40 (1953), p. 165-170).

7.1IX 1952. B. Knaster, Un théoréme sur la compactification (voir
Annales de la Société Polonaise de Mathématique 25 (1952), p. 252-267).

J. Mikusinski, Swr le parquetage du plan par des polygonss (voir
Colloquium Mathematicum 3 (1954), p. 14-18).
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14.IIL. 1952. BE. Marczewski, Remarks on the Poisson Stochdstic
Process, I (voir Studia Mathematica 13 (1953), p. 131-137).

K. Urbanik, Quelques théorémes sur les mesures (voir I‘uudament v
Mathematicae 41 (1954), p. 150-162).

21. 111 1952. W. Skrzywan, Un procédé de groupement basé sur la
table de Crekanowski (& paraitre dans Przeglad Antropologiczny, en po-
lonais).

Le probléme de dégager les groupes dun cnsemble fini d'objets
est important tout particulidrement pour ’anthropologie (distindtion
des types). On n’en connail pas de solution tout b fait satigfaisante.

Un procédé de groupement a été dlaboré récemment par le Groupe
Général des Applications & DIInstitut Mathématique de PEtat3). Celui
propogé par lautenr en différe. Il a pour point de départ la table des
distances mutuelies entre les objets considérés, dite table de Crekanowski.
La distance entre deux objets est définie le plus souvent comme somme
des différences absolues de leurs caractéres.

28.1I1.1952. J. Obalski (Varsovie), Sur le degré de certitude dans
la vérification des instruments de mesure (voir Zastosowania Matematyki
1 (1954), p. 105-124, en polonais).

1.IV.1952. B. Mareczewski, Projections dans les espaces abstrails
o prodwits de mesures (voir B, Marczewski and C. Ryll-Nardzewski,
Projections in abstract sels, Fundamenta Mathematicae 40 (1953), p
160-164, et B. Marczewski and C. Ryll-Nardzewski, Remarks on
the compaciness and non direct products of measures, ibidem, p. 165-170).

4,TV.1962. M. Fisz (Warsaw), The limiting distribution of some
functions of two random variables with statistical application (ce fascicule,
p. 138-146).

J. Oderfeld (Varsovie), Comparaison des défectuositds dans deuw
dpreuves.

J. ®i0é (Torun), Sur un probléme de W. Sierpiniski.

Solution due & E. Sagxiada.

8. Drobot et M. Warmus, Une application de Ianalyse dimension-
nelle aun estimations stetistiques, ‘

29, 1V.1952. 8, Hartman, Remarques sur les iransformées et les
aoefficients de Fourier. ‘

18) Voir le travail collectit Sur lu laison et lo division des points d’wn ensemble
fini, Colloquium Mathematicnm 2 (1951), p. 282-285.
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-On @& les théorémes suivants qui rentrent dans Pordre d’idées ces
recherches de Gelfand 4):

L Soit f(t)=f,(t) une fonction complexe de variable réelle, abso-
lument continne dans tout intervalle fini et 4 variation bornée sur toute
la droite; soient

ff,,_l (x—1)df(t) pour »=2,3,... ef W,= [|df7,( ).
Alorg
lim ./ W, == max [ e afy) .

II. Soit g(t)==g;(t) une fonetion intégrable (L) dansg Dintervalle
0<<or<1; soient
1

g,,::bfgn_l(m—t)g(t)dt pour #=2,8,... et ]Ln--JIJ,, ) dt.

Enfin, soit

)
g(.’l')N Z aMGQniﬂaz'

T xx —m OX

Alors

lim ]/I\ —-ma.xian|
Th—r0
III. Soient {a,} (n=...,—1,0,1,...) la suite des coefficients de
Fourier d’une fonction f intégrable (L) et iz 0 un nombre complexe
tel que a, 2140 pour tout #. Alors il existe une fonction g intégrable (L)
dont les eoeﬂfiqients de Fourier sont a,/(A1a,).

Le théoréme I est trivial dans le cas ol #(t) est monotone; le théo-
réme IT Dest lorsque ¢(#)z>0 et il en est de méme du théoréme IIT
lorsque la fonction f est au carré intégrable.

E. Marezewski, 4 remark on absolutely measurable sets.

Any finite ¢-measure x4 in the field of Borel subsets of a metric spaco
X is called a Borel measure in X. A set ECX is called measurable with
respect to pu if there are Borel sets .4 and B such that

ACECB,  u(B—A)=0.

A set BCX is called absolutely measurable ™) if it is measurable with
respect to each quel measure in X. It is called absolutely of measure

) J. Gelfand, Uber absolut konvergente irigonometrische Reihen wnd Inte-
grale, Matiematitcheskil Sbornik 9 (1941), p. 51-66.
%) See E. Szpilrajn-Marczewski, O sbiorach 4 Junkojoch bezweglednie mie-

rzalnych, Comptes Rendus de la Socidté des Sciences et des Lettres de Varsovie 30
(1987), p. 39-68, 4
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zero if for every Borel measure p in X which vanishes for all one-point
sets there iy a Borel set ND X such that u4(N)==0. Two sets L and M are
called equivalent if their symmetric difference L-~M is absolutely of
meagure zero.

(. Ryll-Nardzewski asked whether for every absolutely measur-
able gset M there is an equivalent Borel set B. The negative answer on
this guestion is a consequence of the following theorem (proved by
the aid of the continuuwm hypothesis):

THROREM. In every complete separable non denwmerable metrio vs'pace X
there is a olass of mutually non equivalent absolutely measurable sets, which .
ig of greater power than that of the continuum.

The proof is analogous with that of a theorem of Sierpinski con-
cerning the Baire property '°). ’

W. Wolibner, Une ocondition ndeessaire et suffisante pour Uemi-
stence &’un mouvement @u miliew continu assujeltt aux forces stables 6l

qui soit stable relativement au sysiéme mobile.

25.IV.1952. A. Zieba, Sur les solutions (lfuscmmnues du probléme
régulier du oaleul des variations.

2.V.1952. 8. Hartman ot (. Ryll-Nardzewski, Théorémes abs-
traits de Kronecker et les fonctions presque périodigues (voir Studia Mathe-
matica 13 (1953), p. 298-310).

J. Bo§ (Torut), Communication sur les résultats de L. Dubikajtis
ooncernant les relations dordre.

6.V.1952. 8. Drobot, On the. fbundatvlons of Dimensional Analysis
(Studia Mathematica 14 (1954), p. 84-89; voir aussi Zastosowania Ma-
tematyki 1(1954), p. 233 -272, en polonais).

9. V.1952. W. Wolibner, Sur une propridté des suites dv,syo'mtes
de nombres nuturels.

K. Urbanik, Sur wn systéme infini & dguations (h paraitre dans
Wiadomodei Matematyczne 1 (1954), en polonais).
16.V.1952. J. Fod et B. Sasiada (Torun), Sur les plans pseudo-
tangents & Densemble compaot spatinl.

93.V.1952. B. Gech (Prague), Sur Pintdgrale superficielle.

30.V.1962. J. Lopuszangki, On the Distribution and Statistioal
Moments of Fermi- and Bose-Particles (voir Acta Physica Polonica 11
(1951-52), p. 298-313).

19) W, Sierpifski, Sur les ensembles jouissani de la propriété de Baive, Fun-
damenta Mathematicae 23 (1934), p. 121-124.
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A. Sniatyeki (Torut), Communication sur le parquetage des sur-
faces & Paide des polygones.

6. VL. 1952. H. Steinhaus, Sur les nombres battus (¢f. 1o séance
dw 30.1.1953).

6 et 10. VI 1952. R. 8. Ingarden, Sur la quantification de la masse
inerte (voir P. C. Murapuen, VpasHenus 0OsumceHUR U YPUSHEHUA noan
6 namumeproil edunolt meopuu ommuocumesbHocmu, Joxumann Anapemmu
Hayr CCCP 88 (1983), p. 773-776).

'20. VL 1952, C. Ryll-Nardzewski, On the non-homogeneous Pois-
300 Processes.

A complete discussion of stochastic differential processes, which
may be treated as composed Poisson processes without any homogene-
ity conditions. In particular all time-dependent processes are discussed,
for which the sample functions are arbitrary step functions.

The theorems related here imply those contained in some recent
papers 7).

1 Let X be a fixed Borel subset of a finite dimensional Fueclidian
space and B, a denumerable field of Borel subsets of X such that (B,),=B
is the field of all Borel subsets of X. By a register we understand every
finite get function w(E) defined and ¢-additive in B, (in the classical
Poisson process w(E) may be understood e. g. as the number of telophone
calls in a subset & of the time axis). We consider a probability-measure P
defined on a o-field of subsets of a fixed set 2 of registers, We guppose
that

1° for every EeB,, the number «(E) treated as a function of w is
P-meagurable,

° w(By),w(By),...,o(H,) are stochastically independent functions,
whenever B; are disjoint sets belonging to B,. Then we call 2 a process.

Obviously, every register o may be extended to o e-additive set flmomon
in B (denoted also by o).

LEMMA. The conditions 1° and 2° are fulfilled for each set belonging to B.

17) A. Rényi, On some problems concerning Poisson processes, Publicationen
Mathematicae Debrecen 2 (1951), p. 66-73; L. Janossy, A, Rényi and J. Aczél,
Ou compossed Poisson distribuiions I, Acta Mathematica Acad. S¢. Hungary 1 (1950),
p. 209-224 (especially §§ 1 and 2, p. 211-217); A. Rényi, On composed Poisson Distri-
butions II, ibidem 2 (1861), p. 83-96 (especially §§1 and 2, p. 84-90); K. Plorek,
E. Marczewski and C. Ryll-Nardzewski, Remarks on the Poisson stochastio
process (I}, Studia Mathematica 13 (1958), p. 122-129), E. Marczewski, Remarks
on the Poisson stochastic process (II), Studia Mathematica, 13 (1953), p. 130-136,
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For given @ and P we call a point @,e X singular if P(w((m,))540)>0.
It is eagy to prove that the set of all singnlar points is at most denumer-
able.

In the sections 3-5 we shall agsume that

(S) There are no singular points.

This condition simplifies the explicite formulae for distributions;
nevertheless the existence of singular points does not imply essen-
tinl difficulties. For instance, we do not assume (S) in the secfion 2.

2. In this gection we assume that

(Ay) Bvery we is purely atomie, and, for every atom x, we have
w((fb’o)) =1

For every EeB, let us denote by m(E) the expected value of w(E):

fw ) AP (w)

THEOREM 1. The set function m(E) is o finite o-measure in B. If
EeB containg no atom of the measure i, then o(E) has the Poisson distri-
bution:

Im(E)_]'" 5=E)

Plolo(B)=n}=— - (n=0,1,2,...).

If wo€ X 48 an atom of m (or, in other words, if ®, is singular), then
(@) assumes the value 1 or 0 wnh the probability m{(a)) or 1— m((a,))
respectively.

This theorem, together with Lemma, permits to determine effec-
tively the. distribution of «(E) for every FeB.

Of course, if X is a time interval, then every atom of m is such
a moment t, for which the probability of a call is positive. If the process
is homogeneous in the time, then there is no atom and m(E) is propor-
tional to the Lebesgue measure.

3. In this section we assume that

(A;) Bvery we is purely atomic and, for every atom #, of @ the
numbher w((mo)) helongs to a fixed sequence {'un} of mutually different
real numbers.

For every we 2 and HeB we denote by w,(E) the number of atoms 2,
of w, which belong to B and such that «f (2)}="s. Obviously, for
every o and n, the set funetion w,(E) is a purely atomic ¢-measure
such that, for every atom @, of w,, we have w, ((m))=1. Tt is easy to

gee that
w 2 Vnton (2

13
Colloguium Mathematicum ITL2



194 COMPTES RENDTUS

This series is absolutely convergent.

TuroREM 2. For every n and every HeB, w,(E) is & P-measurable
Funotion of . For disjoint sets B or different subsoripis n, the functions
wy(E) of the variable w .are stochastically independent, striotly spealing

n,(Br)y 0n(Ha)y ooy Oy, ()

are stochasticelly independent, whenever for 0<Li<<j<k we have B E;=0
oF Ny F=Hy -

This theorem, together with Lemma and Theorem 1, determines
the distribution of ; namely, we obtain the following immu]a for the
logarithm of the characteristic function of w(H):

log f FOBEIP (0) = (6 1), (B),
n
where m, are finite s-measures in B vanishing for one point sets (whm.
is a consequence of the agsumption (S)).

THEOREM 3. We have

[V .
* e gy (X
(%) ; 1+ (o] iy (X ) < o0,
and comversely, every sequence {m,,} of a-measures satisfying (*) s in-
duced by a process £ which fulfils (A,).

4. In this section we assume that

(As) Every we 2 is purely atomic.

For every ACX let us denote by 4* the Cartesian product of A
"and the real line Y. For every we 2 and HC X" we denote by o”(H) the
number of points (m yo(x)) e B, where # is an atom of w. In this way we
associate with each we £ another g-measure o*. Obviously

co(A)———J[ydm*.

The meagures o* may assume the value 4 oo, but, by treating bound-
ed intervaly of Y and a suitable summation, we may reduce the pro-
blem to the case of finite w*. Then, o* is & purely atomic s-measure and
we have co"( (po)) =1 for every atom p, Thus we may apply Theorem 1.
Let us put

m(B)= [ o"(B)iP(m),

Q

where F is any Borel subset of X,

THEOREM 4. The set funclion m(E) is a o-finite non-alomic measure

" defined in Borel subsets of X*.

COMPTES RENDUS 195

The measure m determines the probability P, namely

l()gfei""’“’ AP ()= [(&Y —1)dm.
. ]—‘~

TEEOREM 5. We have

(#4) g Tjr?‘l-‘ < o,

and conversely, every measure m satisfying (x%) 48 induced by o process
whioch fulfils (A;).

5. The preceding case is actually the most general. Na,mely, we
have for all processes (in the sense of section 1) the following

THEOREM 6. For every process Q there is an wye R such that w—w,
is purely atomic for almost all o e Q.

6. Let © be the clagsical homogeneous Poisson process. For every
Lebesgue measurable function f(t) of a real variable, let us put

ZZf(ti)’

where t; are all discontinuity points of we 2. Then the series is absolutely
aonvergent for almosi all o if and only if

» i _
() | i ==

and, for every pair f,g of funciions satisfying (%), F and G are inde-
pendent if ana only if f(t)-g(t)=0 almost everywhere (and analogically
for sequences fi,fa,... of functions).

This theorem is used in the proofs of Theorems 3 and 5 and in some
applications.

The process of telephone conversations may be treated as a process
satisfying (As). Namely, we may treat X as a fixed time interval and we
denote by w(I) the sum of durations of all conversations started in I.

This treatment permits to obtain easily the formulae of A. Rényi
for the probability distributions of numbers of conversations going om
at'a fixed time. - .

E. Marezewski, Remark on Cartesian products of iopologioal spaces.

For every class K of topological spaces, we denote by K, the eclass
of all spaces X such that
i

() X=Y,+Y,+..., where Y;eK,
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and by K, the clags of all spaces of the form (%) such that ¥,CY,C..,
Next let us consider sequences of spaces X; such thay

X;eK, Jor K] for 1<j<d,

(%) X;e K for j>dJ.

The following proposition is obvious:

1. For every dlass K invariant under denumerable Cartesion mul-
tiplication, if (+%), then XixX,x ... ¢ K, [or K.}

An easy application of the diagonal method gives:

II. For every class K invariant wnder continuous tronsformations,
if Xyx Xy ...e K, [or K], then there is a positive integer J such thal (wx).

The statements I and II imply directly:

III. For every class K invariant whder denwmerable Cartesion multi-
pliocation and continuous transformations, we have X;xXyx...e K, [or K]
if and only if there is a positive integer J such that (xx).

Examples of classes satisfying the hypotheses of III are: the class
of all compact spaces, the clags of all continua, locally connected con-
tinua, arcwise connected continua, ete.:

27.VI. 1952, A. Trembecki (Cracovie), Les mdthodes de la recherche
des gisements au point de vue de Panalyse classique et statisiique.

26.1X.1952. E. Marczewski, 200 séances de la Seotion de Wrootaw
de la Sociéte Polonaise de Mathématique.

8. Drobot et M. Warmus, Dimensional Analysis in sampling
inspection of merchandise (voir Rozprawy Matematyczne V, Warszawa
1954).

27.IX.1952. A. Rényi (Budapest), The order statisiies eonsidered
as elements of Markoff chains.

H. S8teinhaus, Probabilitd, vraisemblance, possibilitd (voir Zastoso-
wania Matematyki 1 (1953), p. 149-172, en polonais).

10. X. 1962. H. Steinhaus, Sur le principe de dualité dans le con-
tréle statistique de la gqualitd (& paraitre en polonais dans Zastosowania
Matematylki).

- J. Mikusiviski, Swr wun type de conditions miwles pour Tles
équations aux dérivdes particlles (voir Studia Mathematica 13 (1983), p.
277-286). .

17 et 18.X.1b52. V. Knichal (Prague), Swur quelgues problémes
mathématiques de Délectrotechnigue (voir aunssi séance dn 13. X, 19562 de la
Section de Poznad, p. 182).
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— Sur les travauxr du Groupe Technigque de U'Institut Mathématique
Tohédeoslovague.

— Sur le théoréme de Stokes. ,
24.X.1952. P. Tur4dn (Budapest), On a new analytical method and
gts application (voir ce fascicule, p. 91-112).

J. Mikusinski. Sur Pédgalité &(n)=an"™ pour n impairs et a ration-
nels.

J. Mycielski, Sur lo rectification des réseaus ourvilignes.

27.X.1952. P. Turan (Budapest), On the theory of graphs (voir
Colloguium Mathematicum, ce volume. p. 19-30).

J. Mikusinski, Sur les suites finies de momenis et la généralisation
du théoréme de Sturin.

J. Mycielski, Sur Ie coloriage des graphes (voir ce fascicule, p.
161-162). 4 ‘

28.X.1952. S. Drobot, Sur les travauzr mathématiques de Jan

Sniadecki (h paraitre dans Wiadomosei Matematyczne 1, en polonais).

31.X.1952. J. Liopuszaliski, Relativisierung der stochastisochen Pro-
zesse (b paraitre dang Acta Physica Polonica).

11. XT. 1952. W. Wolibner, Un¢ rectification.

J. Mikusitiski, Un thdoréme sur les suites de moments.
On sait que, sous certaines hypothdses, la suite infinie d’inégalités

<M

ifl,mp"f(w)dm
1

entraine lidentité f(x)=0. Or, si une telle suite d’inégalités est finie,
elle implique certaine restriction pour f(z) dont on peut déduire la
méme identité par le passage & la limite. :

14. XTI.1952. M. Stark (Varsovie), Le plan des éditions mathéma-
tiques.

20. XI. 1952 (séance commune avec la Section de Wroclaw de la
Société Polonaise de Physique). R.S8. Ingarden, C. Jankiewicz eb
H. Wojewoda, Une cosmologic dynamique & oing dimensions (of. les
géances du G et 10 juin 1962 et 1a publieation qui y est citée).

21. XI.1962. 8. Lojasiewicz (Oracovie), Sur wun effet fronticre dans
les dguations diffdrentielles ordinatres.

H. Steinhaus, Coupures de régions spatioles par des triddres (voir
K. Kuratowski et H. Steinhaus, Une application géomeirique du
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théoréme de Browwer sur les points inwvarients, Bulletin de PAcadémic

Polonaise des Seiences 1, Classe ITT (1953), p. 83-86).

25. XTI.1952. F. Szczotka, Sur la dassification des varidtés du fro-
ment.

28. XI.1952. 8. Hartman, Dravaus de Khintchine swr les fonde-
ments mathématiques de la mdoamique statistique.

K. Urbanik, Traveux de Khintchine ot awires sur Uappliontion de
la théorie des processus stochustigues & U dlectrotechnigue.

8. Zubrezycki, Traveus de K hintchine sur les dlasses & dvdnoments
dquivalents.

J. Reichbach, On the completencss of the lower ;/d'nati(mul oaloulusg
(& paraitre dans Studia Logica).

J Mikugitiski, Sur les définitions de Re(z), Tm(z) et Z par ||

9. XII. 1952, J. Bo§ (Torun), On the categoricity in power of elem-
entary deductive systems anfl some related problems (voir Colloguinm
Mathematicum, ce wvolume, p. 58-62).

16. XII. 1952, J. Novak (Prague), Sur les modes de convergence des
dodnements aléatoires.

.— Sur quelques problémes de Lusin conoernant les ensembles de
nombres naturels. ‘

19, XTT. 1952, 8. Aubwyckl, Sur la fonction distributrics du guo-
tient chez Kondall.

J. Perkal, Swr les méthodes de compurer les dehantillons.

Deux suites comprenant lé méme nombre des valeurs d'un caractére
& distribution normale (sur le plan @,y)

D1y Fgy. oy By et Yislaye o1 ¥n

(ot m>>15) peuvent &tre comparées par la méthode de Stucdent ') ou
par celle de mise en couples.

La méthode de Student consiste & comparer la ditférence des moyen-
nes ¥—y avec la dispersion

Van—1

Le quotient t=(Z—¥)/s; a pour #>15 une distribution A peuw-preés
normale N (0,1).

#) Voir par exemple B. M. Pomauwoscrult, Il punencius mamemarmurecrol
‘emamuemuny 8 onsmuos Bene, Mocwkaa 1947, p. 88 et R. A, Wisher, Siatistioal
Methods for Rescarch Workers, London 1948, p. 122
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La méthode des couples ) consiste & comparer Ia moyenne des dif-
férences »— 'y avec 8% dlspersmn

Sy= ’,/,&77"—%] ]/a[ —y)— (m—y) .

Le quotient = ( y) /8y & ausgi une distribution normale N (0,1).

Les numérateurs des deux quotients sont égaux, car »—y=%&—7,
mais les dénominateurs, en général, différent, car sj=s;— (Cpy/n—1),
ol 0y, dédigne la covariance des variables # et y. En conséquence, la
vraisemblance de 1’hypothése nulle, ¢’est-d-dire que les nombres x; et ¥;
peuvent étre des échantillons tirés au hasard d’un ensemble de nombres,
dépend de la méthode employée.

La méthode proposée par Vauteur est d’employer lindex

min (u,t) lorsque min (u,f)<<0,2,
W =
nax («,t) lorsque min (u,?)>=0,2

et de le traiter comme si sa distribution éfait normale N(0,1). Cette
méthode se prononce, plus souvent que chacune des deux précédentes,
pour ou contre ’hypothése nulle avec une vraisemblance donnée.

Pratiquement, on rencontre le plus souvent le cas dans lequel les
nombres z; et y; sont en corrélation positive. On a alors Oy ,>0 et §1<C8,,
done t<u. Si$>20,2, on a w=wu, de sorte que la méthode proposée coin-
cide dang ce cas avec celle des couples. ‘

On appliquait jusqu’s présent, surtout en Pologne, la méthode des
couples lorsque la corrélation entre @, et y; avait des causes biologiques,
comme c'est le cas des couples de jumeaux issus d’un méme oeuf, des
couples de graines voisines dans un fruit employé pour les expémences
ete. Cependant, on peut appliquer cette méthode — et on le devrait -
beawvicoup plus souvent, & savoir toutes les fois que la corrélation entre m;
et ¥, résulte positive et 10,2

J. Perkal, Sur los systémes A'indpalités lindaires.

Deyix dendmbe ) relatives aux deux systémes différents de. 0aTac-
téres d’un méme objet régultent semblables (au sens biologique) lors-
que les valeurs de ces caractéves sont lides par un systdme d'inégalités
lindaires. La solution générale a’nn tel gystdme d’inégalités ') exige

1) Op. eit. Pomamosewult, p. 126, et Fisher, p. 92.

20) Voir le travail collectif ¢ité au renvoi !¥), p. 283.

0y G, W, Yepuuron, Cucmemst sunelinns uepasepcmes, Youexm Maremaruye-
cxux IMaywx 8 (1984), p. 7. ’
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d’habitude celle d’un nombre considérable de systémes ’équations
linéaires, ce qui est pratiquement fort fastidieux. La méthode suivante
permet parfois de trouver d'une autre maniére la solution d’un systéme
('inégalités linéaires homogénes

Sagz>0 ot k=1,2,... K.
Pzl

Appelons le pdle de k-idme inégalité le point aux coordonndes

"
d
Prlhygy Tulagy -y Thlpe O rk"-(

& @; k)

-

et le verseur du point P= (#y,8,...,%,) le point
n
P(rwy, v,..., 1) ol r=(3 a)7H.
=1

TEEOREME. Pour qu'un point P satisfassc au sr/et(‘;ma dindgalitds
linéaires homogénes, il faut et 41 suffit que son versewr P’ soil & la distanoe
1/2 au plus du pdle de chaoune d’elles.

Le systéme en question peut se réduire, bien entendu, & une seule
égalité.

Ce théoréme permet de chercher la solution du systéme de telles
inégalités sur la,f table de Ozekanowski de leurs pdles et des verseurs
de points.

H. Steinhaus, Une remarque sur la division des rdgions planos
par la oroiw.

Théoréme d’aprés lequel toute région plane peut Btre coupée par

la croix en 4 parties d’aire égale, tandis qu’ancune autre figure composée
~de 4 demi-droites ne jouit de cette propriété.

2.1.1953. B. Knaster et M. Reichbach, Un lomme sur los F,
(voir Fundamenta Mathematicae 40 (1953), p. 172-179).

K. Urbanik, Solution du probléme posé par P. Turdn **).

Deux ensembles finis de points A={(ay,...,a,) et B==(b,...,b,)
situés sur le plan sont supposés unis par des arcs (images homéomorphes
du segment rectiligne) de manidre que tout a; od i=1,...,m est uni
& tout b; olt J=1,...,m par un arc a; et que tout point qui n'est pas

*?) Présentée le 12 novembre 1952 & la séance du séminaire topologiquoe & Wro-
claw de I'Institut Mathématique de PEtat Le probldme a é6¢ résoln indépendamment
ot presque simultanément & Varsovie par K. Zarankiewicsz (voir son travail On

a problem of P. Turdn concerning iy graphs, Tundamenta Mathematicae 41 (1944),
. 137-145),
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4

dang A -+ B ge trouve au plns sur deux arcs. Alors le minimum du nombre
total des points d’intersection de ces arcs est égal &

e R e

on [ ] désigne Pentier.

9.1.1953. J. Lukaszewicz et H. Steinhaus, On determining the
“oentre of copper’ of o telephone network (voir Zastosowania Matematyld 1,
p. 299-307, en polonais avec un résumé en anglais).

H. Steinhaus, Un probléme swr les points singuliers de triangles.

Soit, par définition, P un point singulier du triangle ABC lorsqu’il
est fonction continue de ses sommets, invariante par rapport au mou-
vement rigide, réflexion et homographie. 8i I’on postule en outre Vinva-
riance par rapport aux transformations affines, P ecst nécessairement
le barycentre des points A, B, C.

Désignons par 1,2 et 3 les sommets 4, B et ( respectivement et
PaT &y, %, &y les quotients des longueurs des cHtés opposés & ces sommets
par le périmétre. Une fonction quelconque g(x) étant donnée, consideé-
rons ses valeurs g(z;) comme des masses placées aux sommets i=1,2,3
et définissons P comme le centre de ces masses. Pour g(»)=const., P est
le haryeentre, pour g(#)=a, P est le centre du cercle inscrit efc.; mais
1a méme voie conduit aussi & des points singuliers non-triviaux.

Le probléme simpose:

P 143. Existe-t-il un point singulier P=f(4,B,0), différent du bary-
centre et cependant tel que les conditiong

A'=f(P,B,0,) B'=f(4,P,0) et ¢'=f(4,B,P)

entrainent toujours P=f(4’,B’,0')?

16.1.1953. B. Marczewski, Remarks on the convergence of measur-
able sets and measurable fumotions (voir ce fascicule, p. 118-124).

J. Mycielski, Sur les ensembles avec des singularitds d'isoméiric
(& pavaitre dans Fundamenta Mathematicae).

23.1.1953 (séance commune avec la Section de Wroctaw de la Société
Polonaise de Physique). W. Slebodzinski, Sur la géomdirisation des
dquations de Mazwell.

On sait que les équations de Maxwell peuvent &ire condensées dans
la forme suivante:

aP=10, d¥=10Q,
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olt @ et ¥ sont des formes gquadratiques différentielles extéricures et 0
est une forme du troisidme degré & quatre variables. @ peufi 8tre exprimée
de la maniére suivante:

1) P=[ow'W*]+[o’ '],

w" étant quatre formes différentielles linéaires ef, en généml indépen-
dantes; ¥ se laisse aussi exprimer au moyen des formes o, Par des sub-
stitutions du groupe symplectique appliquées aux formes o, on peut

réduire ¥ & la forme

YW [0 @b+ Ky [0 w*],

ot les coefficients K, et K, sont des invarants différentiels du systéme
des équations de Maxwell.

Bn se servant de ces invariants et des autres, qu’il est facile de for-
mer, on peut déterminer les formes " de maniére qu'elles soient inva-
nablemcnt lides au systéme, ce qui permet de construirve une géométrie
& connexion affine sans torsion.

30.1.1953. H. Steinhaus, Sur le battage des nombres (voir H. Stein-
haus, Table of shuffled four-digit numbers, Rozprawy Matematyczne VI,
Warszawa 19564).

Table des nombres de 0000 jusqu’a 9999, n’en comprenant chacun
quune fois et composée par un procddé de les mélanger sany faire
intervenir le hagard.

— Quelques applications gdomélriques du théoréme de Browwer sur les
points invariants. :

OQutre le théoréme, genéralisé par XK. Ku ratowski, sur les
coupures faites par le triple de rayons sur le plan ®), les théorémeﬁ,
suivants ont été démontrés:

1. Par tout pomﬁ P d'un corps convexe S pasge une coupure plane ¢
ayant dans P son centre de gravité.

2. Il existe une coupure plane ¢ dont le centre de gravité coineide
avee celui de sa frontiére.

3. Les segments rectilignes unissant & travers S les couples de nes
points antipodes remplissent S tout entier.

Liantipode d'un point P, supposdé situd ¥ la surface F de § est
entendu ici comme le point f(P) de ¥, la fonction f étant biunivoque,
continue eb telle que f(P)s£P mais f(f(P))=P pour tout P de F.

). Voir K. Kuratowski et H. Steinhaus, Une application glomdtrique
dun théoréme de Browwer sur les points invariants, Bulletin de I’Académie Polonaise
des Sciences, Classe IT1, 1 (1953), p. 83-86.
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20.11.1953. J. Oderfeld et S. Zubrzycki, Sur le contréle des comp-
teurs d’eau (voir Zastosowania Matematyki 1 (1953), p. 125-137, en
polonais avec un résumé en anglais).

H. Steinhaus, Swr la sommation par la méthode de Poisson.

W. Wolibner, Une cxpression par Aédterminants dune condition
néeessaire et suffisante pour que dewx nombres soiewt premiers entre eudw.

24. I1.1953. W. Slebodziniski, Locuvre scientifique de K. Zorawski
(b paraitre dans Colloguium Mathematicum).

B. Knaster, Un probléme sur la piste des faces dun tdtmedre roYu-
Tant swr le plan.

27.71.1953. 8. Zubrzycki, Indgalités entre les moments des 'ua,rmbles
aléatoires dguivalentes (& paraitre dans Studian Mathematica).

L. Piegat, Sur les classes semblables d’ensembles.

J. Mikusinski, Sur la piste du tétraédre roulant swr le plan.

Le tétraédre peut rouler sur le plan de maniére 4 le couvrir tout
entier par les empreintes de ses faces et gans doubler awcune empreinte.
Il 0’y a qu'un chemin possible entre deux empreintes et qui soit celui
d'un tétraédre roulant.

J. Mycielski, Un probléme sur la répartition des couples de nombres
PrEMEErs entre eud, .

Appelons carrd ensemble des points (;,y;) aux coordonnées entid-
res positives, tels que .

(%) m=sa+1 et g=y 4]
ot i=2,3,...,m et j=2,3,...,m. Existe-t-il pour tout #>2 un carré dont
aucun pomt n’a les coordomlées premigres entre elles?

6. T11.1983. M. Warmus, Solution du probléms de J. M, ymelskz
THEORBME. I ewiste pour tout eritier positif n une infinité de carrés
dont chaque point a pour coordonndes les nombres non-premiers enlre eun.
Posous, en effet,
n
(1) ' ft“‘“i”?'wf e l‘/i:b:"i[{pi.:i
' Fanl 1)
ol py ; sonit des nombres premiers arbitraires, i=1,2,...,met j=1,2,...,n.
Chacun des couples a;,%; aingi définis a un diviseur commun p;y; 11 ne

‘reste’ done qu’a établiv Uexistence d’entiers positifs a; et & satisfaisant’

aux conditions (x) de Mycielski.
Or, les nombres

L3 ki '
G=1mes 6 = [TPey
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étant évidemment premiers entre eux pour k=1,2,...,%-1, il existe
des entiers positifs ¢, et dy tels que

2) O 1 Yo — O Q=1 -
La premidre des conditions () sera done satisfaite lorsqu’on aura
trouvé des ¢, et d, assujettis & (2) et tels que
(3) op=d, pour k=2,3,...,n—1,
cax il suffira alors de poser dans (1) ;= g;=d,;.
Procédons par induckion. Admettons que
() e — A h=1 el Oy — Baty==1.

Les nombres ¢, et ¢; étant premiers entre oux, il existe des entiers
positifs 7, et 7, tels que ryq—7,yq5=ds—6, cest-d-dire tels que 'on
alt o -+ ¢y =dy +7.¢5. En posant done G=a-+nq, G=d +rq,
C3= G- 7o gy o6 dy=dy--72qy, la condition (3) se trouve satisfaite pour
k=2 en vertu de (4). : '

Admettons & présent la condition (3) pour k=2,3,...,m<n—1;
il s’agit de choisir les nombres o, et &, de fagon qu’elle b()lt sa.tlsm‘.aate
pour k=2,3,...,m-+1. Posous

op=dy pour k=23,...,m,
O — Op =1 pour k=1,2,... m-41
et choisissons deux entiers positifs. s; et & de fagon & avoir

e
('mx-l—*"m kl”}"sln(ﬁ"' m{—l”‘l‘ 9 Gnpr = Gong1,

c'est-a-dire
e T Ny, — /
551 I [ i 8y (1711»1-2 - ’lm-x-l g1y
i=l

m
ce qui est toujours possible, les nombres [ [ Gi ©b Guye Gbant premiers

entre eux. Pour que la condition (3) ge ’rrouvo Hd.f‘lﬁfd:ﬁyﬂ pour k==2,8,.,.,m,
il suffit donc de poser

8 M1 a1
1
Oy == nk+1+ s [[ ¢, == dy, -|— - ]] g pour  ke==1,2,...,m,
Deyri=1 0 e ’
— ] - y 7’ s
Oy 2 ==COpy..g =+ 83 Qi1 et gy = b1 -89 Gz -

La démonstration de Pexistence des b, satisfaisant & la seconde
des conditions (x) est tout & fait analogue.
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Pour n==4, on peut donner lexemple suivant:

2 =10018583223 =10468739-3-11- 29,

%, =10018583224=12430004-2-13.31,
=10018583225="732085-5-7-17-23,
=10018583226=87882309-2.3.19,

#1=5210458824 =37756948-2.3.33,
Yo=5210458825=383545-5-11-13-19,
Yy =5210458826="5284441-2.17.29,
Yo=D 210458827 =8003777-3-7-31,

M. Reichbach, Géndralisation @'une propridié de Vensemble de Can-
tor démonirée par C. Ryll-Nardeewshi (voir B. Knaster et M. Reich-
bach, Notion d’homogéndité et prolongements des homédomorphies, Funda-
menta Mathematicae 40 (1953), p. 180-193, en parficulier p. 188, corol-

. laire 2).

H. Steinhaus, Sur los rotations du téiraédre autour des aréies.

Un probléme de B. Knaster?) gur le tétradédre régulier roulant
gur le plan (le roulement; étant ici entendu comme renversement autour
des arétes) a atbiré D'attention sur le fait que le parquetage du plan que
Pon peut obtenir de cette maniére est univoque dans ce sens qu's tout
point du plan vient corregpondre i la surface du tétraedre un seul point
dont il pent 8tre couvert (¢f. ce Compte rendu, séance du 24. IT. 1953).
Ce roulement définit done une transformation uni-plurivoque du plan
en surface du tétraédre. Cette transformation est localement une con-
gruence par isométrie. I’image du plan couvre la surface du tétraédre
une infinité de fois et y engendre une surface de Riemann dont la trans-
formation en ce plan est déjh biunivoque. Ce moddle ne différe pas
topologiquement, & savoir par l'union de ses feuillets, de la surface
riemannienne qui correspend & la fonction elliptique

. w
w:w(z) ol z:—-f—————c»l_____pﬁ
b Vap' — g2 — g

Toi, ¢ est la variable complexe parcourant le plan, tandls que w
est une variable parcourant la sphére et obtenue par la projection stéréo-
graphigue dn plan parcouru par w dune maniére ordinaire. La surface
multiple, engendrée sur la sphdre par cette transformation du plan 2
en elle, # la méme structure que l'enroulement congidéré du plan sur

M) Cf. .decmm konkursowe, Matematyka 3 (25), 1953, p. 54, n° 322 (en polo-
nais).
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le tétraddre. Le réle des arétes du tétraddre est joué maintenant par
6 arcs de la sphére. Ils peuvent é&tre définis par la projection centrale
des arétes du tétraédre inserit, pourva que ql et g, soient choisis conve-
nablemént.

13. 11T, 1953. J. Mikusitiski, Sur la méthode &approvimation de
Newton (voir Annales Polonici Mathematicl 1 (1954), p. 184-194):

A, Zieba, Une application du théoréme sur le point invariant.

20, IIT. 1953. B. Knaster et X. Urbanik, Sur les espaces complets
de dimension O (voir Fundamenta Mathematioae 40 (1953), p. 194-200).

H. Steinhaus, Dispersioméire (voir Zastosowania Matematyki
1 (1983), p. 321-329, en polonais avee un résumé en anglais).

Degeription et démonstration du modéle d'un instrument fort simple,
imaginé par I'auteur pour caleuler rapidement les wvaleurs d¢ expres-
gion ¢, |/Tl+a'2+ +r,n qui est d’importance en statistique pratigue.

24. TIT. 1953. J.H. C. Whitehead (Oxford), The m-fidlds on 8,.

10. IV.1953. J. Lo (Torunl), Sur les suites croissanies de groupes
ordoag,nés.

E. Marczewski, Sur la propridié & Urysohn de la convergence dans

les c-algébres de Boole.

E. Marczewski ef H. Steinhaus, Remarques sur la notion de
distance entre régions botaniques (en préparation pour Colloguium Mathe-
maticum).

J. Mycielski, Sur les nombres qué ne sont pas des puissances.
17.1IV.1953. A. Go6tz, S. Hartman et H. Steinhaus, Sur la

mesure tnvarionte dans un espace ayant un groupe transitif de transfor-
mations (en préparation pour Wiadomosei Matematyozne).

E. Marczewski, Sur Papprowimation par ensembles ddveloppables
(en préparation pour Fundamenta Mathematicae).

24.1V.1953. M. Warmus, Un nomogramme & grande emoctitude of
une méthode dapprovimaiion modifide.

1. Soit

hi(@) gu(a) 1
(1) Fa,ye)=fa(y) galy) 1|==0
' fs(3)  ga(a) 1

une fonetion définie dans le domaine

SIS Gy, hKYKh, <ok
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. On sait qu'elle est calculable par un nomogramme plan 4 3 échel-
les dont les équations paramétriques en coordonndes Ofy sont

Ezfl(m)y §=fz(lll)i E=f3(z)7
7= g (®) 7= (¥}, n=gs(2}.

Les valeurs des variables x,y étant données, on trouve sur le nomo-

gramme la valeur approchée de 2z, d’habitude avec 1,2 ou 3 décimales

exactes. Pour augmenter exactitude, on peut partager le domaine
(2) 0 B iy, h<y<<h,
en m- % domaines plus petits
Lo, o0 4=1,2,...m—1, ay=a, et a,=a,,
by < l/<l),-+1 ot §=1,2,...m—1, Dby=Db et Dbp=bh,

et faire un nomogra,mme pour chacun d’enx.

(Pest ainsi que pour avoir la valeur approchée de 2 avee 5 décimales
exactes, i1 faudrait faire 10000 nomogrammes.

COependant, si la fonetion (1) est de la forme

(3) \ F(z,y,2)=f(z)+g{y)+h(a)=

et senlement dans ce cas, ¥ et y parcourant leurs domaines (2), on par-
vient & un nomogramme trés exact em admettant pour les échelles de
@,y ¢t 2 les égquations

Ei*P“duy =g [f(2) —A]— eng,
(4) f=gq—pv, 77=Mz/[g(y)“_B}“‘ﬁ%w
f=—yw, 7= pts[ —h(#)—A~B]—n,
ol
1° A= min f(#) ot B== min g(y),
asisog byl ‘
2° P, @y Uy Uy W, fhg, fiyy My Ty Ty 66, sont des nombres positifs
quelconques satistaigant aux conditions

n,
LE:JL*{_}-- J)-r—'-’%, mb:q»:?x):qmm:vay:—éi=ym:/1,,,:/.4,,'

s fhy o fy ¢ my

3% a,f et y sont dos enfiers pour lesquels ogngnw dans la| pre-
mitre, 0<\n<n, dans la deuxidme et 0<Cy<{m, dans la troisiéme des
équations (8). On a deux valeurs possibles pour y.
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Oe nomogramme, proposé par 'suteur pour les fonctions (3), a avan-
tage de n’exiger pour # que 7--s—1 échelles aw lieu de rs lorsqu'il y a #
échelles pour @ et s pour y.

IT, Une équation de la forme f(x)=0 étant donnée, ol f(x) est une
fonction dérivable dang l'intervalle a<Ca<{b, on peut en trouver notoire-
ment les solutions approchées par la méthode de Newton par exemple.
La modifieation proposée par Pauteur est la suivante: étant donnée une
valeur approchée @, de la racine cherchée, on n’emploic la méthode
newlonienne qu'une seule fois, & savoir pour trouver Pautre valeur appro-
chée @y =mx,—F(2,) [f' (), et puis en applique regula /alm

T f (0) ~ By f () T
Tyl ) — ) o n=1,2,...

Quand. la dérivée de f(a) est difficile & caleuler, la moditication pro-

posée facilite le caleul.

27.IV.1953. 8. Trzetrzewinski (Gdatsk), La déviation totale dans
le mesurage électrigue.

28.1v.1953. G. Hajos (Budapest), L'aspect géométrique du probléme
de factorisation des groupes.

30.1V.1953. G. Hajos (Budapest), Sur le théoréme de Gauss-Bonnet.

8.V.1953. J. Kurzweil (Prague), On o problem of H. Steinhous
CONOErRing Aiophantic approvimations.

If ¢ is a real number, we denote by [#] the point in the plane with
: 1 1. '
the coordinates 2-9;00.@ x, é;smm. Let ¢ be the set of all points [#].

It g and b are real numbers, and g<h, then by the interval I[g,h]
we understand the set of points [#], where & fulfils the inequality g<»<h.
In the set C the Lebesgue measure is defined in an obvious way.

We say that a number @ has the property (4) it for every sequence
of positive numbers {bn}, #==1,2,... fulfilling the conditions

(1) bh=byz=..., (2) an""’: o0,
Fhwal

almost every point [y] belongs to infinitely many intervals
I[n@—by,ne+b,], n=1,2,...

Apparently no rational number has the property (4). H. Stein-
haus put the question whether every irrational number has the prop-

erty (4).
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This question may be solved by means of diophantine approxima-
tions. Let @(¢) be a function with positive values defined for natural g¢.
We say that a number z admits the approsimation p(g) if there is an
infinite sequence of pairs of integers (p,, ¢,), Where ¢,.:> ¢,>0, such
that the inequality

® — Z)—“_ < W(fln) *
In |
is satisfied. It_is well known that every irrational number # admits the
approximation 1/¢°. Now we state:

THBOREM. An irrational number @ has not the property (A) if and
only if there is sush o function @(q) that ¢*(g)—0 with q— oo (g natural)
aond that @ admits the approzimation ¢(g).

As an eagy consequence of this theorem we obtain that the set of
numbers # having the property (4) is not empfy and has the Lebesgue
meagure 0. The theorem may be extended to the many-dimensional
case.

Let us now fix a sequence {b,,} that fulfils both the.conditions (1)
and (2). We say that a number z has the property (B) if almost every
point y belongs o infinitely many intervals I[na— b,,n2 -+ b,].

Tt can e proved that almost every number # hagy the property (B).

12.V.1953. F. Zitek (Prague), On some estimators of standard
deviation.

15.V.1958. A. Zieba, Problémes de wariation dans la théorie des
jeum continus.

K. Urbanik, Swr la structure du corps des opémtewrs (voir Studia
Mathematiea 14 (1954), & paraitre). :

J. Myecielski, Sur Pewistence des puissances sépardes, par les non-
-puissances.

19.V.1933. K. Urbanik, Propriéiés limites des processus de Markoff
homogénes (voir Studin Mathematica 15, & paraitre). ‘
o 22.V.1953. J. Rzewuski, Differential Conservation Laws in Non-
Jdoeal Field Theories (voir T1 nuove Cimento 10 (1953), p. 784-802).

26.V. 1953, 8. Gladysz, Sur un probléme de H. Steinhaus (& paral-
fre (ans Studia Mathematica).

920. V. 1953. %. Charzyidski (R6d4), Sur les fonotions univalentes.

L. Wtodarski (Bodz), Sur lo formule & Efros.

A. Zieba, Sur la poursuite en mer avec iles.

Colloguium Mathomatioum ILL 2 14
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2.VI. 1953. 8. Gladysz, Quelques conséquenacs dw thdoréme ergodique
aldatoire (& paraitre dans Studia Mathematica).

J. Perkal, Sur la partie commune des surfaces sphériques.

THRorBME. La partie commune de n surfaaes sphériques & n—1 dimen-
sions situdes dans Vespace euclidien & n dimensions est soit vide, soil un
point, soit une surface sphérique & n—m dimensions, m dant le nombre de
celles du plus petit ensemble conveme conlenant los centres des n sphéres
en quesiion.

La démonstration procéde par linduetion.

CorOLLATRE. 8% les centres de ces sphéres sont lindairement inddpen-
dants, la partie commune se réduil tout au plus & dewn points.

9.VI.1953. J. Stupecki, Sur une méthode de noter les démonstra-
tions en symboles logiques.

12. VI, 1953. W. Sierpinski (Varsovie), Sur les nombres de Mer-
senne.

— Sur les fonctions ayant la propridté de Darbous.

B. Knaster, J. Mioduszewski et K. Urbanik, Points-limites et
points de continuité (voir ce fascicule, p. 164-169). '

16.VI.1953. L. Borkowski, Un systéme de logique.

19. VL. 1953. K. Kuratowski (Varsovie), Fondions rationnelles qui
sont homotopes & des .fonctions biunivoques sur oertains sous-ensembles
du plan (voir Fundamenta Mathematicae 41 (1954), p. 107-121).

S. Gladysz et A. Rybarski, Sur le modelage des domaines spa-
tiauaw. '
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