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Sur les nombres premiers ayant des chiffres initiaux
et finals donnés

par

W. SmRPINSKI (Warszawa)

Le but de cette Note est de démontrer le théoréme suivant plus fort
que les théorémes 1 et 2 de ma Note [1]:

THEOREME. @y, Gy +..y G €6 by, by, ..., by, élant deux suites finies quel-
conques de chiffres du systéme décimal o b, = 1, 3, 7 ou 9, il ewiste un nom-~
bre premier p aussi grand que I'on veut dont lés m premiers chiffres sont suc-
CESSIVEMENT Gy Gy, - .., Gy € l6s m derniers sont successivement by, by, ..., by,.

Démongtration. Soit by, b,,..., b, une suite finie de chiffres du
systéme décimal tels que b, =1,3,7 ou 9, et soit b le nombre naturel
de = chiffres qui sont successivement by, by, ..., b,. On a évidemment
(10", b) = 1. D’aprés le théoréme de Lejeune-Dirichlet il existe une
infinité de nombres premiers de la forme 10"%k-+b, ol % est un nombre
naturel. Soit, pour z réel, »'(x) le nombre de tous les nombres premiers
de la forme 10"%k+5b (oL k = 0, 1, 2, ...) ne dépassant pas . On démontre
d’une fagon ,,élémentaire” que '

N PR A
) tim (' (0): ) = 1
(voir, par exemple, B. Trost [2], p. 78).
LEMME. & et a, étant des nombres réels tels que 0 < a < ay, on a pour
x suffisamment grands n'(ax) < #'(@,x).
Démonstration du lemme. Comme
. logaw
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H

la formule (1) donne sang peine

lim n'l(thﬂ'l') zg_l_>1’
Zyoo T () a

d’olt 'on obtient tout de suite notre lemme.
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Soit maintenant a, @, ..., &, une suite finie quelconque de chiffreg
du systéme déeimal, a, = 0, et s0it @ le nombre naturel ayant m chiffres
qui sont successivernent ¢y, g, ...y G- D’aprés notre lemme on a pour
o suffisamment grand =’ (ax) < o'((@+1)x), et il en résulte qu'il existe
un nombre naturel s aussi grand que l'on veut et tel que ='(a, 10%) <
<a' ((a-{-l)lo’). 1l existe donc un nombre premier p de la forme p =
= 10"%+Db, tel que

a-10° < p < (a+1)-10°,

Or, il 'ensuit de ces inégalités que les premiers m chiffres du nombre
p sont respectivement les mémes que ceux du nombre a; les n derniers
chiffres du nombre p = 10"k b étant évidemment les mémes respecti-
vement que ceux du nombre b, notre théoréme se trouve démontré.

D’aprés une remarque de S. Knapowski une legére modification
de notre démonstration permettrait de prouver un théoréme plus général,
ol on. remplacerait la base 10 par une base g, olt g est un nombre na-
turel quelconque >1, la condition (b,,10) =1 devant &tre remplacée
par (b, g) =1.
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Uber einen verallge meinerten Fermatschen Satz

von

B. Srorr (Uppsala)

1. P. Fermat hat den folgenden Satz aufgestellt.

Die @leichung a*+2 = y? besitzt genau die Lésung # =5, y = 3 in
natirlichen Zahlen x, y.

Fermat behauptet, er habe den Safiz bewiesen, aber der erste bekannte
Beweis stammt von Euler.

Bs seien # > 1 und D natiirliche Zahlen. Die allgemeinere Gleichung

1) "+ D =y*

ist von T. Nagell [5]-[8] und W. Ljunggren [1], [2] behandelt: worden.
Die meisten. Resultate beziehen sich auf die Gleichung

(2) @'+D =y,

wo ¢ eine ungerade Primzahl ist. Fiir D = 1, 2, 3 ist (1) von Nagell voll-
standig gelost worden.

Bei den obigen Untersuchungen wird im allgemeinen vorausge-
getzt, dafl die Klassenzahl h von K (Y—D) zu n prim ist, Durch Zerle-
gung des linken Gliedes von (1) wird dann (1) in eine Gleichung vom
Typus F(u,v) =k iberfithrt, wo %k eine Konstante und ¥(u,v) eine
bindre ganzzahlige Form ist. Diese neue Gleichung ist so beschaffen,
daB man aus ihr leicht einsieht, daB entweder « oder v nur gewisser Werte
fahig ist. Fiir besondere Werte von » und D 1408t sich dann zeigen, daB
(1) in natiirlichen Zahlen #, y nunmoglich ist oder genan eine gewisse Lo-
sung hat.

In der vorliegenden Arbeit wird die noch allgemeinere Gleichung

3) Oz’ +D = y*

behandelt, wo 0, D natiirliche Zahlen sind und ¢ eine ungerade Primzahl

ist. Ferner ist CD quadratfrei, CD =£ 7(mod8) und #(V —0D) prim zu ¢
Nach Thue [11] hat (3) nur endlich viele ganzzahlige Losungen ®, ..
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