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Un calcul fonctionnel pour les opérateurs linéaires de espace
hilbertien et certaines de ses applications

par

BELA S4-NAGY (Szeged)

Le calcul fonctionnel en question est fondé sur le fait que toute con-
traction T de Despace hilbertien H, c’est-d-dire tout opérateur lindaire
tel que 7]/ < 1, admet une dilatation unitaire U. C'est un opérateur
unitaire défini dans un espace hilbertien K comprenant H comme un
sous-espace, tel quon a pour tout heH ot n = 0,1,...:

(1) T%% = PU"h,

P désignant 'opérateur de projection orthogonale sur H; en bref:
(1 ™ =prU" « (n=0,1,2,..).
En introduisant 1a notation
T o 7" pour wo=0,1,2,... ot T = T*" pour n=—1, -2,...

on a plus généralement
(1 (=0, 41, =2, ...

" Pouwr ce théoréme il y a plusieurs démonstrations. La démonstration
oviginale que j’ai trouvé en 1953 partit de observation que pour tout
heH fixé le probléme des moments triginométriques

T(N) e pl‘ U”

b3
(TWh, b) = [ 6"%dw (6) (n =0, £1, £2,..)
o

admet une solution non-décroissante «,(6) et une seule qui est continue
de droite et telle que ay(0) = 0, a,(2m) = (k, b). C’est une conséquence,
en vertu d’un théordme classique de F. Riesz, du fait facile b démontrer
gque la fonction
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Fale) = (h, B)+2 D& (X", )
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