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In ihrer Arbeit [2] haben Erdts und Turin bewiesen, daB die Folge
der Differenzen benachbarter Primzahlen von keiner Stelle an monoton
steigend oder fallend ist (vgl. Erdos [1] und Trost [3], 8. 62). Ich mdochie
hier folgendes zeigen: I'iir die Primzahlen p; = 2, p, = 3, ... in natiir-

- licher Reihenfolge sei :
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Zum Beweis konstruiere ich eine Folge (9}, so dad fiir jede im Theorem
angegebene Folge '
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Fiwr jede positive ganze Zahl 4 sei P(d) die kleinste Primzahl p, die d
nicht teilt. Fiw d = 2 folgt ans dem Primzahlsatz

(3) P{d) = O(logd).

In jeder arithmetischen Reihe mit Differenz d und P(d) aufeinander-
folgenden Gliedern ist mindestens ein Glied durch P(d) teilbar. Also kann
jede solche Reihe aus Primzahlen nicht mehr als .P(d)—1 Glieder haben
(mit der Ausnahme, daB das erste Glied gleich P(d) ist; damn hatb die
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Reihe nicht mehr als P(d) Glieder). Wie man fiir @ = 2, P(d) = 3 oder
d =06, P(d) =5 (erstes Glied 5 oder 251) zieht, kommen beide Grenzen
vor, Es ist nieht bekannt, ob diese maximale Linge fiir unendlich viele
d angenommen wird.

Wir definieren die Folge d,, d,,
7 2= 2 durch

ceodurch dy =1, dy:= 2, sowie ar

d,+2 fally schon P(d,)—1 Glieder der dy, ..., d,
ot = gleich d, sind,
d,  sonst,

und setzen @y 1= 2,Q,.,,:=@,+d,firn > 1.Da héchstens P (g, ., — ¢,) —1
Differenzen ¢,., —¢, gleich sein kénnen, und @, < q,, ist {1) ertiillt.
Wir privfen jetzt die Giiltigkeit von (2).
Sei 2o eine groBe ganze gerade Zahl, n die grofie Zahl mit d, = 2.
Dann ist . ‘
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Die rechte Summe hat nur O(loge) nicht verschwindende (Jieder. Aus
.,_..1 . : '
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folgt n = 8,2+ 0(loga). '
Hier ist 8, eine Teilsumme von §, die mit &-»oo gegen 8 strebt ‘(afm

ein?fa,chsiﬁren sieht man die Kongruenz von § durch Vergleich mit der
Reihe 3 2[r!: Bertrands Pogtulat). Daher

(4) © m~8z.
Analog folgt ‘
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Also
{B) Quya = S22+ 0(zloge) ~ 8w
Isti jetzt »n eine Deliebige (nicht notwendig die griéfte) Zahl mit 4, = 2z,
so gelten (4) und (5) auch. Mithin haben wir fiir grofe n :

72
Q'm ~ 8t~ ——.
S

Ey folgt (2) und das Theorem.

Bemerkung, Dem Referenten verdanke ich entscheidende Kiir-
zungen in der Bewelgfithrung. Allerdings ist jetzt zum Beweis von (3),
(4) und (3) der Primzahlsatz notig, wihrend mein urspringlicher Ansatbz
mit Bertrands Postulat auskam.
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