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Soit G un groupe abélien localement compact et G son dual (noté
mutliplicativement). Pour @ « &, 2(0) désigne I'ensemble des ,,mots”
6 ... 0%, ou les 6; sont des éléments deux-a-deux distincts de ©, et les ¢;
des entiers de valeur absolue < 1.

M (@) désigne ’algébre de convolution des mesures de Radon bornées
sur @, 4M(G) son spectre, et Rad L'(@) est 1'idéal des mesures de M (G)
dont la transformée de Gelfand s’annule hors de G.

Les autres notations sont celles de [1] et [2], dont cet article renforce
les résultats.

THEOREME. Soit G un groupe abélien localement compact et u € M(G),
@ ¢ Rad LY(@). Alors il ewiste y € G et un ensemble infini © de @ tels que
p(yw) # 0 pour tout w e Q(O).

Démonstration. Soit y un caractére de 4 M (Q)\& tel que u(y) # 0;
on définit, d’aprés [3], un caractére idempotent h = |x|° de AM(G)\@
tel que hu # 0. Alors h(uxhu) = huxhu + 0, donc ushu + 0, et il existe
y e@ tel que

p(y) #0 et (hp) (y) #0.
Soit v = yusyfE; v est réelle, ySuppr = Suppy, et
5(1) £0 et  »(h) £0.

De méme, (v«hv) (k) = (v(h))* # 0 et done »=hy ¢ L'(@); ceci prouve
qu’il existe 0, e @\{1} tel que »(6,) # 0 et »(h6,) # 0.

» étant réelle, on a aussi »(6,) # 0 et »(hd,) # 0.

Soit # > 1; on suppose construits des éléments 6,, ..., 0, deux-a-deux,
distincts de G\ {1}, tels que, pour tout o = Q({6,, ..., 6,}),

v(w) #0 et v(hw) #0,
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Alors, 1a mesure réelle », = x{w»: ® € ({0, ..., 6,})} vérifie v, (h) = 0;
de méme (v,shv,) (k) # 0, v,¥hv, ¢ I'(@), et il existe 6,,, e G\{1},
distinct de 6,,..., 0,, tel que

1;"(0,,4-1) #0 et 6,,(’&0,,_,_1) #0.

v, étant réelle, on a encore »,(8,,,) # 0 et »,(kf,.,) #0, et donc
v(w) # 0 et »(hw) # 0 pour tout we 2({0;, ..., 0,,,})-

Par récurrence, on obtient donc & = {0,: j > 1} infini, tel que » (w) # 0
pour tout w e 2(0).

Alors u(yw) # 0 pour tout w e 2(0).

Remarques. (i) On peut extraire, soit de {6;:j > 1}, soit de {0,0;:
Jj > k} pour un certain k, un sous-ensemble dissocié (voir la fin de la démon-
stration du théoréme 1 de [2]). Si G est compact, le théoréme donne, de
méme que le théoréme 1 de [2], une caractérisation arithmétique des
ensembles de G supportant la transformée de Fourier-Stieltjes d’une
mesure u ¢ Rad L'(Q).

(ii) Si @ est non compact et u € M(G)\Rad L' (@), on peut construire
{6;:5>1} de sorte que, pour un ouvert U c & ,Unw,U =@ pour
tout couple (w,, w,;) de mots distinets de Q({6,}).

(iii) Nous ne savons pas si le théoréme reste valable encore pour
€ Rad LN\ I}(G).
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