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X1, Fin de la démonstration.

(a) Cas du théoréme 1. En regroupant les formules (2), (8), (12), (15),
(23) et (40) on obtient:

E‘Z(Q) < MQ {MNﬂle (Iogx)—;’.ﬁ—ﬂ -{-NS!ZQ_]X?E—I—NHMQ_IX” +MATX:[2}
soit encore, pour ¢ suffisamment petit par rapport & 4
EL’(Q) & MﬂNf(IogX)’g‘**z +MN11I4.X3£< ﬂlﬂl\ﬂ(logx)—u-z

d’aprés 1a condition (ifi), pourvu que & soit suffisamment petit par rapport
4 8,. La formule (1) est démontrée.

(b} Cas du théoréme 2. De ménie avec les formules (2), (6), (12), (15},
(26) et (40), on a:

Eﬂ (Q) < MQ{LZMNEQ—I(log_x)—ﬂzt—z_i_LstlﬁQ—Ix'is_l_
—[—LHMNEQ_IX#-}-LMNXEIE}
< AP N (log X))~ 2

sous la condition (iif) et ¢ suffisamment petit par rapport & % et &y, ce
qui termine la démonstration du théoréme 2.

(e) Cas du théorime 3. De méme avec les formmles (2), (6), (12), (15),
(36) et (40), on a:

E Q) < MQ{MN*Q~ (log X)~*1~2 4 NP0Q1 X% & WN>(log X)~*4~*

sous la condition (iii) et ¢ suffissmment petit. Le théoréme 3 est démontré,
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ACTA ARITHMETICA
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Erweiterung eines Satzes von Schinzel iiher Potenzreste
von

VoLEEr ScEULZE (West Berlin)

Es sei K ein algebraischer Zahlkorper und #n e N eine natitrliche
Zahl. Fiir eine ganze Zahl a €K, a # 0, wird mit Pg(a, n) die Menge
aller Primideale p von K bezeichnet, fiir die die Kongruenz

X" = ¢ (mod p)

165bar ist. In einer Reihe von Arbeiten (siehe [1] bis [8]) wird untersucht,
wamn Py (a, n) = Pg(b, m) bzw. Pgla,n) & Py (b, m) gilt; d.h. Pg(a,n)
= Pg(b, m) bzw. Pgla, n) = Pg(b,n) bis aut endlich viele Auspahmen.
Tin einfaches notwendiges und hinreichendes KEriterium ist bisher nur
in Spezialfillen bekannt, wnd zwar fir Pg(a,n) & Pr(b, m) unter der
Voraussebzung n |m durch Schinzel [4]und fiir Pg(a, n) = Pq{b, m) durch
Schulze [7]. Die iibrigen bisher bekannten Resultate sind Spezialfille
hiervon.

Tn der vorliegenden Arbeit werden diese Ergebnisse durch die Sitze 2
mnd 3 erweitert. Beim Beweis von Satz 3 wird zuriickgegriffen. auf die
Atbeit von Schinzel. Fiir g € N begeichne {, eine primitive g-te BEinheit-
gwurzel. Dann gilt '

Sarz 1 (Schinzel [4]). Bs sei K ein algebraischer Zahlkorper und T
die grofte natirliche Zahl derart, daf ;2,4- 2‘,‘ e K. Ferner seien n, m aus
N mit n|m. Dann ist

Pgla,n) & Pg (b, m)

genan danm, wenn es eine Zahl s € N und ein d € K gibi derart, daf wenig-
stens eine der folgenden Bedingungen erfullt ist:

m

(1) b =d
m
(2) m = 0 (mod 27, o b= —d% [] ad = —cfireinceXK,le N

Al
m

(3)  m=2 (mod2™), o® b= —(LtIZHA" A%
J] & = —¢ fiir ein c€ K, 1eN;

2ir
m

@) - mo=0(med2™), " b=+ +"dn
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Eine Erweiterung von Satz 1 auf alle #, m, fiiv die ein d € NV existiert
mit (d, m) = 1 und n|m-d liefert der einfach zu beweisende
SA1z 2. iy jedes d e N mit (d, n) = 1 gilt

Py (a, n) &PK(GF‘, n-d).

Beweis. Trivialerweise gilt Py(a,n) < Pr(a% n-d). Im Fall a =
0 (mod p) sind 2™ = & (mod p) und 2% = a®(mod p) lashar. Hg gelte also
a = () (mod p) und fiir eine ganze Zahl be K

b™¢ = a® (mod p).
Fiir 4, 4 aus Z mit in - pd — 1 folgh dann
(a* 4" = a™ = 4 (mod p),

wobel die Toversenbildung beim Auftreten negativer Exponenten im
Restklassenkorper mod p erfolgt.

Insgesamt ergibt sich die Behauptung.

Hine weitere Verallgemeinerung von Satz 1 liefert die folgende Aussage.
Fir g & Q bezeichne v,(g) den Exponenten der Primzahl P in der kanoni-
schen Primfaktorzerlegung von g. Dann gilt

SATzZ 3. Bs seien n, m natirliche Zahlen mit Da(m) < v, (m) und »'
das Produkt aller Primzahlen p mit 0 < vlm) < v,(n). Bs bezeichne v
= [n, m] den kgV von n und m. Ferner sei K ein algebraischer Zahlkorper,
w die Anzakl der Binheitswurzeln in K und T die grofite natirliche Zahl
derart, daf L.+ (70 e K. Weiter sei wy, die Anzahl der Binheitswurzeln in
K(Z,). Es scien a,b aus E, a #0, b £ 0 und r der leinste Teiler von 7
derart, dafi ein a, e K emistiert mif '

a4 = a,

”o_ n...
Die Wurzel Va sei so gewdhlt, daf Vo' = a, ist. Erfillt wun K die Bedingung
(5) (w: Ty 'n") = 17
s0 15t Pyla,n) S Pe(b, m) gleichwertig mit der folgenden A@smge: Hs

m _
ewistieren Zahlen s € N, d e K, eine Wurzel Vb und primitive Bindeitowurzeln
Comy § mit

{6} kin,
(D 0,k < max{oy(m), v, {0,)}, falls p |,

(8) Uy (7) < vy (8), falls max{u,(m), Uy (W05)} +2,(8)< v, (0) und p|n’
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derart, daf wenigsiens eine der folgenden Aussagen gilt:
n__m.. ’
9 tYa* Ve = d,

{10y  m 520 (mod 2%, §,,5; @ Vb =4, [[d = —¢ fir ein ¢ ¢ K,
n
le N,

(1) m = 2°(mod 27, Ll @ VE = VI + T 24, [ld=-
fiir ein ¢ € K, L e N,

n__Mm_ —_—
(12)  m =0 (mod 27, L' Vh = VI 4L +2d.

Ein Nachteil von Satz 3 besteht darin, daB zur Beschreibung der
Beziehung Pr(a,n) < Pg (b, m) Bigenschaften der Nullstellen von m.“——a
und #™ — b herangezogen werden. Tn Spezialfillen 4Bt sich dies vermeiden.

% -
Ist K reeller Zahlkorper, so karm ¥Ya offenbar immer so gewahlt werden,
"o
daf 7;/5 reell ist, falls a > 0, oder [ wew Va reell ist, falls o < 0. Durch

o .
geeignete 'Wahl der Wurzel Y6 kann damn immer erreicht werden, dal

w kann in Satz 3 die Wurzel

. Vil
¢y reell ist, also anch § = 1. Im Fa]l7

T/ @ beliebig gewihlt werden, also anch so, daB k = 1 isb. Damib ergibt
sich aus Satz 3 der folgende Spezialiall:

ForLegerUNG 1. Es sei K reell oder #lw. Mt den Bezeichnungen aus
,,

Sotz 3 ist dann _
- PK(aJﬂ)éPK(b:m) :
gleichwertig damit, daf ein dcK und ein 8 € N evistiert mit

{13} v,(r) < w_,,(s),_falls max {v, (m), v, (w,)} +0p{8) < 1y(n) und pa’

derart, daf3 wenigstens eine der folgenden Aussagen il
u

v
(14)  a* P =@, |
z -E - -
{18)  m == 0 (mod 27), @b = 1ot = —¢ fur ein e E,le N,
2in

v v

=% 1w -1 J , v .
(16) = 27°(mod 2°Y), a® b™ = ({4 L 2T, 2II;I @ 0

fiir einec K, leN; ‘
b

k)
bg2o
A7) m =0 (mod 2, ar B = (L.t 7 42
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Offenbar ist #' = 1 genau dann, wenn ein & € N existiert mit (d, m)
= 1 wnd n{m-& Wird die s einschrinkende Bedingung (13) in Folgerung 1
fortgelassen, so erhilt man eine Amussage, welche nach Satz 3 unter der
Voraussetzung #’ = 1 fitr alle algebraischen Zahlkorper K gilt. Diegelbe
Aussage erhilt man offenbar mit Hilfe von Satz 2 ans Satz 1. Satz 3 ist
alse tatséichlich eine Verallgemeinerung von Satz 1.

I folgenden soll nun Satsz $ bewiesen werden. Zur Vorbereifung
werden zuniichst einige Hilfssfitze zusammengestellt. Nach den bekannten
Gesetzen iiber die Zerlegung der Primideale in algebraischen Zahlkor-
pern gilf

Hmrssarz 1. Es sei B eine endliche Kirpererweilerung von K, in der
(X" —a)-(X™—b) in Lincarfakioren zerfdllt. Dann ist Py(a,n) < Pg(b, m)
gleichwertiy damit, daf jeder Automorphismus von B : K wmit einer Nullstelle
von X"—a auch eing won X™ b auf sich abbildet.

no
HILrssATZ 2. Es sei a cine ganze Zahl aus K, Va eine beliebige Null-
stelle von X" —a und 8 ein Auwlomorphismus des Zerfllungskérpers von
X" —a dber K mit

. n_ n_
L) =5, 8(/a) =LV a.
Dann 1dft 5 eine Nullstelle von X™—a fest genau dann, wenn (j,n)|g.

"
Beweis. Genan dann gibt es eine Nullstelle C’ﬂﬂ/a {leZ) von
X*—a mit

! n__ . n__ "n__
$(enVa) = & 5hVa = 1 Va,
wenn es ein I eZ gibt mit I-j-+g = 0 (mod n). Hierans ergibt sich die

Behaunptung,
Hiurssarz 8 (Schinzel [6]). Es sei n e N. Gilt fiir ein a e K

a =9 JeK(L,),
so gibt es ein ye K mit
‘ a’ == ¥,
wobei

a=(w, kgV [E(L,):K]
QPr%g;&hl
oder =4
und w' die Anzahl der n-ten Einhkeitswwrzel in K st
HrpssaTz 4. Bs sei me N, a e K und w die Anzahl der Binheitswur-
zeln in K. Ferner sei r der Lleinste Teiler von 5 derart, daf ein b e K exi-
stiert mit

a =
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und ¢ der kleinste Teiler von n devart, daf ein ¢ € K ewistiort mat

Dann gilt sir, und jeder Primteiler von rfs leilt 10
Beweis. Die Gilltigkeit von s(r ist klar. Nach Vorsussetzung gilt
fiir cine geeignete Binheitswurzel [ e K

a == g™
nin, 7 . , . .
Wegen-;— ?1313 C;-te Potenz einer Zahl ' e K. Dabei mul I° w-te

r .
Einheitgwurzel sein. Ist p nun eine Primzahl mit p - Prw, 80 gilt
fiir Zahlen %, peZ mit Ap+puw =1

C’ _ E’l—-ﬂw — ij.;p’
also

a4 = (GE.C’A)TP, e E.K, CI e K.

Die letzte Gleichung steht im Widerspruch zur Definition von r. BenStigh
werden ferner die folgenden bekannten Aussagen.

.
Hrwssanz 5 (Flanders [2]). Ist p Primeatl und a € K, {, e K, Va ¢ K,

so gilt [K(fyai):K] = P, _ .
HrrssaTz 6 (Flanders [2]). Fs sei p 5 2 Primzahl, a € N und Cpa K,
Cpaﬂ ¢ K. Dann ist
[K(épqw) K] = p.

HirssATz 7 (Schulze [71). Es seien n, m mfiﬁ:ﬂiche Zahlen mit m|n.
Bin Automorphismus o von K(L,) mil a(L,) = &7 lapt &y, invarient genau
danmn, wenn m|j. ‘

Beweis von Satz 3. Wir nehmen zunichst Pg(a,n) < Pgl(b, m)
an, Da jede Nullstelle von X™—b auch Nullstelle von X —p™ ist, folgh
nach Hilfssatz 1 Pgla, n) S Pg(b"™ v) und daraus nach Safz 1 von

Schinzel die Bxistenz von Zahlen se N, d € K, einer Wurzel Vb und
Pprimitiven Einheitswurzeln - {o,, {, mit %k{n derart, dal eine der Bezie-
hungen (9), (10), (11) eder (12) gitt. Nachzuweisen bleibt noch dje‘ Giil-
tigkeit von (7) und (8). Nach Hilfssatz 1 miissen dazu die Automorphismen

) "~ m_ . .
des Korpers B = K (£, Va,Vb) tber K untersucht werden. Hs sel im
folgenden &y, Cypy Lny b Test gewdhlf, und zwar so, daB gilb

2 . Fopin __ p2vin
;3”’ = C};r ":o = iﬁu! :n. = Gag E-:m = Gap -
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Bei gecigneter Wahl von Vb liBt sich offenbar immer erreichen, daf
gilf
. ‘,; = C_%vlﬂ:n‘

- Wir nehmen znndchst an, d&B (T) mcht gilt. Eg gelte also fiir cine
Primzahl ¢

(18) 7,(k) > max {v,(m),

q(wq)}i q|n'.

Hierans wird ein Widerspruch hergeleitet, indem ein Aufomorphismug o
von E:K konstroiert wird, welcher eine Nullstelle von X" —a festlifs,
jedoch keine Nullgtelle von X™—h. Es bezeichne r, den kleinsten Teiler
von 7 derarti, daB

(19) Vaie K(Z,) .
ist. Zundechst wird

(20) g 41K (Vari): K]

n___
nachgewiesen. Wegen Vo' — a, = K geniigt es zu zeigen, daB »jr, nur
Primteiler p mit piw enthilt; denn dann ergib} sich durch wiederholte
Anwendung von Hilfssatz 5, daB

(K (Va): ]

nur Primteiler von rjr, und damit anch nur von (», w) enthalten kann,
woraus wegen (5) sofort (20) folgt. Nach (19) ist a1t #n-te Potenz eines
Elementes aur K({,). Bezeichnet v, den kleinsten Teiler voun » derart,
daB ein a, ¢ K existiert mit

a? = a’gz
80 ist ry]rmyw nach Hilfssatz 3, also

a I

¥ | Ta

2

.

Nach Hiifssatz 4 besibzt rfr, nur Primteiler p mit p}w Damit ist (20)
bewiesen.
Fiir jede Primzahl p wird die Abkiirzung

My = MaX{v, (M), v,(Ww,}}

verwendet. Dann ist m, > 1 und damit nach Hilfssatz 6

{K(;qmqg) (K ()] = g
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Zusammen mit (20) ergibt sich hierauns die Existenz eines Automorphis-
mus o mit

(23_) ‘ O'{Eglmq) = Cqmq,
(22) ‘ O‘(@qmq—;.-l) * Cqmq+1,
(23) om )t = Vah,

Wegen (23) folgt

(24) a'f/a“) = :/a_ g —Va,;n fiir ein AeZ.

Wegen (19) gibt es fiir beliebiges i, € Z einen Aunfomorphismus o‘ von
E: I{ mit

( n) ‘—Cnd

11 o
o (}/a l/a, zn.
Es sei 4y = —A
Betrachtet man anstelle von o den Automorphismus ¢’ o, 50 erkennt
man, daf ohne Einschrinkung der Allgemeinheit o so gewihlt werden

kann, dall neben (21) und (22) gilt

(25) a(ln/E) —Va.

Offenbar 148t ¢ dann eine Nullstelle von X" g fest. Bs wird anderer-
seits nun gezeigt, dafl ¢ keine Nullstelle von X™ —b festiassen kann.
Es gelte o{C,,) = 077, also o(,) = 0&FF. Wegen (21) und (22) folgt nach
Hilfssatz 7

(26) V() = iy,
nach Definition 'von m, also
{27) va{d; M) = vy (m).

Da (25) gilt und eine der Gleichungen (9), (10), (11) oder (12} kommt

tiir oV l;) nur eing der folgenden vier Elemente in Fra.ge:

”

;’;54-;;755’" l/bC ( 4 —2), l/bC ( Ve, (k ATt )

Der Exponent von £, ist dabel immer ganzzahliz. Wegen (18) und (26)
igh

m
L el < vg{m).
Da ¢ als Primteiler von #»' ungerade ist, gilt.

(28) . vg(mf2) = vy (m),
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und nach {27) auflerdem
(29) v,(§12) > vg(m).

Zusammen ergibf sich nach Hilfssatz 2, dall & keine Nullstelle von X™—p
festlassen kann. Damit ist die Giiltigkeit wvonr (7) nachgewiesen.

Wir nehmen nur an, da (8) nicht gilt. Es sei also fiir einen Prim-
teiler ¢ von %’

(30) V(1) > 0,(5)
und
(31) My -+ (8] < v,(n),

Zu konstruieren ist wieder ein Amfomorphismus ¢ von E:K, welcher
eine Nullstelle von X"®—qa festlilt, jedoch keine von X™--b. Die Kon-
struktion erfolgh analog zum vorangegangenen Fall. Betrachtet wird
ein Automorphismus o, welcher (21), (22) und (24) erfiillt und anstelle
von {25) die Kongruenzen

(32) lrﬁ =90 (modpvp[ﬂ)), p Primteiler von n, p =g,
I
(33) 17 = g1 (mod gt~
Ty

Einen solehén Automorphismus o gibt es, da nach dem chinegischen

Restaatz ein 1, exigtiert mit

) in
A P +T = 0 (mod p"™), p Primteiler von n, p ¢
1 1
nnd
llhﬂ_ _E_ﬁi’_ = "m -T2 {mod qvg(n)—vq(s)).
"y 1

Die zur Anwendung des chinesichen Restsatzes hinreichende Bedingung

n
v, (—) L v, (n) —v,(s) —1
"1

ist erfiilt wegen (30} wnd » (") = 2,(ry). Die letzte Gleichung wurde
bereits zum Nachweis von (90) hergeleltet Wegen der Giiltigkeit von
(26), (31), (32) und (33) gilt

(34) (G, ) A
.

1
Nach Hilfssatz 2 188t ¢ also eine Nullstelle von X”—a fest.

m
Anderergeits kommi fiir or(_l/b) nur eins der folgenden vier Elemente
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in Frage:
).sm m A om_ Agm, m}, "’”‘.;_ﬁ.ﬂl m_ i-s_m+2'j+g+j_)
l/b e ( ] 1/3) (,.1+;¢ )’ ]/b C( ¥ 2}, l/b-Cm rp ko3

Wie im vorigen Fall gilt wieder (28) und (29) und wegen (7} und (26)
anferdem
mo. .

Y (“‘i"' '.7) 2 0,{], m).
Weiter ist

?Jg()bsmlﬁ) < 'Uq(m’j):
denn es gilt (27) und nach (33)

Vg (Anfry) = va(n) —2,(8) —

Insgesamt folgt, daB o keine Nullstelle von ™ —b festlassen kann. Damit
igt die Giiltigkeit von (8) nachgewiesen.

Wir nehmen nun an, daB (6), (7) und (8) gitt und eine der Gleichun-
gen (9), (10), {11) oder (12). Dann ist Pg(a,n) = € Pg(b, m) zn beweisen.
Bin Aufomorphizmus ¢ von E:K lilt sich vollsténdig beschreiben durch
zwei (leichungen der Form

. (EZu) = Czu b ag (]/f") ]/ﬂ'z C = ]/af
Ohne Binschrinkung der Allgemeinheit gel wieder

ﬂ
¥

W= Ly L= Ch L=h L= = i
Dann gilt
o(L) =&, alln) = &7
m_ 23n Aswy !ﬂj
o ol i T LT R,
falls (9) gilt oder (12) wnd o(VZ,+L7+2) = }/Cg,+€;1+2«
m.. m_ (Amqu;: -E«m) | .
(36)  o(VB) =Vbhi, " , falls (12) gilt und
oWl +L+2) = Vi + I +2,
{224

(37) ”f/b) Vi- Lo , falls (10) gilt oder (11) und
oVt i +2) = u/cﬂ+ S +2,

(Asm‘P;‘: J+mT

(38) cr("f/b ]/b £ i , falls (11) gitt und
Vit +2) = —1/52,+ -

B — Acta Arithmetica XLI, 4
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Nach Hilfssatz 2 1iBt o cine Nullstelle von X" — ¢ fest genau dann, wenn

: S in
(39} _ (4,m) e
gitt und eine Nullstelle von X™—b genau dann, wenn
2
(40) (G m)| om 2, Falls (35) gilt,
. ismo om . Mm .
(41} (G, m)|—— +—d+ 5 falls (36) gilt,
7 k 2
. ism A i
(42) (7, m) T +%‘3+%, falls (37) gilt,
. . Agm  ome . omo-J
43 A Mo me T .
(43) (J;m) N A +5 falls gbe) gilt .

Bs gelte (39). Dann ist zu zeigen, daf jeweils eine der Teilerbeziehungen
(40), (41), (42) oder (43) gilt. Es sel p ein Primteiler von (j, m}. Dann gilt

(44) ol m<, (% a)

Dies ist klar, wenn v, (%) < vl;(mi ist. Wegen %|n mub andernfalls P |0

gelten tnd wegen (7) SR ‘ L oo
V(%) < vy (W) . o .

Wegen p|j folgt nach Hilfssatz 7 anBerdem . -

(48) B> v,(my).

Tnsgesamt ergibb sich (44).
Wir weisen nun die Ungleichung -

(46) 0,7, 1) < 1, (Asmmr)
nach. Ist m,--v,(s) < w,(n), so mul pin' gelten und damit nach (8)
TJ_.[,(’,“) < 'Dp(s)!

woraus (46) unmittelbar folgt, ITm Fall m,-+n,(s) = v,(n) ergibt sich aus
(39)

(47) L %(j,p’”ﬁ)g%(i's@ p).

"
Ist wmy, = g,{m), so erhilt man (46) unmittelbar. Andernfalls ist
My, = By () > v, (M)

woraus zusammen mit (45) und (47) wieder (46) folgt.
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Wegen (44) Tnd (46) bleibt nur noeh aus der Giligkeit von (39) zu
heweisen, daB der Faktor 2 in (f,m) nicht hiufiger aufgeht als in der
jeweiligen rechten Seife der Teilerbeziehungen (40)-(43). Hierzu verwen-
den wir dag Resultat aus Satz 1 von Schinzel, Da eine der Gleichungen
(91-(12) naeh Voraussetzung gilt, folgt mach Satz 1

ki

Prla,n) S Pe(b™, ).

v
Der Automorphismus o 1884 also eine Nullstelle von X°—5™ fesf. Nach
Hilfssatz 2 ist dies der Fall genan dann, wenn

y)
(3, ) kil —E—E-j, ‘ falls (35} gilt,
7 k
. Asv v, W .
(48) o= +50+5 falls (36) gilt;
. LT N .
(49) (i, %) - +-£'J+%, . falls {(37) gilt,
A v v j S e
o)l — F it il
{50) Gy0) |-+ d+gt+y, falls (38) g
Nach Voraussetzung ist v (m) = v,(v). Aus (44) vnd (46) folgt also
(5 ©) < s (;), falls (36) gilt,
v2(75 ) évz(%), falls (37) gilt,

.

1

), fally (38) gilt

bD | .

(51) velds ) < v(

e o

nnd damnib

Ta{J 7"7')*{-.?32(?: ), falls (36) gilt,

2a(j, M) <2, (—;—), falls (37) gilt.

Die Ungleichung (51) ist nur moglich, wenn v,(v) = vy(7) ist, also

) m
”2(J:m)-<~.’”2(“2— 4‘5‘)

Damit ist Satz 3 bewiesen.
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Some asymptotic formulas on generalized divisor funetions, ITI
by
P. Erpos and A. SArxOzy (Budapest)

1, Throughout this paper, we uwse the following notation:
C1yCay-eny Xoy Xq, ... denote positive absolute constants, We denote
the number of elements of the finite set § by i8|. We write ¢ = exp(a).
We dencte the least prime factor of » by #{n}), while the greatest prime
tactor of n is denoted by P(n). We write p*|ln i p°|a bub p* 1n. o(n)
denotes the number of all the prime factors of # se that e(n) = > a and
we write e
(R, &, y) = Z a.
2%in
| z<p<y

The divigor function iz denoted by d{n):

d(n) = D'1.

dln

Let A be o finite or infinite sequence of positive integers o, < @, << ...
Then we write

1
Foo)= 31, folay =2 dm =1

aed asd acd
s [: Lo ajn

{in other words, 4, (n) denotes the number of divisors amongst the a; 8)
and
D, (2) = max d,(x).
I<in=Cow
The aim of this series is to investigate the funchion .D,(z). (See [1]
and [27; see also Hall [4].) Clearly,

D' am) = af (@) +0(@).

ln<e

Thus if £, (a) is large then we have D, (z){f4(®) > 1. T Part IT of this



