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Introduction. En 1938, Pisot [4] étudiait certaines suites E(a,, a,)
d’entiers positifs (a,) définies & partir des entiers a, et a, par la condition:

(*) —12<ays1—afa,—, <12, n>=1.

Il montrait directement, pour tout couple (a,, a,) vérifiant 0 < a, < q,,
Pexistence de la limite 6 > 1 telle que lim, 4 (a,+./a,) = 0.

Il déduisait également de théorémes de convergence, établis dans la
premiére partie de sa thése, pour tout couple (a,, a,) vérifiant a, > a,+3 /3 a,,
'existence de 6 > 1 et A >0 tels que

lim (a,+,/a,) =0 et lim (a**t/a%, ;) = A.
n—-+ o n—=+wx

L’ensemble des nombres 6 ainsi produits est un ensemble dénombrable
E contenant I’ensemble S des nombres de Pisot et 'ensemble T des nombres de
Salem.

En 1979, Boyd [3] généralisait les E-suites de Pisot en introduisant les
F-suites de Boyd F(a,, a,, a,) d’entiers positifs (a,) définies a partir des entiers
a,, a, et a, par la condition:

Ay

(an+1+an—1)S§, nzl.

Il montrait directement, sous certaines conditions initiales portant sur a,,
a,, a,, l'existence de 8 > 1 tel que lim,_, , , (a,+/a,) = 0. L’ensemble F de ces
nombres 6 contient également les ensembles S et T.

Nous proposons ici de généraliser les suites E(a,, a,) et de définir les
E(2)-suites E(a,, a,, a,, a;) a partir des entiers positifs a,, a,, a,, a, par une
condition généralisant la condition (*).

Nous associerons a certaines de ces suites dites “convergentes” “réelles”, un
ensemble E(2) de couples de nombres réels supérieurs a 1 et nous montrerons
que 'ensemble E(2) contient les couples (x,, a,) d’entiers algébriques réels
supérieurs 4 1 dont les autres conjugués ont un module inférieur ou égal a 1.
Enfin, aprés avoir amélioré le théoréme de convergence di a Pisot [4], nous
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9 <

déduirons des conditions suffisantes de “convergence
entiers a,, a,, a, et as.

réelle” portant sur les

1. Définition des E(2)-suites. Exemples. Si (a,),», désigne une suite de
nombres réels et k un entier, k > 1, on note D*(a,) le déterminant de Hankel
d’ordre k de la suite

a, An+y -oo Onti-1
a a a
k Nk _ n+ 1 n+2 n+k
D (an)_D (an, an+l,""an+k—l)—
Qn+k—1 An+k -+ Qnt2k-2

Plus généralement, pour 0 < i < k, on note D*(a,, Gui 1, --.» Guii --+» Gnsi) l€
déterminant

k a
D (an’ Anatsooes Butis -ons an+k)

a, Ap+1  -or Quyi-y Qnritt Qnik
| Gn+1 Qn+2 . Qpyj An+i+2 Qn+k+1
Qnig-1 Qn+k -+ Onik—1+i-1 Onyk-1+i+1 -+ Gni2k—1

Les résultats de Pisot [4], Boyd [3] et Bertin [1], [2] suggérent les
définitions suivantes.

DEFINITION 1.1. Soit k un entier, k> 1. On appelle E(k)-suite une
suite d’entiers (a,),»¢, notée E(a,, a,, ..., @ ~1), définie a partir des entiers
g, ..., Azx—y, par les inégalités:

—1/2 < D**'(a,)/D*(a,) < 1/2, n=0.

DErFINITION 1.2. Une E(k)-suite est dite convergente si les conditions
suivantes sont réalisées:
(i) pour tout 0 <i<k—1, on a:

hm [Dk(am ey dn+ia ey an+k)/Dk(an)] = hm Onk-i = Ox—is
n—+ o n—+ o
(ii) léquation X*—g, X* 1 +0,X* 2+...+(—1)o, =0 posséde toutes
ses racines de module supérieur a 1.

DiEFINITION 1.3, Si k = 2, une E(2)-suite convergente est dite réelle si les
racines de I'équation X?—o,X +0, =0 sont réelles.

Avant de donner des exemples de E(2)-suites “convergentes” nous allons
établir un théoréme préliminaire.

THEOREME 1.1. Soit (4, &, u, f) un quadruplet de nombres réels vérifiant
A#0,p#0,Ja| > 1,8 > 1, Aa"+uf" =u,+e¢,, u,e€Z, —1/2 < |¢,| < 1/2, pour
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lequel il existe un rang n, tel que:

1
(D SUP Il < S DB+ 1

Alors, la suite (u,) vérifiant pour n = n, = n,,
D3(u,)| 1
D2(u,)| =2’

est une E(2)-suite de Pisot.

Preuve. Soit L I'opérateur différence de polynéme minimal-(x — o)(x — ).
En 'appliquant successivement a la derniére colonne puis a la derniére ligne du
déterminant D3(u,) et en développant par rapport i la derniére ligne, on
obtient:

D*(u,) = (L*(4,))D*(u,) + O ().

Or, D*(u,) = Au(af)"(a— P)*+o((@p)"); par suite, u, = o(D*(u,)) et I'on obtient
immeédiatement

lim sup |D*(u,)/D*(u,)| = lim sup|L*(e,),
d’ou le résultat griace a (1.1).

Remarque. En écrivant D3(u,)/D*(u,) sous la forme D3(u,)/D*(u,)
= Up44—Up+30,1+ Uy 20,2, il résulte du théoréme précedent que I'ensemble
des quadruplets (4, a, u, f) vérifiant les hypothéses du théoréme 1.1 est
dénombrable. On retrouve ainsi un résultat di a Pisot ([4], p. 227).

TutoreME 1.2. (Exemples de E(2)-suites “convergentes™.) Soit o et f deux
nombres réels, uniques racines extérieures au cercle unité d’'un polynéme unitaire
a coefficients entiers. Alors il existe des nombres réels non nuls / et p tels que la
suite (u,), ou u, désigne Tentier le plus proche de Ao"+ uf", soit une E(2)-suite
“convergente” vérifiant

lim 6,; =a+p et lim 6,, =af.
n—+ o n—+ o
Preuve. Supposons d’abord « et B conjugués et considérons K = Q(x)
le corps de nombres réel de degré s, ayant la base réelle d’entiers
(@)1 <j<s= (@)1 <j<s, de bases conjuguées (o), <j<s» 1 <i<s. Soient 4 le
discriminant de K, C, et é des constantes positives vérifiant

1
2(jl + DB+ 1>

D’aprés le théoréme de Minkowski sur les formes linéaires, il existe des entiers
non tous nuls n,,...,n  tels que Yentier algebrique A=nw,+...+nw,

0<d<l, C, & '>. /4, (-2d<
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vérifie |4,| < Cy, |41 <8, 2<j<s, ou A, =4, 4,,..., 4, désignent les con-
jugués de A.

En prenant A=A, p=A,, u, = Trg,o(Aa") on obtient donc, pour tout
nz=0:

Mo+ " | <(s=20 < S T PRI+ 12

Le théoreme 1.1 entraine alors que pour n > n, la suite (u,) soit une E(2)-suite.
La “convergence” se déduit des égalités:

2 A
lim D (um Upt 1, un+2)= Ii un+3un_un+1un+2=a+ﬂ

2 2
n—+o D*(u,) no>+w Upln+2—Un+
et
2¢4 2
. D (una Uyt 1, un+2) . Up+3Up+1—Up+2
lim 3 = | > = of.
n—+ o D (un) ne+ow Un+2Upy—Upyy

Si o et § ne sont pas conjugués, on opére comme précédemment en considérant
simultanément les deux corps de nombres réels K, = Q(2) et K, = Q(f).

2. Un théoréme de convergence. A partir d’une suite quelconque d’entiers
(@,)n> 0, On définit la suite b, = (a,, ..., a,+4) de h+ 1-uples d’entiers, h étant un
entier strictement positif. La suite (b,),» o peut étre associée a une suite (F,),0
de diffeomorphismes de R**! ayant les &, pour difffomorphismes réciproques.
L’espace R**! est muni de la norme sup. Si x = (x,, ..., Xx,) est un point de
R**!et ¢ =(cy, ..., c;) un h+ 1-uple de nombres réels positifs éventuellement
infinis, on note B(x, c) (resp. B(x, c)) le pavé ouvert (resp. fermé) de centre x de
coté 2e.

Le théoréme suivant établit des conditions suffisantes de convergence de la
suite &@,(b,) vers 'élément B de R**!. Il améliore 1égérement un théoréme di
a Pisot ([4], pp. 209-214). D’une part, les majorations (2.1.2) sont supposées
seulement pour un sous-ensemble propre J < {1, 2, ..., n}. On obtient alors la
limite de certaines composantes du vecteur @,(b,) sans qu’il soit nécessaire
d’obtenir celle des autres composantes. Dans certains cas, cette généralisation
est nécessaire, par exemple pour étudier les suites de Boyd mentionnées dans
Iintroduction, ou a, = Aa"+ ua~ " +¢,, car le comportement asymptotique de a,
ne détermine pas le paramétre u.

D’autre part, les difftomorphismes F, sont définis sur des ouverts A,
veérifiant A,_; < A,, pour tout n > 0 et non sur le méme ouvert A. Ceci permet
d’utiliser une suite b,, avec b,e F,(4,). Enfin, la convergence a lieu dans la
boule B, et non dans le fermé W< A. C'est précisément cette situation que
nous allons rencontrer dans I’étude des E(2)-suites.

THEOREME 2.1. Soit (F,),.n une suite de difféomorphismes de A, dans R***,
ou A, designe un ouvert de R**'. On suppose que les composantes F,;,
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0 <j < h, du diffécomorphisme F, vérifient les relations:
(2.1.1) Foj=Fn_1j+1, O0<j<h—-1,n21,

et que I'on a les inclusions A, = A, 1, pour tout n 2= 0. On suppose également que
les difféomorphismes ®,, réciproques des F,, vérifient pour jeJ, J ensemble
d’indices non vide, J = {0, 1, ..., h}, les inégalités:

2.1.2) |D+1@u j(Fa@)| < ¥ o

pour tout élément a de A,, ou Y, ; désigne un nombre réel positif, tel que la série

Yom=1V¥m,j converge.
On note pour 120, ¥,; la somme

Y,,= Z Umj, e Y= (¥ios<jsn

Pélément de (R*Y**1, ou, par abus de notation, ¥, ; est infini pour j¢ J. S'il existe,
pour tout n>=>0, un élément b, de F,(A,), a coordonnées entiéres,
b,=(a,, ..., a,+,) vérifiant, pour tout n > 1:

2.13)  |b,—F,0®,-1(b,-1)l <% et [b,, b,] < F,(4,),
b, = F,o®,_y(b,_y),

alors lélément ®,(b,) appartient & B, = B(®,(b,), 1 ¥,). (Bo,; = R pour j¢J.)
En outre, pour tout je J, la suite de nombres réels (®, ;(b,)), a pour limite B;,
élément de B, ; vérifiant linégalité:
|B;— Po,j(bo)l < 3 ¥o ;-

Preuve. Supposons définis les éléments b, de F,(4,), m=0,1,...
..., n—1. Puisque b,_, € F,_1(4,-,), alors @, _,(b,-,)eA,_, = A,. L’élément
b,=F,o®,_,(b,-,) vérifie alors:

(2.1.4) ¢n(5n) =@, _;(b,-4).
Des égalités (2.1.1) et (2.1.4), on déduit:
En.j = Fn.j[¢n(5n)] = Fn,j[¢n—1(bn-1)] = Fn—l.j+1[(pn—l(bn—l)] = bn—l.j+l,
0<j<h—1.

Comme les composantes de b,_; = (@,-4, ..., 3, +5) sont des entiers, il en est
de méme des h premi€res composantes de b,.
Pour réaliser (2.1.3), il suffit alors qu’il existe un entier a,., tel que

lan+n—bnsl < 1/2. En effet, en posant b, =(a,, ..., Gy—1+p, Gz+4), ON aura:
15,— bl = 11b,— F,0@,— 1(By—)ll = |an+4—Fna[Pn-1(bn-1)]]

= {8p+n—bnal < 1/2.
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Nous allons montrer que 'élément &,.,(b,) ainsi défini appartient a
B, = B(®P(b,), 3 ¥,).
Supposons également vérifiees, pour 0 < m < n—1, les inclusions:
B, = B(®,(b,),3¥,) < Bn_1 =...c By,

Puisque les éléments b, et b, de F,(A,) ne différent que par leur derniére
composante, et grace a I'inclusion [b,, (b,)] = F,(4,), le théoréme des accrois-
sements finis permet d’écrire, pour jeJ:

(215)  19,,(b)—Pn;(b)l < b, B, sup |Dys1Puy(2) < 3

zelbn-sn]

d’aprés (2.1.2) et (2.1.3).
Soit alors x = (x,, ..., x,)€ B, = B(®,(b,), 1 ¥,).
Pour jeJ, on a:

(216) Ixj_¢u,j(bn)| < % 'I’n.j = % Z '/’n-i'

Les relations (2.1.5) et (2.1.6) entrainent alors:

1Xj— Pn—1,j(bn- 1)l = |xj_¢n.j(5n—l)| <3¥,-1; JjeJ.
On en déduit alors I'inclusion:

B, = B(®,(b,), 3¥,) = B,_y = B(Pr_1,j(bs_1), 3 ¥u-1),
puis:

B,cB,_,c...cB,.

Ecrivons maintenant (2.1.5) sous la forme:
2.1.7) @y, j(B) — Po—1,/(bn- 1)l < 3V,

Comme les séries (Y, j)nen SONt convergentes pour jeJ, la suite (P, ;(b,)).en est
une suite de Cauchy de B, ;, donc converge vers un nombre réel §; de B, ;.
On déduit de (2.1.7) l'inégalité:

IB;—®Po.j(bo)l <1Wo,;, jeJ.
Ceci achéve la démonstration.

3. “Convergence” des E(2)-suites. Le théoréme 2.1 montre, qu’étant donné
une E(k)-suite, on assurera sa “convergence”, en imposant des conditions
initiales, c’est-a-dire des relations entre les a,, a,, ..., az—,. Cest I'objet du
théoréme suivant.

THEOREME 3.1. Soit (a,),>0 une E(2)-suite définie a partir des entiers a,,
a,, a,, a, telle que ay > 0, a; >0, o, = a,a,—a? > 0 et telle que I’équation
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X2~06¢,1X +0¢,, =0 posséde deux racines réelles a, et B, supérieures a 1 et
distinctes.
On note t, la racine réelle positive de I'équation

x* o —(x+1)a, = 0.

On suppose vérifiées les inégalités:

1 1
1. —, 1 —,
(3.1.1) a0>1+to+2cK Bo > +r0+2cK
0 <c < o, /a,, trés voisin de o, /a,,
(3.1.2) 2(1+1g)aqy = a4,
(3.1.3) (1+T0) —0y, 1(1+To)+002 > Z'M (1+ 0)+2d K
a,
L L,
(3.1.4) 24K <
ay
15 =2=2 51,
(3.1.5) a

ou o, =D*a,)=a,a,—a3 et K=r1}/(1+21,). Alors les équations
X%—0,,X+0,, =0 possédent leurs deux racines, réelles, supérieures a 1, a et
B, distinctes. On a en outre,

lim a,=a>1 et lim g, =8>1.
n—+ o n—+awo

LI N1

La E(2)-suite E(a,, a,, a,, a;) est donc “convergente” “réelle”.

De plus, I'ensemble des couples (o, B) ainsi obtenus est dense dans
(1, + )2 Si I'on suppose en outre, (6q,)*>—40,,, > 413, on a également
a#p.

(On rappelle que

2 ~
D (a", An+is an+2) _ an+3an—an+lan+2

Opn1 =

D*(a,) B Gni2G,—anry
D*(G,, G+ 15 @ns2) A ni2
— n’ n b n = n N.
T TTTDG) e
Preuve. Soient F, les applications de R* dans R* définies par:
F,: R*> R4,

y = (}., o, o, ﬂ)H(Ad"-}-ﬂﬂ", ).(I'H-l +Ilﬂ"+l, Aa"+2+u,8"+2, Aan+3+#ﬁn+3)'

Les F, sont des diffeomorphismes sur tout ouvert'Q2, ou la matrice jacobienne
de F,, dont le déterminant d, est un déterminant de Vandermonde généralisé,
est inversible.
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On a:
d, = —Au(ap)*(@—p)*.

Par suite sur tout ouvert Q, sur lequel d, est différent de O, les F, ont des
difffomorphismes réciproques @, définis par:

b, F(Q)—Q,,

xﬂn_y Xa,—y
o0 25 gy )

ou a, et B, sont racines de I'équation:

tx— ty—z?
_x sz y

2 =0.
X xz—y*"  xz—y? 0
On a en outre, pour ye€,:
(n+2)a—np
D,®,,(F,)= m,
D@ (F,) i

T (B—a)  Ap@pr(B—a)’

Les formules donnant D,®,,(F,(y)) (resp. D,®,4(F,(y) se déduisent de
D,®,,(F,(y) (resp. D,®,;(F,(y))) par la symétrie évidente (4, x)—(u, f).
Définissons, pour n = 0:

A,={4, p,a, P)eR*, a>1+0, > 140, 6 >0,
Ap(@B)'(B—a)? > c(1+K)'"|Aa"+ pp’l},

ou 0 <c < ,/a,, K=0*/(1+20), ¢ étant déterminé ultéricurement.

On voit immédiatement que pour tout n >0, les F, sont des dif-
féeomorphismes sur A,. En outre, A, < A,,,, pour tout n > 0.

En effet, si (4, u, a, f) vérifie par exemple B > a et

Ap(a ) (B—a)® > c(1+ KY'|Aa"+ up’|,
a>140, f>1+0, 6 >0, alors Au>0 et
Ap(@By (B~ > c(1 + K)a|ia" B+ up" |
> c(l+K)yalda"*tt 4 upntl
>c(1+K)y"(1+0)|da"tt +pup**1)
> c(1+ K" Haa"+ L 4+ uprtl,

140
car 140> 140

=1+K.
1420 t
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Enfin, pour ye 4,, on a la majoration:

|D4(pn.3(Fn(7))| < = \[/n.S;

1
c(1+K)
d’ou W0,3 = Z’tﬁ:l !p,,,':; = 1/(CK), de méme .PO.4 = 1/(CK)

Soit b, = (ay, a,, a,, a,). La condition b, € Fy(A,) est réalisée car I’équa-
tion X2 —a0,; X + 0o, = 0 posséde deux racines réelles supérieures a 1, a, et 8,
vérifiant (3.1.1). Supposons réalisées les conditions b,e F(4,); 0 <i<n—1, et
cherchons si la condition b,e F,(A4,) est réalisée (b, = (a,, @n+ 1> G+ 2> An+3))

Comme la suite (a,) est une E(2)-suite, les rationnels o, ; et g, , vérifient les
inégalités (x) équivalentes aux inégalités de la définition 1.1:

1 a, <o - <1 a,
2Mn+l !t "—l‘l\z'ﬂn+l,
(*)
1 An+1 <a P <1 n+1
2'ﬂn+1 2 "_1‘2\2‘dn+1
On déduit alors des inégalités (*), par sommation:
1/ a a
3.1.6 2> Go2—=| —=4...+—1 ).
( ) Opn2 > 00,2 2(&‘,24' +-9[,.+1
Or:
A sy o, Ay G, a, On-1,2
— - ='———_=an—lﬁn—l = ’
Qn+1 a A, piy Qn+1 an—1

puisqlle Qnt+1 =0p-1,18,—0p-1,28y-1.
Supposons vérifiée par récurrence l'inégalité:

ap-1

On-1,2 > la

n

la condition a'o‘zﬁ > 1 n’est autre que ’hypothése (3.1.5).
a,
On obtient alors:

(3.17) (—d"“)/(ﬂ>> Toiz _ _Gmibaoy (4T,

Qpsy a, On-11—1 Gy +Bu-i—1" 1420

D’ou:

(3.1.8) nt1 % Ou encore 6,- ., I 14K

A piy dn(l'f'K)’ Qn+1
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En reportant la majoration (3.1.8) dans (3.1.6), il vient:

> l_a_z 1+L+ +
Op.2 Jo,2 2d2 1+K (1+K)"_1
a, 2 1+ 1 a, , .
>a°'2_§d K >(1+0) +C—K_§ﬂ d’aprés (3.1.1)
1 1

>(1+0)® si 0<c< o, /a, et (3.1.2);

d’ou:
(3.1.9) a2 > (1+0)%
. a, . ,
Montrons enfin la relation a,,,za— > 1, qui assurera la récurrence.
n+1

On a:

a o a o .

Opz—=—"2 G, 1,—>—""2 (1+K) daprés (3.L8).
Qnv1  Op-1,2 Qn+1 On-1,2

On déduit alors de (*):

1 Qn+1
Gn,2 > On-1,2"% >

2Mn+l,

d’ou:

1 An+1
a, <an—l,2—2d"+l>(l+K)

o, > , d’aprés (3.1.8),
,2a"+1 On-1,2 P ( )
) (1+K)a,
>1 81 Gp-1,2 > W,
ce qui est réalisé si
(1+K)a,  a,

n— > - ’
In12 T34 K1+K)  24,K
grice a (3.1.8).
Or linégalité 0,1, = Apy /A, > a,/24,K est équivalente a
a2+, ,K < 1. 1l suffit donc de montrer cette derniére inégalité.
Mais

G _ G Ay G 4]
Aper Ay Ayer oA LK

n>2, daprés (3.1.8);
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d’ou
an al

<
2e0 41 K 2e4,K

<1, daprés (3.14).

L’inégalité (3.1.9), 4 savoir o,, = Hp+2/p+; > (1+0)?, entraine, puisque
o >0, et par récurrence, %,+, > 0. D’ou:

(andn+2_an+2ﬂn+l)2+4'dn2+l'ﬂn+2

>0
2 2 .
A1 g1

(an.l)z —40,,; =

Par suite, 'équation X?>—g, ;X +0,, = 0 posséde deux racines réelles positi-
ves distinctes, 'une d’entre elles étant supérieure a 1 + o, puisque g, , > (1 +0)>
D’aprés (*):

(1+0)—0,,(1+06)+0,,

> (1+a)2—(1+a)[a0 1+;(;2 T +‘“:j'"“>]

1 An+1
+0'0 z—iliy'F +d :I
2 n+1

> (1+0)*—(1 +0)60,1+00,,—(1+0)

a,
2.sz¢K 2&/K

>0,

d’aprés (3.1.3).
Par suite, les deux racines o, et f, sont toutes deux supérieures & 1+g.
Pour achever de montrer la relation b, e F,(A4,), il suffit de prouver que
Anyi/a, > (1+K)c.

Or:
'g[n+lan—l - ﬂ A’n—l(an—l)n-l+“n—1(;8n—l)"_l
— —— — Y-1Fn-1 n n
an 'dn )*n—l(an—l) +#n—l(ﬂn—l)
>a,_y, Si par exemple B, > a,_q,
>140>1+K.
D’ou:
o, o
LN (1+K)" L>(1+K)\'c carc<—L.
n ay ao

La démonstration ci-dessus prouvant la relation b,e F,(4,) prouve de
méme les relations zeF,(4,), pour tout ze[b,, b ]. Enfin, étant donné
une équation X?—o0,,X +0o, =0 ayant ses deux racines réelles a, et f,,
supérieures a 1, 'existence de ¢ > 0 tel que:
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>1+ +1+2(7 et f>1+4 +1+20
o o+—— o+——,

2co? 2co?
a lieu pour ¢ > 7, ou 7, est la racine positive de I'équation x>/, —(x + 1)a,
= 0. D’aprés le théoréme 2.1, les suites (a,) et (f,) tendent vers des limites
respcctives a > 1 et f> 1 vérifiant:

ag
2+,K

le—aol < 1¥,5= rd K’ B—Bol <3¥o.4=
“¥1

Or, pour g > 74, On a

ap _ag(l+20) a, 1+2t0<‘t'
~ 0>

= <
2K 2,6 2o, 1}

on en déduit:
(3.1.10) je—aol <1, e |B—PBol <.

Comme 7, tend vers 0 avec a,/</;, au besoin en remplagant le quadruplet
(ay, a,, a,, a,) par (ta,, ta,, ta,, ta;) avec t entier suffisamment grand, on en
déduit que I'ensemble des (a, B) est dense dans (]1, + o[)2. On déduit
également de (3.1.10) si (0o,,)>—40,, > 413, la relation o # f.

ExeMpLES: 1. La E(2)-suite E(2, 3, 5, 9) définit la suite de terme général
a,=2"+1, non “convergente” car o,,; =3, 06,; =2 mais [équation
X?—-3X+2=0 n'a pas ses deux racines de module supérieur a 1.

2. La E(2)-suite E(1, 3, 4, 2) définit la E(2)-suite 1, 3,4, 2, —4, —12,
—16, —8, 16,48, 64,32, —64,... On a 0,, =2, 6,, =2. Cest donc une
E(2)-suite “convergente” “imaginaire” avec o et f points limites complexes,
racines de I'équation X2—-2X+2=0.

3. La E(2)-suite E(22, 44, 132, 1320) vérifie les conditions du théoréme
3.1. En effet o, =968, .o/, = 40.656, go; =24, 60, =42, a5, = 1,9004...,
@2 = 22,0995..., 1, =0,3099..., K =0,096038..., 1/(2cK) < 0,12.

En outre, la condition (g¢ ;)>—400,, > 413 étant vérifice, la E(2)-suite
E(22, 44, 132, 1320) “converge” et son couple limite (a, f) vérifie o > 1, § > 1,
a# B, |a—1,9004..] <0,3099... et {§—22,0995...| <0,3099...
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