Errata
au travail

Sur les fonctions absolument continues d’intervalle
(Fundamenta Mathematicae XXVII)
par
S. Kempisty (Wilno).

Page 12, ligne 11, en descendent, au liew de: norme lire: mesure.
Page 15, ligne 17, en descendant, ajouter: dés que D.F et D.F sont
sommables.
Page 15, ligne 5, en remontant, au liew de
(B) [F< [ Yn) o< [ u(z) do<(B) [ F
R yid R R
lirve: '
(B) [F< [Ua) dw,  [u(n) do<(B) [ T.
R R R R
Page 19, ligne 7, en descendant, ajouwter: E étant couvert par S.
Page 20, ligne 4, en remontant, aw liew de: p(E) lire: p(D).
Page 27, ligne 10, en descendant, supprimer: I'r.
» lignes 1-6, en remontant, supprimer lignes 1-6.
Page 29, lignes: 4, 6, en descendant, supprimer: régulidrement
intégrable. '
Page 29, ligne 5, en descendant, aw liew de: ACr lire: VBr.
Page 31, ligne 11, en remontant, au liew de: nulle lire: finje.
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Sur une propriété des espaces métriques séparables.
Par

Waclaw Sierpifiski (Warszawa).

M. C. Kuratowski a posé récemment le probldme suivant:

E étant un espace méirique séparable, existe-i-il toujours ume
famille denombrable ou finie @ de sous-ensembles de E & la fois fermés
et ouverts, telle que tout sous-ensemble de E & la fois fermé et ouvert
soit une somme d’ensembles de la famille D.

Le probleéme de M. Kuratowski n’est pas encore résolu. Or,
je donnerai ici la solution positive du probléme affaibli qu’on obtient
en remplacant dans le probléme de M. Kuratowskile mot somme
par le mot limite. Je vais démontrer notamment ce

Théoréme. E ctant un espace mdrique séparable, il existe une
famille dénombrable ou finie @ de sous-ensembles de E, & la fois fermes
et owverts, telle que tout sous-ensemble H de E qui est & la fois fermé
et owvert est de la forme

H:nlij:.}Enz(El—l,-Eg—l—Eg—}—...) (Bet+Es+..)(Hs+...) ... =
e FaFaFy..+ EBsBy...+ By Byt
ol Ene® pouwr n=1,2,3,...
Démonstration. Soit E un espace métrique séparable donné.
Il existe donc une suite infinie de sous-ensembles ouverts de F
(1) Uy Uy, Uy, ...

telle que tout sous-ensemble ouvert de F est une somme de certains
ensembles de la suite (1). ‘
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Soit F la famille de tous les sous-ensembles de I qui sont & la

fois fermés et ouverts. Soit

(2) | o=(

M1y M2y +eey mk)
N1y N2yeery NI

un systéme formé de deux suites finies quelconques de nombres
naturels. L’ensemble S de tous les systémes o est, comme on sait,
dénombrable.

Nous ferons correspondre au systéme (2) un sous-ensemble
de E, & la fois fermé et ouvert, comme il suit.

Sl existe au moins un ensemble H de la famille 7, tel que:

Umy+ Umy + ... + Um, ,CH et H(Uny+ Ung + ... + Un))=0,

un quelconque de tels ensembles H correspondra au systéme o et
nous désignerons cet ensemble par H,. Dans le cas contraire, nous
poserons H =K.

Soit @ la famille de tous les ensembles H, ol oeS. Je dis que
la famille @ satisfait &4 la thése du théordme.

I’ensemble S étant dénombrable, la famille @ est évidemment
au plus dénombrable.

Soit maintenant H un ensemble quelconque de la famille F.
Les ensembles H et E—H sont done ouverts et, d’aprés la propriété
de la suite (1), il existe deux suites infinies de nombres naturels,
Myy Mgy Mgy ... €6 Ny, Mg, Mg,..., telles que:

(3)  H=TUm+ Uny+Uny+... et B—H=Un+ Unyt Uny+...

Posons ;
M1y, Moy ooy T .
4 = 3 102 eeey l) —
(4) o (%1, Moy ooy My pour =1,2,3,..
On a Huie@ pour ¢=1,2,3,... Je dis que
(5) H:h’mHUi.
=00

En effet, il résulte de (3) qu’on a pour 1=1,2,...:
Umy+ Umy+...+ Um,CH et H(Un,+ Uny+ ... Un,)=0.

H étant un ensemble 4 la fois fermé et ouvert, on a done selon
la. définition de 1’engsemble H,,i:

(6) Um,+Um2+---+Uml.CHaz. et H, (Up,+ Up,+ ... Up)=0.
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Soit maintenant p un point quelconque de H. Daprés (3),
il existe un indice  tel que pe Um,, d’olt selon (6) peH, pour i>r,
ce qui donne pelim H, o On trouve ainsi

=00

(7) HClim H,,

=00

D’autre part, soit p un point quelcongue de E—H. D’aprés
(3), il existe un indice s tel que peUn,, d’ou selon (6) pnoneH(,l_

pour =8, done pnone]ij(,I_. On trouve ainsi (F—H)-lim H, =0,
=00 j=c0 i
ce qui donne tout de suite

(8) Lim H, CH.

=00

Les formules (8) et (7) entrainent la formule (5), qui est ainsi
établie. Par conséquent, la famille @ satisfait & la thése du théoréme,
qui se trouve done démontré.
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