C O M P T E S R E N D U 8§
SOCIETE POLONAISE DE MATHEMATIQUE

SEOTION DE CRACOVIE

28, IX, 1954. T. Szarski, Inégalités différentielles et leurs applica-
tions.

12. X. 1954, . Szavski, Le livre de 1. G. Petrovsky ,Bquations diffé-
rendielles partielles”.

12. X. 1954. A. Plig, Le livre de V. V. Stepanoff et V. V. Niemyteki
wThéorie descriptive des équations différentielles”. )

12. X. 19584, T, Goxrski, Les travaur de 8. N. Mergelian sw Uappro-
Zimotion.

2.X1.1954. T. Wazewski, Remarques au sujet duw Congrés Inter-
national des Mathématiciens & Amsterdam, 2-9 septembre 1954.

14. X1T, 1954. V. Jarnik (Prague), Sur les approxzimations diophan-
tiques lindaires. )

21. XII. 1954. M. Haimovici (Clvj), Suwr Pintégration glomdéirigue
des systémes de Pfaff. )

15. IIT. 1955. A. Bielecki (Lublin), L'application de la méthode
des approximations swuccessives aux équations différentielles partielles
dordre 17,

22. IIT. 1955. H. Lewandowska (Varsovie), Sur la solution fon-
damentale des équations paraboliques.

22. IIT. 1955. M. Krzyzanski, Swr la solution fondamentale de Dégra-
tton aux dérivées partielles du type poraboligue (voir Annali di Matema-
tica Pura ed Applicata 40(1955), p. 89-97).

3.V.1955. B. Leja, Distributions libres ef vestreintes des points extyé-
maux dans les ensembles plans (voir Annales Polonici Mathematici 8 (1956),
. 147-156).

10.'V. 1955. M. Biernacki (Lublin), Sur quelques propriétés des fone-
tions de distances, II (voir Annales Universitatis Mariae Curie-Sklodow-
gka, Series A, 8 (1956), p. 81-88).
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17.V.1955. L. Dubikajtis (Torud), Swur les partages du triangle,
ce faseicule, p. 219-223.

25.V.1955. M. Warmus (Wroclaw), Oaloulus of approvimations
(voir le Bulletin de I’Académie Polonaise des Sciences, Classe IIT. 4
(1956), p. 253-259). .

26.V.1955. 8. Jagkowski (Torun), Théorie de décision dans cer-
tains problémes des mathématiques classiques.

1. VY. 1955. O.Boruvka (Brno), Théorie de dispersion dans les
équations différentielles Linéaires.

7. VI.1955. O.Borivka (Brno), Sur les transformations des inté-
grales des équations différentielles linéaires.

17. V1. 1955. W. Pogorzelski (Varsovie), Propres travaux sur
les ébquations intégrales foriement singuliéres et ébquations différentielles
de type elliptique.

SEOTION DE GDANSK

15. X 1964. K. Mosingiewicz, Considérations sur UVexactitude de
Vintégration approchée des courbes de bateaum.

15. X. 1954, J. Blum, Revue des travaux récents des mathématiciens
sovibtiques. ' :

27. X1, 1954. L. Dubikajtis (Torun), Sur les modes de solution
des équations vectorielles et lewrs applications & la géométrie analytique.

29. XII. 1954. J. Blum, Sens d’un systéme de vecleurs, angle orienté
et sa mesure.

27. T. 1955. J. Soltysiak, La ,taxonomie de Wroctaw”.

18. II. 1955. M. Stefaniak, Remarques sur la méthode opérationnelle
de Mikusiriski,

18. II. 1955. E. Tarnawski, Résultats de la Conférence didactique
o Krynica, 11-17 février 1954.

2.V.1955. W. Nowicki, Problémes mathématigue dans la t(létrans-
mission par fil.

3.V.1955. C. Norek, Le probléme d’approvimation & Vaide des fone-
tions rationnelles dans la théorie des systémes éblectriques linéaires aux
caractéristiques de fréquence données.

31.V.1955. M. Krzyzanski (Cracovie), Unicité des solutions des
problémes frontiéres pour les équations de type elliptique.

Quelques théorémes sur les Lornes des solutions de ’équation linéaire,
compte tenu des résultats les plus récents dans ce domaine (C. Miranda,
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0. Oleinik). Application de ces théorémes aux démonstrations de l'uni-
cité des solutions des problémes frontiéres.

2. V1. 1955. B. Tarnawski, Sur Pespace des fonctions satisfaisant
& la condition de Ding.

Soit .D,, espace de toutes les fonetions f(x) continues, de période 1
et satisfaisant pour tout # & la condition de Dini

[ f@+o—f@)ijwla <1,

ol w(t) est une fcnction continue, non-déeroissante, distincte de 0 pour
t> 0 et tendant & 0 pour ¢ — --0. La distance entre deux éléments
fi(®) eb fo(®) de Vespace D, étant définie par la formule

e(fr, fo) = max [fi(@) —~fr (@),
Oga<l

cet espace est complet.
Soit S C D, Pensemble des fonctions satisfaisant pour tout z & la
condition

[ Ut @+0)—1(@)| pon)]dt = oo,
4

les propriétés de w,(¢) étant les mémes que celles de w(t).

Posons
1

J[l/w Vdz,  Wy(t) =f[1/7,(>1(r)]d1.
i i

Les fonctions w(t) et w,(t) étant alors assujetties aux conditions

(1) lim W, (1) = oo,
1 e 1
(2). f (t/wft))dt < 00, f(t/w; )dt < oo,
(3) lim W(t) ——-—(—tl > 1,
[ N] t
(4) 1im [10; (2¢) [0, (£)] < 00,
lepr -0

on montre que ai
Tim [y (¢) Jw ($)] = 0,
40

Vengemble D,,—8 est de I catégorie.

L’hypothése exprimée par les inégalités (2) est superflue lorsqulon

asgujettit espace D, & la condition supplémentaire
tlimo[t’ logtf*/w(t)] =0 pour un y > 1.
e
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Le théoréme reste vrai en remplacant D, par lespace ¢ de toutes
les fonctions continues. Il suffit alors que w,(f) satisfasse seulement aux
conditions (1) et (4). Ce cas constitue une généralisation du théoréme
de Kaczmarz?).

2. VL. 1985. J. Zuk, Sur une suite de polyndmes extrémauw dans un
ensemble.

Aprés avoir introduit la notion d’ouverture généralisée d’un ensemble
et celle de polynéme extrémal par rapport & la fonction génératrice
lw(z,y)| = |&*—y*, quelques théorémes sur ces polynémes sont établis.
Leurs démonstrations sont analogues, sous certaines hypothéses supplé-
mentaires, & celles publides par F. Leja dans son cours des fonctions ana-
lytiques et harmonigues.

3. VL. 1955, J. Ryterski, La fonction & de Dirac, ses propriéiés et
applications. ’

4. VI. 1955. B. Kowalczyk, Une application de la méthode de re-

laxation modifiée & la solution numérique des équotions intigrales de Fred-

holm de II genre.

La nouvelle méthode de Pauteur, nommée par lui méthode de rela-
zation modifiée, donne des solutions approchées des gystémes d’équa-
fions algébriques linéaires. Blle est particuliérement avantageuse dans
des cas dans lesquels les termes libres du systéme changent de valeur
& chaque itération.

Cette méthode est ensuite employée pour résoudre des équations de
Fredholm de IT genre

b

(1) ‘ —4 f E(z, y)e(y)dy = f(x).
En appliguant la formule de Grégory
b n
[vi@de = D dpia)+4 (@),
a Fp==1
dans laquelle la correction de différences A(x) est une fonction des diffé-

rences de p dans intervalle d’intégration a < # < b, Péquation (1) donne
lien an systéme de n équations linéaices &4 » inconnues

(2) g (@) —A D) 4K (w5, B (w) = flwg) +24s,
k=1

o ¢ =1,2,...,2. La marche & suivre est alors:

}) 8. Kaczmarz, Integrale vom Dinischen Typus, Studia Mathematica 3 (1951),
p. 189-199.
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L n us

1° de résoudre le systéme (2) par la méthode de relaxation modi-
fiée en omettant les corrections des différences,

20 de différencier les valeurs de la fonction u et d’en évaluer leg
corrections des différences,

3° de substituer les valeurs trouvées & celles de 4; dans le systéme
(2) et de résoudre par la méthode de relaxation modifiée le systéme ainsi
corrigé.

L'itération de 2° et 3° fournit rapidement les valeurs approchées de
la, fonction y aux points de subdivision de Pintervalle d’intégration.

4, VI 1965, T. Michniewicz, Sur une généralisation de lo méthode
newtonienne de la résolution approchée des dquations.

- SECTION DI GLIWIOE

13. X. 1954. C. Kluezny, K. Szalajko et A Wakulicz, Sur les
travauzs récents des mathématiciens de 1 URSS.

6. XTI, 1954. A. Wakulicz, Les résultats de Qodel et lewr v8le en arith-
métique et en théorie des ensembles.

6. XI. 1954. A. Wakulicz, Sur Déguation 27 = §Y--3 (voir Mathe-
sis 63 (1954), p. 133).

18. XII. 1954. A, Wakulicz, Une généralisation de la méthode de
regression (en préparation pour Colloquium Mathematicum),

Solution dun probléme de Sierpinski?) sur Péquation @y = 2%

18.XTT. 1954. C. Kluezny, Une application de la théorie des matri-
ces auw systémes des équations différentielles lindaires.

18. XT71. 1954, A. Zawadzki, Une généralisation des projections de
Monge (suite®)).

5. 11.1955. M. Krzyzanski (Cracovie), Quelques problémes de lo
théorie mathématique de la conductibilité thermique.

5. IIL. 1955. 8. Drobot (Wroctaw), Fondemenis et applications de
Vanalyse dimensionnelle.

2. IV. 196b. S. Golab (Cracovie), Sur Péguation fonctionnelle
HE)H(X) = H(ZX- X))

7.V.1955. A. Czarnota, Sur certaines formules générales de somma-
tion (suite), (voir ce volume, p. 104).

21.V. 1955. M. KrzyZatdgki (Cracovie), JLes méthodes olassiques
dans la théorie des équations aux dérivées partielles.

?) Voir Colloquium Mathematicum 3 (1954), P 116, p, 45,

?) Voir Colloguium Mathematicum 3 (1954), p. 104,
%) Cf. Section de Wroclaw, séance du 1L. IIT, 1955, co fasciculo, p. 265.
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SEOTION DE LUBLIN

8.X. 1954. K. Tatarkiewicz, Sur quelques résultats ricents de la
théorie des polynémes de Tohebycheff.

15. X. 1954, T. Krzy %, 1.1 Privaloff.

29. X, 1954. K, Tatarkiewicz, Sur les puissances des eniiers (voir
Annales Universitatis Mariae Curie-Sklodowska, Series A, 8 (1956),
p. 5-23).

19. XTI. 1954. F. Jako6bezyk, Swr wune application de la fonction
Ag(n). ) ,

27. X1.1954. L. Jesmanowiez (Torut), Sur les moyennes de Nor-
lund. ,

4. XIT, 1954. W. Pogorzelski (Varsovie), Ktude des équations inté-
grales par la méthode du point invariant (voir du méme auteur Probléme
aun Vimites &Hilbert généralisé, Bulletin de 1’Académie Polonaise des
Sciences, Classe IXI, 2 (1954), p. 367-370, et Probléme aux limites de Poin-
caré généralisé, ibidem 3 (1955), p. 195-198).

14. 1. 1985. K. Tatarkiewicz, Sur un fauz principe de la mécani-
que (3 paraitre dans Prace Matematyczne).

16. I1.1955. Z. Charzynski (R6dz), Sur les fonctions algébrigues
univalentes (& paraitre comme fascicule 13 de ,,Rozprawy Matema-
tyczne’).

17.11.1935. W. Janowski (L6dz), Le domaine de variation des
coefficients a, et a; dans la famille des fonctions wnivalentes bornées (en
préparation pour Annales Polonici Mathematici).

18. 0L 1955.- K. Tatarkiewicz, Un nouwveau mode d'exposer le
caleul différentiel et imtégral (remarques sur le livre ,,Calculus—a modern
approach” de K. Menger, Chicago 1953). ,

30.IV.1955. L. Whodarski (Lodz), Sur les méthodes de sommations
de Bovrel.

3. VI.1955") A. Bielecki, Sws wn théoréme de la théorie des équa-
tions hyperboliques.

3. VL. 1955%). M. Biernacki, Un? généwhsa,tzon du principe dar-
gument®).

3. VI. 19565%). J. Krzy3, On the mazimum modulus of univalent func-
twns (voir le Bulletin de I'Académie Polonmse des Sciences, Classe ITI.

3 (1955), p. 203-2(6).

*) 100-8me séance de la Section de Lublin.
%) Cf. la séance de la Section de Poznan, le 27.V. 1955, ce fascicule, p.258.
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3. VL. 1955%). K. Tatarkiewics, Sur une indgalité intégrale (voir An-
nales Universitatis Mariae Curie-Sklodowska, Series A, 7 (1953), p. 83-87).

4. V1.1955. W.Jankowski (Poznan), Sur Vapplication du principe
dargument en algébre.

4.VI. 1955. J. Kopeé (Poznan), Sur les fonctions vectorielles presque
périodiques.

SECTION DE EODZ

13. X1. 1954, L. Wtodarski, Le développement de Uanalyse fonction-
nelle dans UV Union Soviéligue.

22, XI.1954. Z. Zahorska, Sur Uensemble des points de divergence
de Vintégrale de Poisson d'une fonction frontidre intégrable aw sens de Rie-
Mann.

Appelons riemannienne toute fonction harmonique dont la valeur
frontiére (aprés un prolongement sur le contour tout entier, il y a lieun)
est une fonction intégrable au sens de Riemann.

THEOREME. Pour qu'un ensemble N soit celui de tous les points dans
lesquels wune fonction riemannienne, bornée & Vintériewr du oercle-unité,
n'a pas de limite le long du rayon, il faut et il suffit que Von ot

= U Nll:?

Te==1

les Ny étamt des @5 disjoints (pour % 1) e telles que |Ny| =0 pour
k=1,2,...

21. IT1. 1955. Z. Charzynski et W. Janowski, Le domaine de va-
riabilité des coefficients A, et A, de fonctions univalentes bornées.

Soit Fy la famille des fonctions univalentes dans le cercle |2 < 1,
de la forme F(z) =2+4,2'+ 44" +... et qui satisfont, pour-un M > 1,
4 la condition |F(z)| < M. Faisons correspondre 4 chaque fonction B
de la famille F, un point (X,, Xy, ¥,, ¥Y,) de DPespace i 4 dimen-
siong, ol 4y = X,+iY, et 4, = X;--i¥,;. L'ensemble de ces points est
désigné par V,yy et appelé par les auteurs domaine de wariabilité des
coefficients 4, et 4,. D’aprés leur démonstration, ce domaine est an
sphéroide topologique fermé dont la surface est la fermeture de la
somme de trois hypersurfaces m, m, ot =y La représentation par des
équations paramétriques est donnée explicitement.

18.IV. 1985. Z. Charzyhski, Théorie des fonctions analybtiques wni-
valentes, 1.

2.V.1955. Z. Zahorski, Une mouvelle démonsiration dw théoréme
de Kolmogoroff et Seliverstoff-Plessner,

*) 100-me séance de la Seotion de Lublin.
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Il s’'agit du théoréme d’aprés lequel si
00
Z[a?—l»b?] logj < oo,
F=1
la gérie

D) (a; cosja+1; sinja)

j=1
converge presque partout. La démonstration se déduit de linégalité

2
(1) f max |sgp(z)|de < A ]/log'n ,
3 k=12..,n
ol
k
sp(@) = a/2+ D) (a; cosju-+b; sinjx).
d=1
La nouvelle démonstration de l'inégalité (1) et de la suivante:
2z
2) f max _ |8 (®)dr < Blogn,

g k=12, n

ot dans s(z) ]
G+ D@+ < 1,

repose sur 1’étude dn maximum de la forme linéaire des coefficients a;
et b"

f (fo (@) o (2) 2 (@)1 (2) - .. () 8 (@)

dans la sphere

3 2 “k“H'k s 1,

k=

les fonctions fq, f1, ..., /, étant non-négatives, constantes par mtervalles
et assujetties & la condition fo+f+...+f, < 1 ou & la suivante

f (fothtfot.. .+ de <1
é

13.V.1955. Z. Charzyhiski. Théorie des fonctions analytigues uni-
valentes, II. :

13. V. 1955. W. Krysicki, Remarques sur la loi de Poisson.

27.V.1955. Z. Charzynski, Théorie des fonctions analytiques uni-
valentes, T11.
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20. V1. 1955. L. Siewierski, Sur les fonctions algébrigues univalentes
dans le demi-plan.

27, V1. 1955. R. Zawadzki, Bquation des fonctions exirémales dams
la famille des fonctions algébriques univalentes et non borndes dans le cercle
unitaire. ’ ‘

27, V1. 1955. T. Swigtkowski, Sur Uensemble des durections singu-
liéres. -

WEOTION DE POZNAN

22, IX, 1954, T. Lezanski (Varsovie), Résolution approvimative des
bquations linéaires par la méthode du gradient.

29. IX. 1954, T. Albrycht, Sur gquelques propriétés des espaces de
Marcinkiewice-Orlice.

29. IX. 1954. S. Knapowski, Sur les répartitions des nombres pre-
miers dans les suites de nombres naturels.

Soit {an] une suite croissante de nombres mnaturels. Hn désignant
par x(%,{a,}) le nombre de ses termes qui sont des mombres premiers
ne dépassant pas #, quelques formules agymptotiques ponr la fonetion »
sont établies comme il suit.

Congidérons la fonction de Mangoldt A (n) ot la fonction

Aln) = A(n)[logn.
Posons pour § = o4t

g(s) = 3 (Ala)ja) et gils) = > (Ma,)fa).
m=1 ne=l

Ces séries ont la méme abcisse de convergence k.
Admettons les hypothdses suivantes:
1. 81 &k << 41 et p est un nombre premier, la présence parmi les ter-
mes de la suite {a,} du nombre p™ entraine celle du nombre p.
2. La fonction g(s) est méromorphe dans Vensemble défini par la
condition
o= k—&flog"(|t|--e) ol E>O0 et 0<y<,

£ ot n étant des constantes, et elle v a nun nombre fini de pdles (chacun,
de multiplicité 1).
8. On a g(s) = O(log*(|¢[+3)} dans Densemble défini par la condi-
tion
k—E&[log"(t]+3) < o <%+ &/log"(Ji|+3)

& partir d’'une valeur suffisamment élevée de [#].
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Lorsque % > 0, on a dans les hypothéses 1-3 la formule

" )
zle,la,)) = Z RDMZ (n®»=1/logn) -0 (m" exp(—p (logm)l"’)),
m=1 n=2
dans laquelle by, ..., b, sont tous les pbles de la fonction g(s) situés sur la
droite o =k et Ry, ..., By, sont les résidus correspondants. On a en
particulier
6}2 Rh mlc

x(2, {a,}) P Togn pour =1 et b = k.

Lorsque % = 0, ’hypothése 1 sur la suite {a,} of les hypothéses ana-
logues & 2 et 3 sur la fonction ¢;(s) condnisent & la formule asymptotique

w(w,{a,}} ~ Rologz ot - R, = Resg(z).

On peut satisfaire aux hypothéses 2 et 3 en représentant la fonction
caractéristique de la snites {a,} comme une combinaison linéaire de fone-
tions multiplicatives y(n) et en envisageant le prolongement analytique,
de méme que l'ordre de croissance des fonctions

fs) = 3 (m) ).
n=1

16. X. 1954. A. Alexiewicz, Résultats récents des mathématiciens
soviétigues dans Vanalyse fonctionnelle.

16. X. 1954. 8. Knapowski, Résultats récents des mathématiciens
sovibtiques dans la théorie des nombres.

29. X. 1954. A. Alexiewicz, Remarques didactiques swur le mode
dintroduire Véquation de la courbe-enveloppe d'une famille de courbes.

29, X. 1954. J. Koped, Remarques didactiques sur le mode de dédwire
la formule pour Uaire dune surface de révolution.

29. X. 1954. J. Koped, Remarques didactiques sur ceriaines analo-
gies entre les formules de la géometrie analytique.

29. X. 1954. J. Musielak, Remarques didactiques sur le oritérium
de Vunieité des formes quadraliques.

29. X. 1954. R. Taberski, Remarques didactiques sur le oritérium
de Raabe et sur les séries divergentes.

18. XT. 1954. 8. Golab (Cracovie), Quelgues remarques sur la notion
de gradient.

Exemple du champ scalaire continu aunx dérivées partielles bornées,
mais qui ne représentent pas dans tous les points le vecteur (du gradient).
Théoréme (A0 & Panteur et & M. Kucharzewski) qui illustre géometrique-
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ment la direction du gradient. Application de ce théordme pour formuler
une nouvelle définition du gradient, purement géométrique et pluy gé-
nérale que la définition analytique. Quelques exemples illustrant le rappors
entre les deux définitions.

20. XT. 1954, K. Urbanik (Wroclaw), Sur les méthodes de Vanaly-
se fonctionnelle dans la théorie des processus stochastiques  stationnaires.

Remarques concernant la représentation spectrale des processus
stochastiques stationnaives (sur la droite et, pluy généralement, wur les
groupes abeliens localement compaets), leur extrapolation et filtration.

27. XT. 1954. M. Biernacki (Lublin), Swur les coefficients de Taylor
des fonctions univalentes.

8. TIL 1955. J. Albrycht, Sur des généralisations des fonctions pres-
que périodiques (& paraitre dans Zegzyty Naukowe Uniwersytetu Poznan-
skiego, en polonais).

8. ITL. 1955. 8. Knapowski, Sur les nombres premiers représen-
tables par certaines formes quadratigues.

Soit .D un entier positif assujetti aux conditions:

(1) on a D =& 3(mod4),

(2) aucun diviseur de D n’est un carré d’un nombre premicr,

(3) dans le corps %('/:5,)’ ol R esti celui des nombrey rationnels,
tout idéal est principal.

Soit 7 (x, D) le nombre de tous les nombres premiers p ne dépassant
pas x et se laissant représenter dams la forme w*4-Dv. On a

1 &T

n(®, D)= ?f fogu)du-+0 (z exp( —q]/log'r))
2

n(x) = Z logp ==~ @-FO (roxp(—e l/]og«')
nugﬁ-xmﬂ

ol ¢ et ¢y sont des congbantes positives.

Les conditions (1)-(3) sont satisfaites cn particulier pour D =1
et pour D = 2.

Désignons par @p la borne inférieurs des nombres « pour lesquels
on a n{z)—a/2 = 0 (%) et par 5 la borne supbrieure des parties 1éelles
des nombres qui sont des racines de la fonction ¢ smivante de Dede-

kind :
Er(k —1( k 1)
Y )
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ol 8 =g+it, 0 > 1, v(k) est le nombre des sommets du réseau quadra-
tique (aux cdtés 1) situés & lintérieur de D'ellipse u®+Dv* <% eb

D 4 pour D=1,
MW= 9 sowr D> 1.

On a $<<0p<1,o0h @D-—g en‘oraine Op<Op et @D>—1 en-
traine @y = Op.

5.II1.1955. P. Szeptycki (Varsovie), Sur la théorie de Morey-
-Calkin des intégrales multiples du caleul des variations (4 paraitre dans
Studia Mathematica).

22, IIL. 1955. J. Koped, Sur les fonctions presque périodiques ana-
lytiques wectorielles (& paraitre dans Zeszyty Naukowe TUniwersytetu
Poznangkiego, en polonais).

22, III, 1955. J. Musielak et W. Orlicz, Sur les fonctionelles dans
certains espaces de Saks (voir Linear functionals over the space of the fun-
ctions continuwous im an open interval, Studia Mathematica 15 (1956),
p. 216-224). .

28. II1. 1955. J. Albrycht Sur un systéme & équations intégrales
non linéaires (4 paraitre dans Zeszyty Naukowe Uniwersytetu Poznati-
skiego, en polonais).

28. II1. 1955. J. Radecki, Une propriété des fonctions Uinéaires
(& paraitre dans Wiadomofci Matematyezne, en polonais).

28, I1L. 1955. Z. Semadeni, Sur les ensembles satisfaisant & la con-
dition de Denjoy.

Généralisation d*un théordme de Fréchets) aux suites {F,(»)} de
fonctions vectorielles dont la pseudonorme [, (z)| est, pour tout
n=1,2,..., non bornée dans quelque point d’un ensemble A, satisfai-
sant & la condition de Denjoy par rapport & soi-méme et tel que
A, A4y =0 pour n<m,

28. III. 1955. 8. Knapowski, Généralisation d'un théoréme de
H. Bohr.

Soit R(#)le corps algébrique de degré n sur celui des nombres ration-
nels R. Considérons la fonction de Dedekind {(s) définie pour s = o-it
dans le demi-plan ¢ > 1 par la formule

t(s) = D) 1/(Nay,

) M, Fréchet, Quelgues propriélds des ensembies abstraits. Fandamenta Mathe-
maticae' 10 (1927), p. 328-355, voir p. 341.

Collogium Mathematicum 1
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ol a pareourt tous les idéaux du corps E(d) et Na désigne la norme de
Tidéal «. On sait que £(s) ## 0 pour ¢ = 1.

En désignant par p un nombre premicr quelconque et par [p] Uidéal
de R(®) engendré par p, on a le

TEhoREME. Admettons que le corps R(¥) satisfait & la condition
(i) Quel que soit p premier, les facteurs premiers de la déeomposition

[p] = PEpE.. .05 ont les mémes mormes NPy == NPy == ... = Npy.

Alors, quels que soient les nombres w >0 ¢ 6= 0, & cwiste un
8o = o-Fity tal que |L(og+ity)l < L@ e 1 < oy < 1+-4.

Ce théordme ost une généralisation de celui établi par H. Bohr")
pour la fonetion {(s) de Riemann, ¢’est-d-dire pour le corps R(#) dn
degré 1. 11 est facile de montrer que tout corps R(#) du degré 2 satisfait
& la condition (i).

27.IV. 1955. 8. Hartman (Wroclaw), Sur la divisibilité dans les
groupes topologiques abéliens.

Le probléme suivant est envisagé: est-ce que pour tout élément »
d'un groupe abélien compact et connexe la suite {w/n} a le zéro parmi ses
éléments d’accumulation? La solution a été trouvée par Pauteunr of Ryll-
-Nardzewski®). Tlle est affirmative. Pour les groupes sans torsion, elle
équivaut & un théoréme arithmétique sur les nombres rationnels,

27.1V. 1955, 8. Hartman (Wroclaw) et 8. Knapowski, Bemerkun-
gen #ber die Bruchteile von po (b paraitre dans Annales Polonici Mathe-
matiei).

3.V.1955. M. Altman (Varsovie), 4 generalization of Newton’s
method (voir le Bulletin le I'’Académie Polonaise des Sciences, Classe
IIL. 3 (1955), p.189-194). :

7 et 9. V.1955. N. Landsberg (Dresde), Uber alle Endomorphismen
Uinearer Rdume.

13.V.1955. J. Lios (Torun), Sur les sommandes directs des groupes
abéliens®).

27.V.1955. M. Biernacki (Lublin), Une généralisation du prin-
cipe & argument.

Soient F(z,y) et G(x,y) deux polyndmes homogdnes de degrés p
el ¢ respectivement. Soient f(w,y) et g(w, y) deux autres polyndmes de
degrés inférieurs & p et ¢ respectivement.

7} Voir par exemple le livre de P. Turén, Hine newe Methode in der Analysis
und deven Amwendungen, Budapest 1953, p. 8.

¥) Voir 8. Hartman et C. Ryll-Nardzewski, Zur Theorie der lokal kompul-
ten abelschen Gruppen, ce fascicule, p. 157-188.

9) Cf. la séance du 18.TII.1955 de la Section de Torun, ce fascicule, p. 260.
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TrhorkME. Lorsque les zéros des polynbmes F et G sur la circonfé-
rence o' +y* =1 sont simples et que, F' y ayant 2p’ zéros, entre deww 2éros

successifs de F il y a toujours un mombre impair de ceux de G, le systéme
d’équations

Flz,y) +f(z,y) =0, Gz, y)+g(x,y) =0
a auw moins p’ solutions en nombres réels.

Ce théordme ge laisse généraliser aux systémes de 2 équations
a 3 inconnues; un cas particulier en est le théoréme fondamental de
1'algébre.

SECTION DE TORUN

8. X. 1954. 8. Jaskowski, Travauz sur les fondements des mathé-
matiques en URSS.

8.X.1954. L. Jedmanowicz, Cahiers philosophiques de Mars.

11. X. 1954. L. Dubikajtis, Sur les partages dw triangle (voir ce
tascicule, p. 219-223).

25. X.1954. F. Leja (Cracovie), Sur les travaur duw centre mathé-
matique de Oracovie.

8. XT.1954. L. Dubikajtis, Sur le livre de W. Sierpiniski concernant
la congruence des ensemblesio).

6. XT1.1954. A, Sniatycki, Olympiade mathématique en URSS.

8.1.1955. A. W. Mostowski (Varsovie) et E.Sgsiada, On the
bases of modules over a principal ideal ring (voir le Bulletin de 1’Aca-
démie Polonaise des Sciences, Classe 111, 3 (1955), p. 477 et 478).

8.1.1955. A. Ehrenfeucht (Varsovie), Sur les espaces m-compacts.

Un espace topologique est dit m-compact, lorsque m = N, et tout
recouvrement de cet espace avec des ensembles ouverts en contient un
de puissance m. Le théoréme de Tychonoff sur les espaces bicompacts
(c'est-a-dire dont tout recouvrement contient wn recouvrement fini) me
subsiste pas pour les ensembles m-compacts.

8.T1.1955. M. Krél, Sur Uordination des produits libres.

Soient 4, B et G des groupes, K4, Kp et K leurs commutants respec-
tifs et @, le commutant réciproque des groupes 4 et B. Si ¢ =: 4*B
(produdt libre), on. a K = QK 4+ Kgz. Le diviseur normal @’ du groupe @,
engendrd par les éléments de la forme aba~ b6~ ot aed et beB, est un
groupe libre et ’ensemble de tous ses éléments de cette forme en est

10) 'W. Sierpifiski, On the congruence of sets and their equivalence by finite de-
compositions, Lucknow University Studies N° XX, Faculty of Sciences, 1954.
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celui des générateurs libres. Tout élément ¢ du groupe G est univoque-
ment représentable dans la forme g = wabd, ol we@, aed et beB. Si
en outre ¢ = aPblt...aP* b, on a @ = af'...aft et b = bfL.. b,

Si les groupes 4 et B sont ordonnés et on peut établir dans le groupe
libre G’ un ordre linéaire invariant par rapport aux transformations inté-
rieures du groupe @, le produit libre A* B se laisse o1donner en rangeant
lexicographiquement ses éléments g = wab.

17. 1. 1955. J. %ok, Rapport du voyage de UHongrie.

18. TIL. 1985. J. Bo$, Sur les sommandes direcls des groupes abéliens.

25, YIX. 1955. 8. Jadkowski, Théorie des relations dans un modéle
undversel. -

11. V. 1955, Jan Mycielski (Wroclaw), Sur les jeua infinis't).

11. V. 1955. Jan Mycielski (Wroctaw), Paradomes dus & Vemistence
du groupe libre de rotations de la sphére'?),

" 12.V.19585. R.Suszko (Poznan), Sur Vaddition des suites oroissan-
ies de modéles.

12. V. 1955. A. Bhrenfeuecht (Varsovie), Un théoréme sur les in-
variants des groupes compacts d'homéomorphies.

21. V.1955. J. Lo§, Sur les travaux du groupe d'algébre de 1Institut
Mathématique de V' Académie Polonaise des Sciences.

21.V.1955. A. Mostowski (Varsovie), Remarques sur les bases
normeles.

21.V.1953. W. Orlicz et J. Musielak (Poznax), Swur les fonction-
nelles dans les espaces des fonotions continues.

21.V.1955. 8. Hartman (Wroctaw), Sur la divisthilité dans les
groupes topologiques abéliens™).

21. V. 1955. C. Ryll-Nardzewski (Lublin), Sur les théories élémen~
taires catégoriques en puissance Ny.

24.V.1955. A. Alexiewicz (Poznad), Sur les dquations hyperbo-
liques.

17, VI. 1955. A. Bulitiski, Radicaux dans des anneaua arbitraires
et sommes sous-directes d'anneauw.

SECTION DE WROULAW
7. X.1954. 8. Paszkowski, L'école sovidtique de la théorie construc-

tive des fonctions.

1) Voir Section de Wroctaw, séance du 3. XII. 1954, ce fascieule, . 263.
2) Voir Section de Wroctaw, séance du 25. I1. 1985, ce fascioule, . 264.
%) Voir la séance du 27, IV, 1955 de la Section de Poznan, ce fascioule, p. 258.
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7.X.1954. S. Hartman, Sur le livre de B. M. Levitan ,,Théorie des
fonctions presque périodigues”.

7.X.1954. A. Goetz, Sur le livre de J. M. Winogradow ,,Blémenis
de la théorie des mombres”.

15.X.1954. A, Zieba, Sur un probléme de Steinhaus dans la théorie
des jeux (en préparation pour Zastosowania Matematyki).

15. X. 1954. 8. Zubrzycki, On the game of Boanach and Mazur
(voir ce fascicule, p. 227-229).

22.X.1954. J. Aczél (Debrecen) et 8. Zubrzycki, Sur un probléme
de la théorie des nombres lié & la distribution binomdele (voir Colloguium
Mathematicum 4 (1955), p. 56-67).

22.X.1954. S. Hartman, Quelqgues remarques sur le jew de Banach
et Mazur.

La marche du jeu est la suivante: deux joueurs, 4 et B, fixent
un ensemble de points F sur le demi-axe positif, puis chacun 4 son
tour nomme un nombre réel positif choisi & son gré, mais plus petit de.
celui qui vient d’étre nommé par son adversaire. Le joueur 4, qui
commence, gagne si la somme de la série ainsi formée appartient a B;
sinon, c’est le joueur B qui gagne. Le probléme ouvert est s'il existe
pour B une méthode de gagner lorsque l’ensemble E est de I cabé-
gorie de Baire. Ce probléme reste ouvert en remplagant la I catégorie
par la mesure 0.

11 existe pourtant un ensemble de mesure 0, de II™® catégorie et tel
que A4 a une méthode de gagner lorsque B n’a droit de choisir que
des nombres rationnels. Les nombres de Liouville constituent par
exemple un ensemble de ce genre.

On peut aussi démontrer d’une fagon élémentaire que B a une
méthode de gagner toutes les fois que ’ensemble F satisfait & la condition
suivante: tout intervalle (@, b), olt @ < b, contient un point ¢ qui est le
bout gauche d’un intervalle contigu & ¥ de longueur au moins égale
4 ¢—a. Tel est par exemple Pensemble parfait non-dense de Cantor.

26.X.1954. S. Zubrzyeki, Sur la ,taxvonomie de Wroclaw”.

26.X.1954. W. Sadowski (Varsovie), Sur Passortiment des formes
pour laminage.

29. X. 1954. 8. Hartman, Sur un nowveau type de lacunarité (voir
Le Matematiche 10 (1955), p. 97-61).

29. X.1954. A.Zieba, An elemeniary proof of von Neumann's mini-
max theoremi (voir ce fascicule, p. 224-226).

29. X.1954. H. Steinhaus, Un probléme sur le modeéle cinétique de
gaz dans un tétraédre.
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On connait bien le mouvement d’une particule quise réfléchit Hasti-
quement aux parois du cube dans lequel elle se déplace sans intervention
des forces extérieures™). On sait que la trajectoire est alors dense dang
le cube ou dans une de ses sections planes; sinon. le mouvement est pério-
dique sur le contour d’un polygone fermé. On en sait d’ailleurs hion davan-
tage, mais on peut l'omettre ici.

Par contre, on ne sait presque rien sur le probléme analoguo ol lo
cube est remplacé par un tétraddre régulier, lo plus simple polyddre pla-
tonien. En particulier,

P 181. Y a-t-il dang le tétraddre rdgulier des trajectoives formdes
dont les sormets soient situdy sur les faces (sans P8tre gur des ardtos on
gur des sommets)?

29. X. 1954. K. Urbanik, Solution dun probléme de W. Wolibner.

Il exigte une homéomorphie ¢ du plan des nombres complexes en
lui-méme, tel que la fonction »(2) = ()42 transforme un ensemble
non-dense en ce plan tout entier.

2. XI.1954. H. Steinhaus, Impressions du séjour & Berlin.

2. XI.1954. 8. Paszkowski, On the number of affinically different
sets (voir ce fascicule, p. 211-215),

2. XTI. 1954. H. Steinhaus, Un probléme sur les dquations diffé-
rentielles.

P 182. Convenons de dive qu'une fonction continue F(z,y) ¢ la pro-
priété W dans une région D lorsque par tout point de D passe une et une
seule intégrale de I'équation dy/de = F(x,y). Pour quelley fonctions f(x)
la propriété W de la fonction F(x, %) entraine la méme propriété de la
fonetion composée f(F (2, y))*

4. XT. 1954. 8. Knapowski (Poznan), Sur les répartilions des nom-
bres premiers dans les suites de mombres naturels*®),

12. XT. 1964, J, Mikusitiski, On Dirichlet series with complex expo-
nents (voir Annales Polonici Mathematici 2 (1955), p. 254-256).

12. XT. 1954. Z. Zieletny, Sur un paradoxe dans la stalique des
bdtiments.

12. XT. 1954. H. Steinhaus, Quelgues problémes sur lo nombre
K(P,r) des sommets du résean quadratique de cbté 1 dams un cerdle de
centre P et de rayon r.

4) Cf D. Konig et A. Sziics, Rendiconti del Circolo Matematico di Palermo
36 (1913), p. 79-83,

1) Voir la séance du 29. IX. 1954 de la Section de Poznah, ce fasoicule, p. 264.
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P 183. Existe-t-il un point P tel que K (P,r) prenne toutes les va-
leurs 0,1, 2, ... lorsque » croit indéfiniment?

P 184. Le nombre &k = m* étant naturel, existe-t-il un point Py tel
que K(Py,r) =%k (k =1,2,...).

P 185. Existe-t-il une droite telle que, pour ses points P, la fonction
K (P, r) prenne toutes les valeurs gqu’elle peut prendre pour tous les po-
ints P du plan, r étant donné, et qu’elle les prennent sans faire d’autres
sauts que 1 et —1¢

P 186. L(r) désignant le nombre de toutes les valeurs de K (P, )
pour P parcourant le plan, la fonetion L(r) est-elle monotone et le quo-
tient L(r)/r a-t-il une limite lorsque r croit indéfiniment?

12. X1, 1954. J. Mikusitiski et K. Urbanik, Sur une suite de poly-
némes de puissance bornde.

19. XT. 1954. J. Mycielski, Quelgues théorémes sur les groupes Ui-
bres.

19. XI1. 1954. K. Urbanik, ZLa fonction de Phragmén-Lindelof de
certaing produits canoniques pairs.

3. XII. 1954. 8. Drobot, 300 séances de la Section de Wroctaw
de la Société Polonaise de M athématique.

3. XIT. 1954, A. Kosinski (Varsovie), Sur un probléme topologique
de Steinhous.

Soient Q,, le sphéroide massif & » dimensions et §,_, la sphére &4 n—1
dimensions qui est la frontidre de @™ On a les théorémes:

I. Bn faisant correspondre dune fagon semi-continue & tout couple
de points antipodes de S,_, wn continu acyclique qui les wnit dans @™, il
existe un point commun & trois de ces continus.

II. En transformiant la bande de Mobius & n dimensions M™ par une
fonction continue f en Q™ de fagon que la frontiére de M™ se trouve transformée
en Sn_, par homéomorphie, il existe une valewr de f commune & trois po-
ints différents de M™. )

3. XII. 1954. J. Myecielski et A Zieba, On infinite games (voir
le Bulletin de 1’Académie Polonaise des Sciences, Classe III, 3 (1955),
. 133-136).

3. XII. 1954. J. Mikusingki, Sur Délévation des matrices quadra-
tigues & 4 termes en n-iéme puissance.

10. XII. 1954, 8. Paszkowski, On the Weierstrass appromimation
theorem (voir ce fageicule, p. 206-210).

10. XI1. 1954, E. Marczewski, Quelques remarques sur Vindépen-
dance stochastique. ‘
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10. XII. K. Urbanik, Sur la fonction & de Dirae.

Représentation de d(w) par les noyaux des transformations unitaires
de V'espace L*.

17. XIL 1954. V. Jarnik (Prague), Une application des mesures
de Hausdorff aux fractions continues.

29, XII. 1954. A. Spadek (Prague). Uber einige walrscheinlichkeits-
theoretische Probleme in der Radiotechnik.

29. XII. 1954. J. Litwiniszyn (Cracovie), Déplacements des milieux
pulvérulents comme processus stochastiques.

7.1.1955. 8. Hartman et G Ryll-Nardzewski (Lublin), Géné-
rateurs des groupes abéliens.

7.1.1985. J. Balcerzyk (Torud), Sur les ensembles Iibres dans les
groupes topologigues.

14.1.1965. M. Warmus, Le caloul approwimatif dans le domeine
des mesurages techniques of les errours qui en résulient (voir Przeglad Nlek-
trotechniczny 1955, p. 748-752, en polonais).

12.11. 1966. 8. Drohot, Impressions du séjour en Républigne Dé-
mocratique Allemande.

12.I1. 1956, J. Bukagzewics, Impressions du séjour en Tohécoslo-
vaguie.

12.I1.1956. H.S8teinhaus, Un probléme sur la cassification des
fonctions continues de plusieurs variables.

Les fonctions F (w, fy, z))y x (Q(ZL’, W)y F(Ys z))r o (m’ F(w: fl, z)}):
Gy, F(z, fy, z))),... sont autant d’exemples des fonctions de trois varia-
bles engendrées par superposition des fonctions de deux variables. On peut
les clagser, par exemple, suivant le nombre des superpositions: la premidre
fonction est d’ordre 2 et les trois autres sont d’ordre 3. Les ordres se sub-
divisent en types; les trois fonctions d’ordre 8 appartiennent & trois types
différents. En admettant la continuité des fonctions de deux variables 1,
9, F, @G, ..., les problémes suivants s’imposent:

P 187, Bxiste-t-il pout tout m naturel des fonetions exsentiellement
d’ordre % ?

P 188, Quels types des fonetions dun méme ovdre sont essentiel-
lement différents?

Il y'agit des exemples effectifs.

‘25. II. 1985. J. Mycielski, Sur les décompositions paradomales des
sphéres (voir du méme auteur Generalisations of the theorems on pare-

dowical decompositions of the sphere, Bulletin de ’Académie Polonaise
des Sciences, Classe ITI. 3 (1955), p. 199 et 200).

COMPTRS RENDLTUS 265

11. ITX. 19585. 8. Golab (Cracovie), Sur Uéguation fonctionnelle
HX) H(Y) = (X T).

L’équation en question n’est envisagée que dans le cas ot X et ¥
gont des matrices quadratiques de nombres réels et les valeurs de la fone-
tion f sont également réelles.

Lorsque X et ¥ sont des matrices quadratiques & 4 termes eof
les valeurs de la fonction f sont des grandeurs scalaires, les solutions f
de ’équation
L HX)HY) = [(X-X)
n’exigent aucune hypothése de régularité les concernant et elles sont toutes
comprises dans la formule
(2) HX) = p[det(X)],
ot la fonetion ¢ d’une variable indépendante est une solution arbitraire
de Iéquation fonctionnelle ¢(u)@(v) = p(uv).

Aingi toutes les solutions de 1’équation (1), y compris qui ne sont pasg
réguliéres, se trouvent déterminées pour les matrices de degré n = 2.
Pour »n > 3, la formule (2) fournit toutes les solutions de I’équation (1)
sous I’hypothése que la fonction f est continue. Le probléme suivant est
signalé comme ouvert:

P 189. La formule (2), est-elle valable pour % > 3 sans aucune hy-
pothése de régularité concernant la fonction 72

11. IIT. 1955. H. Rasiowa (Varsovie), A proof of e-theorems (voir
le Bulletin de PAcadémie Polonaise des Sciences, Clagse III. 3 (1955),
p. 299-302).

11. IIT. 1955. H. Steinhaus, Problémes sur le nombre a = (]/5~'1)/2.

Considérons la suite § = {(na)}, oU (na) = na—[na]. Cette suite est
également répartie dans lintervalle 0 < <1, comme d’ailleurs toute

_suite {(n@)} avec un # irrationnel; cependant la suite S semble avoir cetite

propriété au plus haut degré. Pour préciser cette expression, une défini-

- tion convenable de la mesure W(X) de répartition égale d’une suite arbi-

traire X = {mn} semble é&tre nécessaire. Une des définitions proposées
par Pauteur est celle par la formule

(1) W(X) = 3 (@) D (Le(m)—1),

e ] fe=1
ol Ly () est le nombre des indices § << n, pour lesquels (A—1)/n < @y << kfn.
On peut aussi définir la mesure de répartition égale V de la méme suite
par la formule

(2) V(X) = D1/ DY,
N==1 le=1
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ol 1§ est 1a longueur du k-iéme ave compté apartiv d’un point fixe yur la
circonférence de périmatre I en lesquels elle se trouve divisée par les houts
des arvcs successifs de longueurs g, &g, ..., &y (b partiv du mdme point).
On a donc le probléme: :

P 190. Est-ce que Pinégalité W(8) < W(X) est vraie powr toute
suite X différente de § et de §*, on 8 = [n(1—a)}.

En remplagant oo par m dans (1) ou dans (2), on ddfinit W, (.X).
Le probldme suivant s'impose:

P 191. Existe-t-il un entier positif m pour lequel Wy (X) - 0 quelle
que goit la suite X?

18. IT1. 1955. A. Krzywicki, Sur le mouvement plan du Viguide
visqueuw compressible (voir Bulletin de P’Académie Polouaise des
Sciences, Classe ITI. 3 (1953), p. 185-187, et Studia Muthematica 15
(1955), p. 113-122).

18. IIT. 1955. A. Krzywicki, Sur la force latérale emercée sur un
obstacle par un liquide visqueux compressible (Studia Mathematica 15 (1956),
p. 174-181),

18. TT. 1956, 8. Paszkowski, Sur le nombre (Y/5—1)/2.
25. TIL. 1955, M. Warmus, Le caleul approvimatif vestreint's).

1.IV.19566. J. W. Jaworowski (Varsovie), 4 theorem on antipo-
dal sets on the n-sphere (voir le Bulletin de 1’Académic Polonaise des
Sciences, Classe ITI. 3 (1955), p. 247-250).

1.IV.1985. A.Kosiniski (Varsovie), Un théoréme sur le balayage
{voir K.Borsuk and A.Kosinski, Families of acyeclic compacta in
Buclidean n-space, Bulletin de 1’Académie Polonaise des Sciences, Classe
III. 3 (1955), p. 293-296).

1.TV.1955. H. Steinhaus, Sur trois droites divisant & la fois une
région plane en deux moitids et sur quatre plans divisant de méme une
région spatiale.

Btant donnés deux angles et une végion plane, il existie trois droites
passant par un point, faisant Pune avee les autres ces deux angles et dont
chacune coupe la, région en deux parties d’aire égale. Wtant donndes
trois angles et nne région spatiale, il existe quatre plans passant par un
point, formant- ces angles (pourvu qu’un quadruple de plans puisge les
former) ot dont chacun coupe cette région en deux parties de volume

égal. Un des plans peut &tre toujours choisi vertical. La démonstration
est élémentaire.

1) COf. la séance du 14.1. 1955, ce fasoicule, p, 264.
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1.IV. 1955. B. Knaster, Sur le probléme du rapport entre fixzation
et enfilagel?).

15.IV.1955. J. fiukaszewicz, Sur quelques estimations du nombre m.

Remarques sur le travail de Mantel1®) et guelques généralisations
de ges résultats. T

22.TV.1955. J. Liod (Torun), Sur les homomorphismes des produits
forts des groupes cycliques infinis.

22. TV.1955. J. Mikusinski, Swr la décomposition des polynbmes
en facteurs linéaires.

2.IV. 1955. K. Urbanik, Sur les anneaur formés de couples des
nombres réels.

22.1V.1955. H. Steinhans, Sur Pexistence de trois cordes de centre
COMMUN.,

s

Réponge affirmative & une question posée par J. W.Jaworowski.
A savoir: toute courbe plane, fermée et convexe a trois cordes qui se cou-
pent mutuellement en deux moitiés. C’est une conséquence de 'homéo-
morphie entre I’ensemble de toutes les cordes d'une telle courbe et celui
des points de la Lande de Mébius. En effet, les centres des cordes défi-
nissent ainsi une fonction continue transformant la bande de Mobius en
un ensemble plan de fagon que le bord de cette bande se trouve transformé
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points distinets, ce qui est la thése quil s’agissait d’établir.
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