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fu fu 9v
ax! ayﬂ 9x7
a partial differential coefficient,

Condition and g—; all exist, so that, by the definition of

2 Qv
% ..|._ i .Z\_; = Lt . Aw/lz,

1/9u dv
—f— ) —| = Lit. ;
; (ay -+ ?'Qx) Lit. Ayu/Aqz,
which, using the Oauchy-Riemann equations, gives the equality of
the unique. limits of A,w/4,2 and A,w/As2, and the value of this
limit given in the enunciation.

Again, as hbefore, if Ak == 0,
Aw = he (w) + ik & (w),

which shews, since the Secondary Condition is satisfied by « and », —

so that, if h/k does not tend to zero, Aw/h—>0, and, if A/k— 0,

Aw/k—0, — that, in either case, ¢ (w) and & (w) both — 0; there-

fore Aw/Az has the same unique limit as 4,w/A;2 and dyw/d,z.
This proves the remaining half of the theorem.
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Une remarque sur les types de dimensions.
Par
S. Ruziewicz (Lwéw).
D'aprés M. Sierpifiski?) le type de dimensions (au sens de

M. Fréchet) dH est dit le suivant pour le type dE (et dE le
précédent pour d H), #'il n'existe ancun ensemble Q, tel que

dE<<dQ < dH.
Pour abréger, nous écrirons dans ce cas
dEpdH.

Le but de cette Note est de donner un exemple de cing ensembles
linaires Py, Py, Py, Q, et Q,, tels que

dP,pdP,pdP,

AP, pdQ,pdQ,pdb,.

Cela prouvera que si le type de dimensions dP, est le suivant
pour &P, et le précédent pour dP;, dP, west pas nécessairement le
type unique intermédiaire entre dP, et dP,, et méme qu'il peut
exister deux types intermédiaires entre dP, et dP;.

Les ensembles P,, P, P, @, et Q, sont définis comme il suit.

et

P, est I'ensemble formé des nombres 0, 1% et 2 —}—nl (n=1,2,8,.).
1 1
F, est formé des nombres O et —2-;+§;¢;(m=1,2,...;n==1,2,...)

P, est I'ensemble qu'on obtient en adjoignant & P, le point §1

1) Fund. Math, t. XIV, p. 122,
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Q, est I'ensemble qu'on obtlent en adngnant & P1 le point 2.

- Q, est formé des nombres O, 2 - 2+ = et 4+ (n__l 2yee) D).

La démonstration que les cing ensembles ainsi déﬁms satisfont
aux conditions imposées n’offre pas de difficultés.

1) M. Sierpinski désigne @, par H,, P, par H, et P, par H, ot éerit
(L c., p. 123) que les types dH, et dH, sont des précédents pour le type dH, :
au lieu de dH, doit y étre évidemment dQ,.

icm

Uber additive Massfunktionen in abstrakten
"~ Mengen.

Von )
Stefan Banach (Lwdw).

In einer vor kurzem gemeinsam mit Herrn Kuratowski
vertffentlichten Note !) haben wir, unter Voraussetzung der Richtig-
keit der Kontinuumhypothese 2¥,=x,, die folgende Verallgemei-~
nerung eines bekannten Resultats von Herrn Vitali bewiesen:

Es gibt keine total additive nicht identisch verschwindende Men-
genfunktion m(X), welche jeder Teilmenge X der Strecke (0, 1) eine
reelle Zahl zuordnet und fiir alle aus nur einem Punkte bestehenden
Mengen den Wert Null annimmdt.

In diesem Satze kann die Strecke (0, 1) durch eine beheblge
Menge von der Mschtigkeit des Kontinuums ersetzt werden. Die
Funktion m(X), welche wir wegen ihrer geometrischen Bedentung
eine Massfunktion, oder auch ein Mass von X nennen, darf auch
negative Werte annehmen.

In der vorliegenden Note beweisen wir einen allgemeineren,
fir Mengen von beliebiger Machtigkeit giiltigen Satz, wobei wir die
Richtigkeit der sog. Hypothese der Alephs, d. h. das Bestchen der
Gleichung

2 = Rz

Sfiir beliebige Ordnungszahlen & voraussetzen. Um diesen Satz aus-
sprechen zu konnen, missen wir zunichst den Begriff der Mass-
funktion allgemein definieren.

Wir sagen, dass in einer Menge E eine additive Massfunktion

1) 8. Banach et C. Kuratowski Sur une généralisation du probléme de
la mesure Fund, Math, XIV (1929), pp. 127—131.
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