2568 K. Borsuk.
Pour un & <@ (%, L) l'arc L est contenu dans lintérieur de
M(z,, €). En posant O=Ds o . on a l'égalité

(1n B (m, n) = [M (o, &) + Qu] + P[N(x, €)).

D’aprés le corollaire (C), le premier sommande de cette décom-
position est un rétracte absolu. La fonction @ étant une homéo-
morphie sur I'ensemble S,— L D) N(x,,¢), le deuxidme sommande
est aussi un rétracte absolu ayant comme partie commune avec lo
premier sommande l'ensemble @[M(x,, &) N(x,, €)], . & d. une
surface sphérique (m — 1)-dimensionnelle. Les rétractes absolus étant
acycliques ##), il en résulte, d'aprés la formule bien connue de
MM. Mayer, Vietoris et Gech25) concernante les propriéiés
de la homologie de la somme de deux espaces compacts, que les
nombres de Betti de I'ensemble B (n, n) eoincident avee les nombres
correspondants d'une surface sphérique m-dimensionnelle,

Reste & prouver que B (m,n) constitue une membrane homo-
topique pour chacun de ses vrais sous-ensembles fermés. Par un
raisonnement complétement analogue & celui qui se trouve dans le
numéro précédent on constate que pour un vrai sous-ensemble
fermé E de B(m, n) il existe un point w e S, — L tel que
D(x,) e B(m, n) — E. Pour un ¢ suffisament petit, les ensembles E
et @ [N(x, &) sont alors disjoints d’oli, en vertn de la for-
mule (11), on obtient EC M (%, &)+ @,. L'ensemble M(x,, &+ 9,

7

est, d'aprés le corollasire (C) un Tétracte absolu, et parsuite 16)
une membrane homotopique pour E. A plus forte raison, Pensemble
B(m,n) D £ est une membrane homotopique pour E, e. q f d

*) Fund Math. 21 (1933), p. 95.

¥) Dane le cas des polytopes la formule mentionnde est démontrés par
M. W. Mayer dans Monatsh. f. Math, u, Phys. 36 (1929), p. 40 et ensuite, dans
une forme plus forte, par M. L. Vietoris dans Monatsh, f. Math. u. Phys, 37
(1930), p. 162. Le cas des espaces arbitraires était traité par M, E, Gech dans
Fund. Math. 19 (1933), p. 178. En particulier, &i les sommandes 4 et B sont des
espaces compacts acycliques en toutes les dimensions, la formule de MM. Mayer—
Vietoris—Cech prend la forme suivante: p, (A B)=p,(4 ' B)—1 ot
Pr41(4+B)=p-(4*B) pour r=1,2,... Dans le cas ot I'ensemble A4 B est
connexe ot 4B est une surface sphérique (m — 1)-dimensionnelle, il vient:
Do (44 B)=1; p, (4-} B) = 0; Pm(A+4-B)=pp 1(4'B)=1 et Pra(d+4-B)=
=p(4°B)==0 pour 0% r=:m—1, c. 2 d. les nombres do Betti de A-+4-B
coincident avec ceux d'une surface sphérique m-dimensionnelle.

%) Fund. Math. 19 (1938), p. 235, exemple £.

———————————————
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Sur le prolongement des fonctions continues et
les transformations en polytopes.

Par

Casimir Kuratowski (Warszawa).

Le résultat principal de cette note se rattache, d’une part, & un
théoréme, dd & M. Tietze ) sur le prolongement des fonctions
continues, définies sur un sous-ensemble fermé d’un espace métrique
et, dautre part, & un théordme, dd &4 M. Alexandroff?), sur les
transformations des espaces métriques en polytopes. Nous allons dé-
montrer, en effet, qu'étant donnée une fonction continue y = f(z)
définie sur un sous-ensemble fermé A d'un espace métrique sépa-
rable X, on peut étendre la définition de cette fonction sur Pespace X
tout entier en ajoutant & l'espace des y un polytope infini?) dont la
dimension ne dépasse pas celle de I'ensemble X — A (théoréme 2).
On peut, en outre, assujettir la transformation de I'espace X & quel-
ques conditions supplémentaires analogues aux conditions qui inter-

1) H, Tietze, Journ. f. Math. 145 (1915), p. 9—14 et F. Hausdorff, Math,
Zft. 5 (1919), p. 296.

3 P. Alexandroff, C. R. Paris t. 183 (1926), p. 640 et Ann. of Math, 30
(1928), p. 6 et ma note Fund. Math. 20 (1933), p. 191—196 ou Topologie I, p. 93.

3) Un polytope infini est un ensemble de la forme

P= §‘ +:§,+... ol E['LBS,,::O,
ol S; est un simplexe (ouvert) et ol Ls S, désigne la limite supérieure (topolo-

gique) de la suite {Sn}.

11 en résulte qu'aucun point de P n'est un point d'accumulation d'une suite
de points appartenant & des différents termes de la suite {Sn}. Un polytope infini
est aingi localement un polytope fini.

Un ensemble ouvert dans un polytope fini est un polytope infini.

Bien entendu, un polytope infini peut &tre de dimension infinie: lorsque
la dimension des simplexes S; est illimitde.

17*
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viennent dans le théoréme de M. Alexan droff (ef. théoréme 1
de cette note). ' ’
Los énoncés de cette note seront appliqués dans la note qui smt
sur la connexité n-dimensionnelle.

1. Deux suites (infinies) d’ensembles A4,, A,,... et By, B,,...
sont dites semblables (an sens combinatoire) !), lorsqu'on a I'équivalence

.{A{l‘...-A,‘=0}E{B,‘-_.,_._Bik:_-()}’

quel que soit le systdme (fini) d'entiers &, iy,..., i

Nous sllons établir Pénoncé suivant:

Soit, dans un espace métrique arbitraire, Fy, Fy,...
densembles fermés tels que
0 Fy;.Ls F, =0, quel que soil i.

Chague F, est contenu alors dans un ensemble ouvert Gy tel que
la suite Gy, G,,... est semblable & Fy, F,,...

La démonstration est tout-a-fait analogue & celle qui concerne
le cas ol la suite donnée est finie?). On désigne par S la somme
de tous les produits 7} ...-F), tels que Fy - F-.... F;, =0. L’ensemble §
étant disjoint de Fy en vertu de (0), il existe un ensemble ouvert G,
tel que

une suile

FiCGy et G,-8=0.

On vérifie facilement que la suite G,, F,, Fy,... est semblable

" Fy, F,, Fy,... En procédant par induction, on déﬁmt 'ensemble G,

" de fagon _que F,CG et que la suite G,..

semblable & F,,..., Fy, Fiy,.
est semblable & F, F,,...

G,,, Fipay... soit

.. I1 en résulte que la suite Gy, Gy,...

2. Lemme, Etant donné dans un espace métrique séparable X
. un ensemble ouvert G de dimension n, il existe une suite infinie d'en-

sembles fermés Fy, Fy,... telle que
(1) G=1F +Fz+-.. (2) E'E+:+Ft+|+---=o
(8) dim (F; - Fpp ) <<n — 1.

1) Cf. P. Alexnndroff Annals of Math. op. cit, p. 16 et Topologie 1 p. 95,
ol cetts notion est considérée pour le cas des suites finies,

Y Of. W. Hurewics, Math. Ana, 100 (1928) et Topologie 1, p. 96.
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4 S8-X—8,=0 et (6)

Prolongement des fonctions 261

Démonstration. Il est évidemment légitime d'admettre
que G =k X. Soit S, une sphére fermée de centre X — G et de
rayon 14, c. & d. Pensemble des points = tels que ¢(x, X — G)<<1/i1).
Soit S,=X. Il vient

X—6=1I8,

i=1
L’ensemble ouvert G étant de dimension , il existe d’aprés 4
un ensemble ouvert U, tel que %)

6 G@SCUCG M
(8) dim (G- 0,— ) <<n—1.
G et Fi= Ul—l_Ui-

U,6G6.X—5,=0

Posons U, =
D’aprés (6):
Uy — U C Uy — G8= Ui —8,CX—85,
d'ott '
@ F,CX— 8§,
selon (4) et ().
D'autre part, en raison de (6), (7) et (B)

done F,CX—-S5,,CG

j=1 i}

¢G=U0,—-0U,+U0,—U+..CFH+F,+-..
En tenn.nt‘compta de (9), on en: déduit (1).
Daprés (1) et (7), on a pour k=>2:
ch Z_TI-H—I'GCSI-H«—ICSH

Fys+Fuys+...C 8
Drautre part, ¥;(C X — U,= X — U,, d'olt selon (6), GS; F,=0,
done S; F;=0 (car F,(C G). L'égalité (2) en découle.
Enfin, en vertu de (9)
Ft'Fﬂ—l C G~X—U,- ﬁ:=
d’odt la formule (3) en raison de (8).

d’oh

d’olt

Gﬁ;—Uh

1) o(X, Y) désigne la borne inférieure des distances |z—y| ot weX et ye¥.
%) on vertu du théoréme de séparation de la théorie de la dimemsion. Voir,
par ex. Topologie 1, p. 129. ’
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Théoréme de décomposition. Etant donné dans un espace
totalement borné ') X un ensemble ruvert G de dimension n, il existe
une suite d'ensembles ouverls Gy, G, ... telle que

10 6=6+6G+...
(12) Giu."" G[

-~ =

(1) GCe

0
pour chaque systéme de n2 indices différents,

(18) G, w'a des points communs qu's avec un nombre fint des G,
(14) lim ¢ (@) = 0.
I=00

Démonstration. 7, F,,... étant la suite considérée dans le
lemme précédent, décomposons I'ensemble F, en un nombre fini
d’ensembles fermés :

B =F'+..+F}

de fagon qu'aucun point n’appartienne simultanément & n—2 parmi
ces ensembles et que, pour chaque r<Cn -1,

dim (Fy - Fji-..- FYSn—r ot S(F})<<19).

Drune fagon générale, il existe, pour chaque i> 1, un systéme
d’'ensembles fermés Z%,..., F, tels que

Fy=F+4..+F, §F)<1f

dm (Fryg - F oo FY)<n—r  (pour r<<n+1),
(15) Ft e BV Fle  FL=0
pour r+s=n+2 et 0r<<n-1.

1) Un espace (métrique) est dit zotalement borné, lorsque, pour'ehaque >0,
il est la réunion d’un nombre fini d’ensembles de diamétre < & Le diamdtre do 4,
en symboles 3(4), est la borne supérieure de [e—yl, ot xed ot yeA.

Chaque espace métrique séparable est homéomorphe & un espace totalement
borné; notamment & un sous-ensemble de Pespace de Hilbert,

%) Nous nous appuyons sur le théordme suivant: -étant donnds dans un espace
totalement borné F' de dimension # un systbme fini © d’ensembles fermés, on
peut décomposer cet espace en un nombre fini d’ensembles fermés Fl,...,'Fl de
diambtre aussi petit qu’on le veut et de fagon qu'aucon point n'appartienne & n--2
parmi ces ensembles et que, pour chague r<n+1 et chaque ensemble Ze S,
on ait

dm(Z Fp-... F)<dmZ —r41.

Dans lo cas considéré le systime @ se_compose d’un seul ensemble, & savoir,
de F,*F,. Voir K. Menger, Dimensionstheorie, p. 170,

icm
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On établit I'existence des ensembles F par induction: en sup-
posant ces ensembles définis pour l'indice i—1, on admet que le
systéme & considéré dans le renvoi précédent se compose de l'en-
semble F,F;,; et de tous les ensembles de la forme F,-Fz“.,.,.ﬁ}i_—!
avee r<gn 4 1.

Les formules (2) et (15) impliquent aussitét qu'aucun point n'ap-
partient & n+-2 termes de la double suite {FY), i=1,2,..., j=L2,...

Ceci établi, rangeons la double suite {#} en une suite simple:
K, Ks,... On constate facilement que les ensembles K, K,,...
vérifient les formules (10)—(14) en y remplagant G, par K;. En
outre, on déduit de (2) que X;-Ls K, =0.

Lénoncé du N° 1 est donc applicable aux ensembles K,. Les
ensembles G qui interviennent dans cet énoncé, multipliés par des
entourages de K, suffisamment petits (pour que Pon ait G, G et
4(@)) < 2/i) satisfont donc aux conditions du théoréme.

Remarque. Le théoréme, le lemme et leurs démonstrations re—
stent valables lorsque l'ensemble G est de dimension infinie: n=oco.
On omet alors la condition (12) et l'inégalité (3) et la démonstration
devient évidemment bien plus simple.

3. Théoréme 1. Etant donnés dans un espace métrique X un
ensemble ouyert G, décomposé en une série d'ensembles ouverts G, satis-
fatsant aux conditions (10), (11), (13) et (14), et une suite de points
@i Gas--- 0% qr€ Gy, chaque fonction continue f(z), définie sur len-
semble X=X —G-q, 49+ ... et dont les valeurs appartien-
nent & un espace euclidien ou & lespace de Hilbert 1), admet une
extension continue f*(x) sur Uespace X tout entier telle, qu'en désignant
par p; le point f(q), on ait:

(16) f (G,,,..... G— Y G,)Cp,,...p;‘

1+

ol la sommation est étendue sur tous les indices i distincts de 4y,..., %
et ot py,... py, désigne le simpleve (ouvert, singulier ou non) a som-
mets Py, .oy Py

1) ou, d'une fagon plus générale, b un espace vectoriel normé; pour la défi-
nition, voir 8. Banach, Théorie des opérations lindaires, Monogr. Matem., 1932,
p. 63 ou F, Hausdorff, Journ. f. Math. 167 (1931}, p. 245 {,linearer metrischer
Raum*),
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Notamment

an @)= u@nY) o se)=-2EX=G)
=1 2‘ olw, X— &)

J=1
Démonstration. La démonstration est tout 3 fait énalogue
4 celle qui m'a servi pour établir le théoréme do M. Alexandroff
(cité p. 259, renvoi 2). On constate d'abord que Pégalité o(x, X—@)=0
équivaut & la formule z e @,. Par conséquent, pour ze G, la somme

x
J?i'g(a;,X — @) ne sannule jamais et la sommation envisagée est

finje, car-en vertu de (13) aucun point n’appartient & une infinité
des G,. On en conclut que la suite des coefficients A4 (2), A3 (),...
est définie pour chaque ¢ G et qu' partir d'un indice suffisamment
grand (dépendant de z) tous ces coefficients s’annulent. En . consé-

oo
quence la sommation 1.212.,'(3:) »; n'est qu'en apparence infinie et la

fonction f*(z) se trouve définie par la formule .

D’aprés (13) & chaque point #e G correspond un systéme fini
d'indices 4y,..., 4, tel que zel@y pour 07k et que we X— G,
pour iz=i,. Il vient g(z, X— G,) =0 et o(2, G)) =0, d’on A (2)3=0
et 4,(x)=0. Comme, en outre

L@+ ... Ay (@) =2 Anl®) =1,
Ml
on en conclut que f*(x) est le point du simplexe Dye-Pyy ‘ayant

le: ' c;oefﬁcients 2y (2),..., A, () pour coordonnées barycentriques.
Liinclusion (16) se. trouve ainsi établie,

Il s'agit & présent de démontrer que la fonction f*(z) est conti;xue

pour zeG et qu'en posant J*(#) =f(z) aux points de X G la

fonetion ne cesse pas d’étre continue en ces points,

D’z}prt}s (13), & chaque i correspond ur indice r; tel que,
pour j>'7,, on a @, G =0. En d'autres termes, la condition z¢ @,
entraine ¢(z, X — @) = 0, ce qui prouve que la série 3 o, X—@G)

Jol

se rédmt sur G; & une sommation finie. Elle représente ainsi une
fonction continue sur @, done sur G.

') Pi-est congu iei comme un vecteur multiplié par le nombre rdel Ai(z).
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Pour la méme raison, la fonction f¥(z) est continue sur G:
on a, en effet, pour z ¢ @,

fr@)=3 L@ p..
k=1
Afin de démontrer que la fonction f*(z) est continue sur X — @,
posons @ ¢ X— G et £>>0. La fonction f(z) étant continue sur X,
il existe un entourage H de a tel que, pour ¢,eH,

(18) |f@)—f@)|<e& dose que [p—fla)| <e.

En vertu de (11) et (14) il existe un entourage I de a, contenu
dans H et tel que la condition G;I=3=0 entraine I'inclusion &,CH
donc Pinégalité (18). Nous en conclurons que

(19) |f*(=) — f(a)]<<e pour zelG.

En effet, z étant un point de I'@, soit 4y,..., 3 le systtme de
tous les indices tels que ze@,-...- G,,. Daprés (16), f(«) appartient
au simplexe p,... p,. Comme G,-13=0,..., G,-I3=0, l'inégalité (18)
est remplie pour chaque indice i,,..., 4. Cela veut dire que la di-
stance de f(a) & chacun des sommets du simplexe p,...p, est in-
férieure & ¢; il en est donc de méme de la distance de f(a) & f*(z),
puisque f*(z) appartient & ce simplexe.

L'inégalité (19) établie, la continuité de la fonetion f*(z) sur
Pespace X tout entier en découle directement. '

Remarqnes. 1) Comme nous venons de démontrer, on a

(20) f*(G)CZPi.---PI,,

la sommation étant étendue i tous les systdmes iy,..., 4, tels que
Gy-...- G, =0. En conséquence, si la formule (12) est vérifice, les
simplexes p,... p, qui interviennent dans cette sommation sont de di-
mension < n; leur somme est donc aussi de dimension <n.

* 2) Les simplexes p,...p, considérés dans la formule (20) ne
sont pas, en général, disjoints (les sommets p;, p,,... peuvent ne
pas étre linéairement indépendants). Dans le cas ot ils sont disjoinis
entre eur et disjoints de f(X— @), linclusion (16) peut étre rem-
placée par l'égalité

(21) Gyeenr Gy, —2 G=*(py-. D)

I+
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On en counclut que, si le diamétre des ensembles G, est inférieur
3 un €>0 donné en avance (ce que l'on peut postuler toujours),
les tranches de la fonction f* (c. & d. les ensembles f*~1(y)) ont
aussi le diamélre <e.

3) Désignons par {S} la suite des simplexes p,... p
dans la formule (20). Si lespace X est compact on a

(22) lim §(3) =0

considérés

%

et Uespace f(X — G) + 3 S; est compact.
J=1

La fonction f(z) étant continue, A chaque £>0 correspond un
n>0 tel que l'inégalité |g;— gu| <<% entraine |p,—p.|<<e Si
I'indice j du simplexe §= Puy--- Py, st suffisamment grand, les in-
dices i, (0<C#<Ck) sont tellement grands que d(@G,) << 7/2 (puisque
en vertu de (13), dans la suite des systdmes {(i,... 4} tels que
Gy-...» G, 70 chaque entier positif ne se présente qu'un nombre
limité de fois). Comme GG, =0, il vient |g,—g,| <<#, dod
|p—ps,] <& et par conséquent d(S)<¢, d'od la formule (22).

En tenant compte de la compacité de I'ensemble f(X;) et de l'iné-

galité S;-f(X;)9=0, on en déduit la compacité de f(X1)+§S,
J=1

Théoréme 2. Etant donnés deux espaces mélriques séparables X
et Y, un sous-ensemble ouvert G de X et une fonclion continue f(z),
définie sur X—@ et dont les valeurs appartiennent & Y, il existe un sur-
espace’) Z de Y eb une extension continue f*(x) de la fonction f(z)
tels que: la fonciion f*(x) est définie sur Tespace X tout entier, ses
valeurs appartiennent & Z, Y est fermé dans Z et la différence Z —Y
est un polytope infini dont la dimension ne dépasse pas celle de G2).

Démonstration. En vertu du théoréme d’Urysohn, ¥ peut
étre considéré comme un sous-ensemble de 'espace de Hilbert; plus
encore, on peut admettre que la premiére coordonnée (que nous
appellerons I'abscisse) de chaque point y ¢Y s'aunule. Décomposons
Pensemble G en ensembles ouverts non-vides Gy, @,,... de fagon

) e. & d. un espace contenant ¥ topologiquement (= contenant un en-
semble homéomorphe & Y'),

%) Un cas particulier do ce théordme, o X = Y = cube fondamental de
Hilbert et ol f(z)==, a été établi tout récemment par M. Lefschetr, Ann,
of Math, 35 (1934), p. 118.
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.et de la formule lim ¢, =a.
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que les conditions (10)—(14) soient réalisées (si dim G = oo, on
omet la condition (12); voir remarque p. 263).

Nous admettons que G ==X, car dans le cas contraire notre
théoréme se réduit & un théoréme connu 1), Il existe donc pour
chaque i un couple de points g, a, tel que

ueG, e X— G, lai—Qi|<9(Gi; X — @41/

Faisons correspondre & g; le point £, (g,) ayant 1/i comme I'abscisse
et ayant toutes les autres coordonnées identiques & celles de Sa).
En posant f,(z) = f(«) pour x ¢ X — G, la fonction £, (z) est continue
sur lensemble X — G g, + ¢y +... En effet, la suite g,, g,,...
formant en vertu de (13) un ensemble isolé, il s'agit de démontrer
que la condition ]‘u: g,=ae(X — G) entraine }im Jolgy) =fo(a),

¢.hd. quelle entraine }im J(a;,)=f{(a), ou encore: que lim|a,—a|=0.
=00 w00

Or, cette derniére égalité résulte des inégalités:
Iafi_ al < Iafl-— glil + 1911 - a’l’
la,— 4] < (G, X — &)+ 1/5:<<|q;, — a| + 1/,

o :
La continuité de la fonetion f;(z) établie, appliquons le théoréme 1
(en y remplagant f par f,) et posons Z= Y4 3p,...p,, la
sommation étant étendue aux systémes .., i tels que G,-.... G, 0.
Les points de Y ayant l'abscisse 0 et cenx des simplexes p,..p,
ayant I'abscisse positive, les simplexes sont disjoints de ¥ et ¥ est

fermé dans Z Si dim G==n, on a (voir remarque 1, p. 265):
dim (Z-— ¥) =dim Jp,... p, < n.

Reste & prouver que les simplexes p,,... p,, constituent un polytope
infini, e. & d. que S, S;,... désignant la suite de tous ces simplexes
(rangée d’une fagon arbitraire), on a Sp-Ls S, =0,

Soit 1/k la plus petite abscisse des sommets du simplexe S,
(done la plus petite abscisse des points du simplexe S, tout entier).
D’aprés (13) aucun p, ne peut étre sommet d'une infinité des
simplexes §. Il existe, par conséquent, un indice m tel que, pour

%) au. ,Uberfihrungasats de M. Alexandroff. Voir p. 269, renvoi 2.
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J > m, aucun parmi les points p,,:.., p, n'est un sommet de 8. 1l
en résulte que tous les sommets de ), done tous les points de S, ont

I'abseisse <Czf5. On en conclut immédiatement que Sy Ls §,=0

Remarque. Les simplexes g, ... Py, sont, en général, singuliers,
Mais on peut s'arranger de fagon qu'ils ne le soient pas; plus encore:
que, pour chaque 4, les sommets p,,..., p, soient linéairement indé-
pendants. On définit & ce but fo(g) comme un point dont toutes
les coordonnées sauf I'abscisse (qui est égale & 1/i) coincident aveo
les coordonnées d’un point convenablement choisi dans Yespace de
Hilbert dans V'entourage de f(a,).

La série Zp,... p, représente alors une décomposition simpliciale
du polytope infinie qu'elle définit.

icm

Sur les espaces localement connexes et péaniens
en dimension n¥).

Par

Casimir Kuratowski (Warszawa).

On doit & MM. Alexander et Lefschetz la notion impor-
tante de la connexité locale en dimension #1): un espace (métrique
séparable) Y'?) est dit localement connexe au point p en dimension n,
lorsqua chaque &> 0 correspond un %> 0 tel que, pour chaque
fonetion continue y = f(x), définie sur la sphére S, ?) et assujettie
4 la condition |f(z) —p|<<7n?%), il existe une fonction continue
@z, 1), o 0<C¢<1, satisfaisant aux conditions

(p(x’ 0) =f(w)7 (P(x, 1) =D, l(])(a?, t) ‘—P[ <e

Les espaces localement connexes en toute dimension <{# peu-
vent &tre caractérisés par la condition suivante (v. théoréme 1
oll cette condition s’exprime par l'inégalité ¢,(¥) >>n): chaque fone-
tion continue f(z), définie sur un sous-ensemble fermé A d'un espace
métrique séparable arbitraire X et dont les valeurs appartiennent
4 Y, peut étre étendue sur un entourage de A (sans que ses valeurs
quittent P’espace Y), pourvue que dim (X —4)<{n - 1. '

*) Présenté 4 la Soc. Pol. Math. & Varsovie, le 14 Dée. 1934

1) 8. Lefschets, Ann. of Math. 85 (1934), p. 119.

%) Les espaces X, ¥ etc. considérés dans cet ouvrage sont. toujours supposés
métriques séparables. M. Liefschetz fait, dans la définition de la connexité locale,
I'hypothése de compacité. Nous l'omettons en vup surtout des applications
anx espaces fonctionnels (qui, en général, ne sont pas compacts).

3) S, est I'ensemble dés points de V'espace cartésien & #-|-1 dimensions tels
que g} .., 422 a=1L En remplagant dans cette égalité lo symbole = par <,

-on obtient le sphérotde & # -1 dimensions, que nous désignons par Qui:.

En particulier S, se compose de denx points, S_y est l'ensemble vide, @, se
compose d'un seul point,
4) |g —p]| désigne la distance entre g et p.
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