Une remarque sur une classe de fonctions exponentielles
du calcul opérationnel
par

L. WLODARSKI (E6d4).

J. MIEuSISSKI!) a remarqué que, dans Uétude des équations
aux dérivées partielles linéairves aux coefficients constants, les fone-
tions exponentielles ¢, olt s est Popérateur différentiel, jouent
un rdle fondamental. Lorsque 0 < a<1, la fonetion originale corres-
pondante se laisse représenter sous la forme

1 +ie0
f )= f oxp (db—21) dz (2, 0).
. —00

J. MIEUSINSKI a montré que la fonchion f est continue eb
‘péelle pour tout 0<a<1 et A, t>>0. Nous montrerons qu’elle est
non-négative. Ce fait se laisse déduire du théoréme suivant, df a
E. L. PosT?):

Si la fonction f(t) est continue pour t>>0, et Uintégrale

W o= [ =0 @

converge pour R(2)>x,, on & '

2) 1) = tim (1“)“1 @ (7_“) )
k—o0 k! t 1

En effet, si a b A sont fixés (0 <a< 1), la fonebion f(t,4;a) est
bornée:

Fiso ®
1 » 1
f(t,l;a)gé:J f exp[——AR(z")]dzl:;fexp(—lr“eosga) ar;
—i0 0
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Pintégrale (1) est, pour cette fonction, convergente dans le demi-
plan R(z)>0, et I'on peut appliquer la formule (2). Dans le¢ cas con-
sidéré, on a

Fle)=exp(—#1)>0, —F'(z)=aiz""F(z)>0 pour z positif
et, généralement,
(1 FED )

I3
k
= —a)(2— e — a ) — 1 et ED) il
alz-(:(n)(l a)(2—a)... (k—n—a)(—1)"% FOy >0
pour 2>0 et k=1,2,..., ol le symbole

1—a)2—a)...(k—n—a)

est & remplacer par 1 lorsque n==FL.
En vertu de (2), il s’ensuit que >0 pour >0, ¢. q. £. d.

(Regu par la Rédaction le 16. 6. 1952)
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