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it is found that

(1.7 (n+1)fasa(®)
— (31 1+ 40) ful@) — (31— 1 +40) fos(®) + (7 —2) frsl®) .
If we put ‘
@ g = 0! fulw) ,
(7.7) becomes i
(7.8) tnsa = (30 + 1 +4w)un—n(8n—1 4 Up—1F N (R —1Y (N—2) Uy .’
In the second place for the polynomial

en(®0) = oFo(—m, 14-f; 1,14 a; @)
it is shown that

(7.9)  (n4+1)(a+n+1)gnpr(@)
= (3n(n+1)+a(@n+1)— (B+n+1)2) @a(@) — 1 (@ + 31— @) pa—s(®) +
+0(n—1)@pp_o(2) .
If we put
tn = 0! (a+1)ngn(®) ,
(7.9) becomes

(1.10)  Upga = (3n(n+1)+a(2n +1)—(f +n-+1) ) un—
—n2(a+n)(a+3n—a)up +n2(n—12(a+n)(a+n—1)thp—s.
Clearly Theorem 5 is applicable to both (7.8) and (7.10).
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Sur le probléme de M. Werner Mnich
par

G. SANSONE (TMirenze) et J. W. S. CAsSELS (Cambridge)

Un de nous a donné récemment [2] une réponse négative au probléme
de M. Mnich (): existent ils trois nombres rationnels «, v, w tels que
(1) utv4w=uow=1.
T démonstration dans [2] utilise et la théorie quelque peu approfondie
des points rationnels sur les courbes de genre un et les propriétés d’un
corps de nombres algébriques de degré 3. Nous donnons ici une démon-
straion tout & fait élémentaire (?) qui n’utilise que les propriétés classiques
du corps d’Bisenstein (c’est-d-dire du corps engendré par les racines
cubiques d’unité).

Comme on vérifie sans peine (voir [1], [2]), la réponse négative au
probléme de M. Mnich équivaut & l'enoncé suivant:

THHORBME. Les seules solutions de 1équation
(2) oy 428 = ayz
en mombres rationnels sont les solutions banales, c'est-a-dire les solutions od
zyz = 0. '

Sans nuire & la generalité, nous supposons par absurde qu’il existe
des entiers (s, y,2) tels que (2) tienne, et tels que
(3) ‘ wye #0, 3+z.
Nous supposons aussi que |oyz| est le plus petit possible, c'est-a-dire que
) A
pour toute solution entidre (2, ¥y, 2) non banale de l’equation (2).

Posons -
y=38s+3y+2,
(5) oc=3ex+3ey+2,

o=3ex+3ey+2,
(*) Pour V'histoire de ce probléme, voir [1].
(*) M. Sansone a trouvé la démonstration et I'a soumise & la Rédaction des Acta

Arithmetica an mois de novembre, 1960. M. Cassels y a rapporté quelques simplifications.
Les auteurs tiennent & remercier M. A. Schinzel de ses précieuses snggestions.
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ou
(6) =1, e#1, e&=1.

Soit 1 le plus grand facteur commun (dans le corps d’Bisenstein) des
nombres y, o, 5. Le nombre I est un entier rationnel parce que
A7) y=%, (e—&t0

(en conséquence de (3)). L'équation (1) entraine

(8) 26 (yy+ 01+ 6, = —2Ty,0.0, ,
o

(9) y=1U, o=lo, o=Ilo.
Par (3), nous avons

(10) Y1=71, (e—8)4y1040.

D’apréds la factorisation dans le corps d’Bisenstein, il n’existe que 9
(= 3 x 3) possibilités:

I
71 = 260",
(11) ‘ 0'1.=_“97.ﬂ"7 (9 ;':07 i‘.” )
5 =—p,
(12) 2600 — f* —F1B% = —30pf ;
II.
y1=2a%,
(18) ‘zrl=e"(3e—1)ﬁ“, (1=0,£1),
G =23-1)p,
(14) 203+ e/(3e— 1) -+ 5438 — 1) §* = — 3088 .

‘III. Semblable & II sauf qu'on remplace 3¢—1 par 35—1 et
reciproquement.
Dans chaque cas nous avons
(e—%)taff .

Cas I. Selon (15) nous avons

(15)

B =p = £1 (mod9),

(16) o = +1(mod9),
> 3apf £ 0 (mod9) .

Ainsi Pequation (12) entraine

(17) j=0.
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Soient A, B, 0 des entiers rationnels tels que
3a=A+B+0C,
38 = A+ Be+ Ce,
38 = A+ Bs+0Cs.
De Péquation (12) découle

' ABC = (A+ B+ 0p

(18)

et par conséquent
(19)

pour des entiers rationnels m, @, ¥, 2, tels que

A=mrl, B=myl, C=me

(20) 2 +ys 42 = wye .

On déduit facilement de @2, = 0 que @yz = 0, ce que contredit notre
hypothdge. Il s’ensuit que (2, %, 2) est une solution non banale de (2)
et par conséquent (4) est valable. .

Or, nous avons

| = |2 +§+E
= | T (par (8))
= | |apf] (par (11))

- |2’7| |A+B+0||4d+sB+5C||A+5B+20| (par (18)).

Vo les equations auxquelles satisfont les entiers A4, B et O, ces entiers
sont distincts deux & deux et 4+ B+ C # 0. Nous avons done

(21) 2] > o (|4]+|B|+|C]) > §|ABC® > flagsa| -

Par (4) et (21) nous avons

(22) oyl < 9.

- Nous sommes arrivés a un absurde, parce que 1’équation (2) n’a évidemment

que des solutions banales qui satisfont & (22).
Oas II. De méme que dans le cas I, il faut gue (17) soit valable.
Posons encore (18). Il résulte que
A?C + B4 + (*B = ABRC
et par conséquence
¢ = méim,,

A="’W§?/1: B=”"’f’/§zu ’
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pour des entiers m, @, ¥, ¢;. Il s’ensuit que (20) tient. Commo dans le
cas I nous arrivons & un absurde.

Oas IIT est tout & fait semblable au cas II.

Travaux cités
[1] W. Sierpifiski, Sur quelques problémes non résolus d'arithmétique, L’Enseigne-

ment Mathématique 5 (1959), pp. 221-235. Cf. aussi Acta Arithm. 6 (1961), p. 469-471,
[2]1 J. W. 8. Cassels, On a diophantine equation, Acta Arith. 6 (1960), pp. 47-52.

Regu par la Rédaction le 12. 3. 1961

icm°

ACTA ARITHMETICA
VII (1962)

Sur le nombre des diviseurs premiers de n
par

H. DELANGE (Paris)

1. Introduction
Soit w(n) le nombre des diviseurs premiers de Pentier positif n, et
soit N (z,t) le nombre des n au plus égaux & 2 pour lesquels on a
o(n) <loglogz+tylogloge
(z étant > e et ¢ quelconque).
11 résulte d’un théoréme bien connu d'Erdés et Kac que, quand @
tend vers -+ oo, %N(m, t) tend vers
i
L J'e—«ﬁiadu.
Vor
—00
On peut se proposer d’évaluer la différence entre %N (z,1) et sa

limite. Dans cet ordre d’idées, le résultat suivant a été conjecturé par
LeVéque et démontré par Benyi et Turén ([4] et [5]):
THEORBME A. On a quand z tend vers oo

¢
: 1 1 1
1 “N(w, 1) =—= fe""‘ﬂdu—l—o w~]
@ P (@, ) Ver ) Vioglogu) ’
et ceci uniformément par rapport & t.
Nous nous proposons ici tout d’abord d’indiquer comment ceci peut

se déduire du résultat suivant dft & Atle Selberg [6]:
2 blamt un nombre compleve quelconque, on a quand © tend vers + oo

(@) D) 2"™ = aFf (z)(loga)* ™ + Ol (log2)* "],
n<z

I étamt la fonction entiére définie par

P(2) =1—,(1—~)][ (1—%')“(1+pi1),
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