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A Banach space X is weakly complete if and only if every subspace
of X with a basis is weakly complete.

THEOREM 2. Let X be a Banach space. Then the following conditions
are equivalent:

(i) X 4s reflexive,

(ii) every subspace of X with a basis is reflowive,

(iii) every bounded basic sequence in X weakly converges to 0,

(iv) every basic sequence in X is shrinking,

(v) every basic sequence in X 18 boundedly complete.

Proof. (i)=>(i). This is a trivial consequence of the general fact
that every subspace of a reflexive space is reflexive (see e. g. [2], p. b6).

(ii) = (iii). Let (x,) be a bounded basic sequence in X. By (ii) the
space [x,] spanned on the sequenece (w,) is reflexive. Hence, according
to a result of James [2], p. 71, the basis (,) i3 shrinking. Thus
limg(x,) = 0 for any ¢ in [z,
"

(iii) = (iv). Suppose that (iv) does not hold. Then there is a basic

sequence (¢,) which is not shrinking. Thus there are a funetional f in
fe,]* and a sequence (z,) such that

In

6) w,= Ef;% where 9, <¢g<pa<@z<... (m=1,2,..),
Dy
(7) llgp)l =1 and  limsup|f(a,)| > 0.

n

It is well known that (a,) is a bounded basic sequence (as a bounded
block sequence of a basic sequence). But by (7) (#,) does not weakly
converge to 0, which contradicts (iii).

(%v) j (i). This implication is an immediate consequence of Theorem 1.

(1) => (v). This implication is an immediate consequence of a result
of James [2], p. T1.

' (v) = (ii). This implication immediately follows from a result of
Singer [3], p. 362.
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Anerkennung der Prioritét.
yvon

8. HARTMAN und C. RYLL-NARDZEWSKI (Wroclaw)

Satz 1 aus unserer Arbeit [4] war teilweise frither bekannt. Er
wurde namlich fir den Fall der Bohrschen fastperiodischen Funktionen
auf der reellen Achse zuerst von Bochner in [1] bewiesen. Der Beweis
15086 sich nicht direkt auf beliebige Gruppen oder auf allgemeinere Klas-
sen fastperiodischer Funktionen iibertragen. Weiter muB die Arbeit von
Jerison und Rabson [5] zitiert werden, die uns leider entgangen ist und
die fast alle Resultate aus [4] enthilt, obwohl sie sich ihrem allgemeinen
Tnhalt nach nicht auf fastperiodische Funktionen bezieht. Satz 4.7 aus
[5] umfalt nimlich unsere Sétze 1 und 2 bis auf Formel (5), die nicht
explizit angegeben wird.

Gelegentlich bemerken wir, daB der in [3] angegebene und dem
zweiten von uns zugeschriebene Begriff von R-fastperiodischen Funktio-
nen bereits von Doss in [2], wenn anch vermittels anderver Definition
eingefithrt und mif derselben Bezeichnung verwendet wurde.
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